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IN NOMINE JESU CHRI- 
TI AMEN. 



WlLHELMI LaNcI 

V E R I T A T I B U S 

GEOMETRICIS. 

L I B E R I. 

CAPUT I. 

Vamqvam omnis humana fapi- 
^ entia peranguftis Iimitibus circum- 
fcribatur^ ut vixuUus fit mortalium 
qvi non in aliqvo labatur, qvamcunq; 
I is demum Philofophix partem atti- 
• gerit : fatenduni tamen eft , inter o- 
mnes humanas difciplinas & fcientias nuUam effe 
qvx firmioribus nitatur fundamentis , qvam Mathe- 
liS', nullam, qvx certiora principia magisq^ pcrfpicuas 
demonftrariones habeat. Nam cum rehqv;^ omnes 
circa eas verfentur res, qv^e partim propter maximam 
fubtilitatem atqj obfcuritatem cognofci neqveuntj 
partim. ob perpetuam mutabilitatem certis fcienti^ 
legibus non tam facile adftringuntur : Mathefis me- 
dium qvafi fortita locum^ ea confiderat, qv:^ ab fenfi- 

A bus 
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bus atq; intc\kd:ii haud difficulter percipiuntur-, mu- 
tationibustamcaitacarent, ut fcientiae legibus facile 
obtemperentL^. Quod qvamvis in aliis Mathefeos 
partibus non tam clare dcmonilTetur ; tamen in A- 
rithmeticis ac Geometricis idipfum adeo manifefte 
deprehenditur ut nemo qvi veritatem amat iftarum 
rerum certititdinem non optime perfpiciat:^. 

Inhiscecnimfcientiisnihil fupponitur aut pro 
vero admitytur, nifi qvod communis omnium homi- 
num ratioj & ipfum illud veritatis lumen ac divin^e 
aurae particula omnibus innata hominibus , pro vero 
agnofcit ac rccipitL^. Unde mirandum qvam maxi- 
me eft, dari aUqvos^ qui hsec tam certa omnibusqs co- 
gnita impugnatum eant, certiftimasq-, veritates com- 
muni hominum intelleftu comprobatas labcfaftare^ 
& fi non falfi arguere/altem in dubium vocare conen- 
tur. Eqvidem non me fugit etiam Mathematicos 
infuis ahqvando demonftrationibus labi atq^ erro- 
rem committere, ( qvod tamen non ipfi fcientix, fed 
obnoxio erroribus homini vitio vcrti debet^qvem 
tamcn vel ipfemet vel alius qvicunque , modo omnia 
accurate exammaveritj facile detegio. Qyid , qvod 
plerumq-, error vcl in verbis omiflis malevc intelle- 
dis, velin prava dcmonftrandi methodo confiftat, 
refq;ipfafitvcriffima: ideoq; faulc ab aliis demon- 
ftrctur. Ethocquidem modo multiin ipfoEucIide, 
qveGeometrarumprincipem jure qvis appellaverit> 
varia cmcndarunt, partim ycrbis omifla aut deprava- 

ta> 



De Veritat. Geometr.. i 

ta,partim etiam male demonftrata. Qyibus fane non 
ipfe tantum Euclides^fed & tota poftdritas plurnnum 
debet. Sic Ptolomxus XXIX. propofitionem Primi. 
Element. non fatis accurate ab Euclide demon- 
ftratam , certiori via demonftrare aggrcflus eft qvod 
alii & ante & poft ipfumMathematicietiamattige- 
runt.In propofitione veroXVI.Iibri primj, omiffa a 
malis librariis verba A^tS^ TrAeugSy ex.^A>i9eIaTi^ velut 
Proclus legit ^tSt^ ^Xiv^ai 'Trg o(rg}c^A>i^elo-»5 refte coeteri 
Geometrse repofuerunt-, ne idem aliis eveniret qvod 
PhilippoMathematico,qvi referenteHerone Mecha- 
nico hincanlam traducendi Euclidem arripuit , ut 
eft apud Proclum Lib. III. in I. Elem. EucUdis. Ho- 
rum igitur labores laudem &: gloriam merentur 5 cx- 
terorum vero ftudia vituperio potius digna: qvi fince- 
rum vasincruftarecupientesjoptimas ac certiflimas 
demonftrationes partimfolfitatis accufant , partim ut 
nimis accurate demonftratas irrident : qvod fuperio- 
ribus feculis ab Epicureis & Scepticis faftum fuifli; 
legimus^ qvorum tamenmaiorne harum rerum igno- 
rantia an ambitio fuerit vix qvisqvam dixerit. Cum 
multis qvidem hominibus ita comparatum eft. ut plus 
aliis fapere viderivehnt*:cumq5 fciant, magham iis 
gratiam laudemq^ ab omnibus deberi^qvi igndtas ve- 
ritates in hicem protulerint / boniq^ aUqvod homi- 
nesdocuerint , qvod anteaignorarunt : hi qvando- 
qvidem abftrufas invenire neqveunt , cognitas veri- 
tateseverfumeunt3 & qvamvis claras ac perfpicuas 



4 WlLHELMI. LaNgI. 

variis tamenlbphismatibusoblcurareconantur; per- 
verfa via gloriam fectantes. Fateor qvidem hos ipfos 
verbis veritate crepare , magnaq-, voce profiteri fe ni- 
hil pr£Bter veritatem qvierere: cum tamen re & opere 
monftrent fe eandem odio profeqvi & diligenter fu- 
gere. Qyi fi ignorantia peccarent; commiferatione 
qvidemdigni forent: eo tamenculpandi, qvod ea- 
rum fibi reru fcientiam arrogent, qvam non habent. 
Nunc vero, cu in rebus manifeftis labantur j atq-, ob- 
firmato animo veritatem defpiciant; eofq; convitiis 
profcindant, qvi reftiora tradunt: minime funt fe- 
rendi. 

Atq; horum ego innumeroMarcum Meibomium 
ponerenolle, Virumcxtera doftimmum & m utraq-, 
Iiteratura tam Grxca qvam Latina probe verfatum, 
inihiq;amicum;nifi ipfemet vel inter primos locari 
voluifTet, editoq; heic publice fcripto , omnibus 
Oeometrisnovisvcteribufq; errorem atd; ignoran- 
tiam objeciflet. Libroenim de proportionibus pagi- 
na 5, totnisfcriptifui rationem verbis fane magni- 
ficis fed vana qvadam jadantia plenis exponit. Ifad. 
fl&recenUoresomnesreprehendam,<imantiq^^^^ 
tnteUe>^rtmt ; Et antiquos corrtgam , qui male qu£. 
dnm^rodt^erunt , Utrof^ infnper nova doEilrus. 
fi.m A Probationcs & rem ipfxm vcntumcft: 

foiW ° H r'"'^'' i^"''^^' '"^ difciplm,sper. 
ipicere;velalns fplendide imponcrc velle Ovc e- 
propoint vera 6cf.na, ca^mnibus GcoS^tds 



non 
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non tantum cognitafunt, fed & longe meliori me- 
do antea a multis tradita. C^tera vero qvx ^imngity 
perabfurdis pJane principiis, & qvx vix ipfe Meibo- 
miusjapud peritos homines profuis agnofcet, nitun- 
tur. Etqvod peflimum eft, ignorantiam earum re- 
rumnovis antiqvifque Mathematicis objicit, qv^e 
ipfis erant notiflim^e. Nam&compofitionem ratio- 
num in hneis tam inefliabflibus qvam effabihbusa- 
deo clare & perfpicue tradideruntj ut Meibomii Me- 
thodus multo fit intricatior. Jd qvgq^ qvod Theoni 
ahisq-, Mathematicis exprobrat , eos nonintellexifle 
qvid veteres per duplam 5 triplam, qvadruplamve 
rationem rationis intelligerent , qvidve voces 
'Tcocroryis & 'tt^iX i>cot>i^ proprie fignificarentj plane falfu 
efl: : ut propterea tantam hominis audaciam mirari 
fatis neqveam^ qvi, ut aUos accufet, propriam exifti- 
mationem in difcrimen adducere non veretur. 
Nempe memoriaforte tenebat iUudJuvenahs Sa- 
tira. XI II. 

Nam cum magna mala fupereft audacia cauf^ : 
Creditur a multis fiducia, 

Sed neq-, novi qvieqvam invenit Meibomius^ de 
qvo 5 in Geometria gloriari poflit : nifi id forte do- 
gma tale cenfendum eft, qvod contra Euchdem om- 
nesq-, Geometrasproponit, duplam nempe rationem 
dimidia rationi ejje aqualem 5 triplam^fubtripU, 
Qvod qvidemj alio axiomat^hon minus falfo confir- 

A 3 . mat. 
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6 AVlLHELMI LaNgL 

niat 5 (i duarum rationum termmi aqualem habue- 
rint dtftantiam ab a:qvalitate tum tpfas rationes 
effe^quales, Qvxomniafalfafunt ac frivola. Qvo- 
mam vero ha:c paulo accuraius examinare animus 
mihi eft s arbitrabar refte mefaaurum, fi etiam ea 
breviter pro ratione fcriptihujus attingerem, qvx 
licujusmomenticontra veritatesGeomecricas, ac fi- 
gillatimcontraEuclidem ab aliis funt prolata. Et 
cum Sccptici atqveinter iiosSextus Empiricus ipfa 
fundamenta Geometrice evertere conatus fit pauca 
primum deipfius fententia dicemus; inde Epicureo- 
rum objeftiones expendemus: ac tum Marci Meibo- 
mii argumenta examinabinius. Ne vero tan tum Eu- 
clidi faviffe videamur ut veritati ea propter qvic- 
qvam detra£bum vellemus: qvaeda etiam eorum 5 qva^ 
male ab Euclide funt demonftrata, aut perperam de- 
finita, in medium adducemus : & qvomodo reftius 
demonftrentur explicabimus. Faveat a:terna veritasj 
nobisqve omnibus veritatis amorem inlpiret, 

CAP. 11, 

Inter varias Philofophorum fectas, mirabilis qvx- 
dam erat Scepticorum feu PyrrhoniorUjqvide omni- 
bus rebus dubitabantjneqve fenfui; neqve intelle£tui 
ullam fidem habebant j eo qvod aliqvando falli \itros- 
qvg viderent. AuaorhujusPyrrhoElicnfiSjdeqvo 
h:sc tradit Diogencs Laertius ex Afcanio Abderita 
& aliis^ qyod nihil tlifp^ aut honcftum cfle arbitrare- 
tur, nihilq) j uftum aut mjuftum > fcd tantum ex homi- 

rium 



De Veri TAT. Geometr.. 7 
nu conftitutione qva:dam talia cenferi. Verba Diogc- 
nis Laertii in vitaPyrrhonis adfcriba. «^e. / ^c^^^^^l^ 

Tiiv • i /^iMov To^e 55 ToJ^e eiv«i'ex5^«v. a«.oAif9o5 .J' w xcq Ta 
i8(a.;*)i^e*exlpe'7roytieyo5At«'5~« cpuAct-^lo/^evos , iTTctvJct u0.?aAtevo5 

ffe^.vl-^nTpko-v. CK^^ ,iiv^.u'7TOT«vyv«pf/^<yv ^e^^xo- 
XJ<9jivTa.v. Negabat quicqua turpe effe aut honeftnmypp- 
liuautinjuftum : eaderationetnomnibusmhlvereefe, 
caterumlegeatqueconrvetudinecunitahommesfacere. 
Nei enim # qmcquam iUud potius quam tftud. ton- 
fentanea illi adhac & vita erat; nihtl decUnans nihil^^ 
devitansMinebat currus/tforte occurrtffent, &pr£- 
rupta&canes &talia, nthtlomntno finfibm fermtt^ 
tens Servabattir atttem a fequenttbtts fie necejfarits 
Enim vero cum nihil natura malum,horninive noxium 
diceret , fed tantum ex opinione ita videri : oportebac 
eumqvi Philofophum aeere vellet, fadis declarare, 
qvod verbis afTerebaf, ideoqve nec currus vitare, ncc 
?ncurfantes canes. Cxterum verbis quidem hanc i- 
pfumPhilofophiam tradidiflb,&To e^exe.vpropofuiire> 
?e vero &opereqv^dam pro mahs habuiflTc, ^nefi- 
demus aUirapud eundemLaertium tradunt. Nam 
oiraliqvando canem fibi incurfantem repulilTet. 
camqiob rem a qvodam argueretur, qvod doarm^ 
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fius contraha faceret : refpondit an ^jt^ttAe-Trov 'lir^oXo-xi.' 

roi; 'ipyots -^rpis 'TfpJ.y/ix'^ ■ i, ^ rS yt \lrya>. 

§luodperdtfficile ejfet hommem penltus exuere Cer- 
tandum vero quantum quidem fieripojfet , primum qui- 
dem opertbm adverfum res : fm minus ; faltem rattone. 
Verum in hifce non opus erat homincm exuere. Si 
enimreveramalum non eratqvod fugiebat -neq-, o- 
pus erat ej us caufk hominem exuere. Sed voleba t ali- 
qviddicerc} ne ahud verbis docere, ahud re pr^eftare 
videretur. Iftaergo feda nullam fapientiam nul- 
lamqve fcientiam profitebatur : fed cr^terorum qvi- 
dem fapientum dida evertebat , tota autem idIIus 
fcientia m eo confiftebat, qvod mhil fciret (>oniam 
rXnJT' ^^^^'^r'"-^^d unicum in omnibtTs qvl^ 
rebant,utonines fcientias deftruerent: ne Mathefin 
qvidem intaftam relinqvere poterant , cuju^am cla 
r:^ventates,tam cert^ demonftrationes. Hanc 
fcientiamutetiam everterent, varia conqvifiveruS^ 
qvaj tamen taha funt ut ab nemine 5 ? 

deoqveinfi vSir ' f hommum rationi, a- 

^^TZp^^^C''"-''^- Qxodutclanuspateat 
P^nci iibrum xxi. contra Mathematicos 

qvi 
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De Veritat. Geometr. 9 
quiinfcribiturcontraGeometras difcutienius. Prio- 
res enim duo , Mathematicos proprie diftos non 
tangunt : prior enim fcriptus eft contra Grammati- 
cos, fecundus autem contraRhetoras>^ficut neque po- 
fteriores , prseter fokim quartum, qui eft contra A- 
rithmeticos. Quas enim contra Muficos & Aftrolo- 
gos libro V . & VI. proponit potius alio funt referen- 
da. Hujus igitur viri argumenta nunc examinemus 

CAP. III 

Primum quod in Geometris accufat Sextus Em- 
piricus eft , quod ad res fuas demonftrandas utan- 
tur hypothefibus. Ita enim hbrum JIII. inchoat. 
ETre) si TicoiJLirficacru^opoy^ ^Xy&o^ tSv e^cLx.oXiiQis(]G)v 
iuToi^ i7n)piSv tU ct>civ jovov 1iVct| <^o)cSv Jto] acrCf ccAes 'Ttpar/fA.ct 
x.a'&,<5)euVi^ot To e| U7n)9e(rea5 caTetcQttf ryi^ Ticcfitlpicu; 
k^X^ • 7lclXco9 (b txo^ ^*! ^f^^ '^'^^ '^P^^ ^^''^^ av2rppw<i)5 
JipXYiv Ti6eo3T5q "(gv -Trepi T% vTn^eatas^ Xoycv. §luoniam 
Geometra-, confiderantes multltudinem dubitattonum 
quce ipfos confeqvuntur , confugiunt ad rem qu£ vi- 
deturtuta&remota a pericuh nempe ut ex hypothefi 
petant principia Geometria bene erit fi nos quoque 
contra eos dicendi principium fumamus ex eo quoddi- 
cendumeftdehypothefi. Et Ubrp L inipfa totms ope- 
ns prrsfatrone ait hoc Cgillatim contra Geometras 
^iciquodnonoporteat accipereprincipia^ ex hypothefi. 
TTpo? (J^e rea)itce]pa4 -Trep) tS /^)} ^eiv e^ i^oQeaicc^ Xct/^^^ynv 

B roLi 



\ 
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t4 ctp%c4. Explicat vero ip(emet quid per woScVg^ 
intelligatjnempenon tragicamaiit comicam hypo- 
thelin qilam ad-uum argumentum vocant j neque 
eam qua Rhetores utuntur , in quxftione Jfingularium) 
fed qua: denotat principium demonftrationum^ 

tK^ xcfj^icry.evn' Tivo^ . Hypothejin vocamtis principium de^ 
monjlratiomim petitionem rei ad aliqtiid probandum, 
Sed cu tria principiorum genera Geometr:r habeant, 
variaq-, fub nomme hypothefeos comprehendantur 
abhoc Auftorenon expUcatajex mente ipforum Geo- 
metrarum hanc vocem exponemus. Proclus ergo com- 
mentario fecundo in t. Element. EucHdis, pag. 22. 
h^z de principiis Geometria: juxta Euclidem tradit. 

(Pepeiy^rSjj'^ 'TTav^ ctMJiAav, sccq w Iti roLv^^v d^ico^juau 

ctM o^^v ^v }ca| tS ^v9avov2^ yvoif i/>wv vi, xa] xct^au-^^Tn- 
^ov TrapstAa/tSocvo/^vov ii^ ctp;>^yi,' ^'^iv, d^laf/uxt 70 TOi^^V 
iViv, 010V5 Ta tS a'jlaS iW. xaj oA^viAoi? ia^livof. O^&v ^ 
fm [Av moicu 0 d-itim t5 Xiyfwn T>iv au^Tn^o , ^rOe^&i 
o^a^ Xc^<TX)yxoi^ptK ra> XaLfJiCaLVovTi ^ Toi^^v vTiD^icn^ €91. 
To>^ eivo^ Tcv xv)tXovo^YiiiLcL^iGvSiy 5coiV)Jv ^ev evvoiaK 

V oe<A^^Cj)a/x^v a^ichtxTft)^ • ax^oavle? cruyxft^pv/^ev i-TTD- 
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JW.^ livoq. Qu;e ita verto. T^einde ipfa quoqtte commth 
nia principia dividit (^Euclides} m hypothefes pojlu- 
lata & Axiomata, Differutit entm hac invicem^ necj^ 
idem funt Tojiulatum , Axioma & Hypothefis ^Jicut et- 
iam divinm Arijloteles alicubi docet, ^uando enim 
id quodpro principio ajjumitur ^& difcentinotum eji^ 
&per fe manijejium ac fide dignum : tiim Axioma id 
vocatur, quale illud eji : Slua eidem Junt aqualia et- 
iaan inter fejunt aqualia. Cumvero auditor , cognitio- 
nem per fe claram & certam non habuerit ejm quoddici- 
tur-y ponittamen una id ipfum& concedit aifmnenti: 
tum hypothefis eji, Namquod circulus talis ftfgu- 
ra-i nonquidem per communemnotionefn fine 07nni do- 
Brina percipimus : quando vero id audimus ftatim 
concedimus abs% demonfiratione^ §luando autem id 
quod dicitur i ne^ue cognitum fuerit auditoriy neque ab 
tpfo concejfum^ o^tamen afiumiiur v tum illud pojtula- 
tum dicimus. ficutillud^ omnesretHos angulos invicem 
ejfe ^quales. Et haec quidetn ita cxplicari ait ab Ari- 
flotele > alios vero non tam accurate haEic diftingvere. 
Kca li^."^ KfiqoliX^i 7/H(jiv TDiS^v tdV Tpo- 

B 2 TTO- 



jt WilhelmiLangI. 

cni? 'A^i<i/^'&. X^t'^ r^$ ^Jgp^^ :^ A^ice/Mt'^ 'TTToUcm^. . 

fecundtm Ariftotelis quidem fententiam hoc modo 
diffey^unt Axioma Toftulatum & Hjpothefis, Sape 
autem & hac omnia vocajitur Hypothefeis , ficiit 
mni4 fimplex afiirmatio Stoicis Axioma dicitur. Adeoa^ 
his quidem ipja quoqne Hypotkefes Axiomata funt : 
aliis vero ipja quo^AxiomatafuntHypotkefes. Atq-, 
harc ultima verba dihgenter funt confideranda. neq-, 
enim optimi Scriptores Geometrae hanc Hypothe- 
feos diftinftionem accurate obfervant. Ariftarchus 
quidcm Samius inlibrp. riepi [jucyi^av cltto ^yifujOLTccf 
H^Aiou re 5(3:) QcXm^. demagniiudine & diftantia^ Solis 
&Lun£ (^quod unum ex omnibus ipfius fcriptis fuper- 
efle arbitror J) ahter voce Hypothefeos videtur ufus 
fuiflt : quem quidem lcriptorem magni fane nominis 
fummarqueaudtoritatisLatine a fe verfimi edidit Fe- 
dcricus Commandinus vir de tota re Mathematica 
prxfertim vero dc antiquis Geometrisoptimemeri- 
tus. Grarcum vero textum ex tribus bonas nota: Co- 
dicibus MSS. Bibliotheca: Regia: Parisienfis exfcri- 
pfi 5 quorum copiam, ficut & ahorum omnium tam 
Regi.x quam proprix Bibhothecx MSStorum mihi fo- 
cerunt Clarifllmi & nunquam fatis laudati Viri Pctrus 
& Jaojbus Puteani , quibtis fane ergo ob id aha- 
quc in mc collata bcncficia plura me debcrc fateor 
quam prccftarc poflim. Is fcriptor pnncipio operis 

fui 
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fuia meniincrlaudati fex r^m^ioi^^ ut ipfe vocat prx- 
mittit,.ex qiiibus fua demonftrare vult: quas omnes 
adfcribam, ut eo reftius judicari poflit quid per vocem 
vTToQiaioo^ intelligat. 

jSctveiv. B. T>iv r>!v (7>:^'iou T^ xevT^^ Ao^^ov ep^^eiv Trpo^ ttiv 'rns 
SeA>!v>i^ cCp^^pcLV. r. d&v 2eA>ivvf S^xo^&.oo^ ^i/Sv CfcavviTcq, 
veuetv et^ ttiv vi^T^potv ©''vj/ty tdv S^opi^ov^^c td Te (jytupov yj^ to 
Act^tTrpov T?i^SeA>)Vvi^ ov x^kAov. A.^d^&v i SeAiv» Ji- 
^o^^f^^ (pcli^y^rouiyTiri kvrriv kvAx^^v '^S hAi^ eAao-o-ci^ 

Te'5tfT>1iW.0pi^5 TSjTST^^gtpTJl/^Wfi^TplOtX^O^Cy/E^To TTi^tJJtiC^ 

^ct^gi^o-eAvivSv eiV6<.| <h5o.7. tV SeAW i^TnJTeivetv iiTTOTrEpT^- 

Hypothefesfex. L Ltmam a Sole illuminari. IL Ter- 
ram ad Lume SpharampimBi& centri rationemha- 
bere. III > §luando Ltma bije^a nobis apparet^, tum 
quidem maximum in ca ciroiihim qui lucidnm ab ob- 
fcuro difierminat ^verftts nojlrum afpe&um inclinare, 
IIIL §luando Luna bife^ta nobis apparet tunc abeffe 
illam a Sole minus quadrante circuli , parte quadran- 
tistrio-efima. V. Latitudinemumbra duarumejfe Lu- 
narum. VL Lunam fubtendere quintamdecimampar' 
temfgni, Ex his Ariftarchi verbis liquet neque eum 
in generali fenfu ufum fuifle voce vTw^toicc^ quo ipfi 
ouoqueaxiomatacomprehendits nequelpeciah, pro 
^ ^ ^ B 3 ns 
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iis qu^e demonftrari quidem nequeuntjConceduntur 
tamen abauditore lcdper vttdU^jii^ idpra^cipue mdi- 
caflc quod Proclus ex mente Ariftotelis vocat po- 
ftulatum. Neque enirn vel prima vel fecunda vel ter- 
tia hypothefis aut certius cognita eft ex fe, aut flicihus 
aquoquam admifta, quam iUud^ Omnes angiili re^li 
Juntinter fe aquales. Pofteriores vero tres hypothe- 
fcs etiam fallie funt, quod ex noftri temporis obfer- 
vatisliquct. Nequeenim Luna in quadraturis trice- 
fimampartemdeficit a quadrante, neque fua diame- 
tro quintamdecimam partem figni feu duos gradus 
fubtendit. qua:omnia ex fallacibus obfervationibus 
dependent. Hypothefis igitur Ariftarcho idcm eft 
quod Lnnf\im. fivepoftulatum Ariftoteli. Sed neq; Ar- 
chimedes ipfe voces has tam accurate diftuigvit. Libro 
enim L de Sph^ra & CyIindrO;,dicit primum fe ponere 

Axiomata & ea qua ajjtimunttir adhorum demonjlra- 
tionem, Recenfet vero partim definitiones quasdam, 
partimetiamhypothefes. Omnibjs autem recenfitis 
hxc demum verba fubjungit '^^im^i SixiTnvMijutmv His ita 
fuppojitis. Vocat crgo fuppofitiones id quod antea a- 
xioniataappellaverat. Libro vero primo ^aquiponde- 
rantium^ ca qux' illeic axiomatadixerat, hcicpoftu- 
latavocat;&tamcnhypothcfes. Adeo ut hypothefis 
Archimcdi fit omne illud quo ad demonftrandum a- 
liquis quocunque modo utitur, non dcmonftrato. Vi- 

de 
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de Pra^fationcm ipfuis iii librum de Conoidibus & 
Sphseroidibus ad Dofitheum. Hanc ergo ob caufam 
Sextus quoque Empiricus per ^^''TTOSgcjit^ Geometrarum 
intelligit omne id quod fupponunt non dcmonftra- 
tum^tam definitiones & poftulata^quu Axiomata.Quo- 
niam vero omnes fcriptoris hujus caviUationes ex male 
vel intelleita vel ufurpata voce hypothefcos fluant, 
oper;K precium erit accuratius eam explicare. Pnx- 
ter eas ergo fignificationes quas Scxtus recenfet, de- 
notat hypothefis thefm aliquam cujus una pars vera 
eft, alterafalfa. AriftotelesAnalyt.Pofterior. Iib.i.c.2. 
jiaicis Sii] fAv oTnripovbni ^v fjuopici^v TYi^ ctTn^Cpxvatcc^ XctftCd^ 
vi^joc ( oioy \iyji td etvc6( m h }m eivcii ti j vTroitai^ y) <}S clviv 
rira opLo-fjLo^. 0 y^opiafjuosyicTi^ fAv kij 'n9e'^(^^o A'pi9- 
fjUATiy^ fJuovdSdu rvi d^cdp^^^v elvcq vj\ to TUidiv, T^^ro^eoi^ cS^ 
V5C e<7i. To m i<n fJiafa^ , x,a!j ro tivcju^ fAjovdSH. y tdcJIo/. 
Vofitionis dii£ funt fpecies , una hypothefis dicitur cum 
alterutrd pars enunciationisveluti aut efie aliquid aut 
non effa fumitur : Altera eft definttio in qua neutrum 
accipitur, Nam&definitiojpeciespofitioniseft, Tonit 
enim verbi gratia 'Arithmetictis unitatem ejje indivi- 
fibilem , & quantum. Nec tamen definitio eft hypothe- 
fis, Neque enim idem eft dicere qutdfit unit^s^ &. quod 
fit. Differt tamen &: hypothefis hxc & definitio ab 
Axiomate, ut hicau£tor docet^verbis antecedentibus. 
KfUdH ^pX^^ Gv^oyi$m^ Jmv f.uv AeyD y]V fm m ^u^cti^ 
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TzJi' c2(2v iJux.^Y\(TiiAJcm, d^iaf/M^. ^rincipmm immediatum 
argumentationis duplex eft, unum quidem thejis dici- 
tur 5 qtiod demonftrari non poteft , nec tamen necejjiario 
*verum ^ideturiUi qui hac difcere cupit. Si vero ne- 
cej/ario verum fuertt Axioma appellatur. Capite vero 
libri hujus VIII. ad quem locum fine dubio refpexit 
Proclus difcrimen inter Hypothefin & poftulatum hoc 
ponit 5 quod ea quidem, afliimatur confentiente illo 
quierudiriVultjhocautem, vel nbn confentiente vel 
etikm contrarium fentiente. Octdc /x€v 2v (Jeix^gc ov^gu^ct/^- 
^ccve^ ocu^? /^cTfei^o^^T^lu^^^eocv/^vcJ^jjcSvTO Act/^Cccv/i rcS ytwi* 
Ja^vovTiy vTtoTiSt^^i • jc, e^iv i^x ^^^^^^ tJTroQecn^jCtMct. 'Trpo^ gjceivoy^ 
/^ovov. Eav cS^ V f^^hjLudu, hioy]^ ^^y\i^ V 3(5« evctv&'ct4 ev^a7)$ 
XcLf^Cvlv} ' TD ccu-g dij^l^^i.Kal T^Pic^ 5^ccCl)epe{ woSeo-i^ :^ ifiyi^ctcc. 
^ando vero aliquis ea ajfumit qua alibi funt demon- 
ftrata, neque ipjemet ea demonftrat 5 tiim ft quidem 
difcenti eademprohentur, fupponere ifta dicitur: ft ve- 
ro ea ajfumat qua difcenti vera non videntur, aut quo- 
rum contrariapotius videntur ; tiifn poftulare dicitur^ 
Et hac re differt poftulatum ab Hypotheft DifFemnt 
ergointer fehsec quatuor. Axioma, DefinitiojHypo- 
thefis, Poftulatum. Prius enim demonftrari quidem 
non poteft , neceffario tamen verum efle deprehendi- 
tur. Alterum autem neceflario pro vero non reci- 
pitur; ficut neque tertiumj quae eo quidem interfe 

diff^e. 
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differunt, quod hoc alterutram enuntiationis partem 
admittat : illud vero fimpliciter aliquid definiat : am- 
bo tamen hdc aquarto diftingvuntur^quod ifta quidem 
confentiente auditore afliimantur,hoc vero^ne quidem 
conlentiente. Qu^EUtredtius inteUigantur^Geometri- 
cis exemplis hcec omnia exponemus. Supponit Geo- 
mctra darilongitudines, latitudines, &profunditates. 
&longitudinesquidem pofleconcipi fine latitudine, 
actumlineamvocattalemlongitudinemj tiim quoq> 
eandem longitudinem pofle confiderari cum latitudi- 
ne, fedfine profunditate^quam quidem fuperficiem 
appellat. Si vero omnes tres dimenfiones confide- 
rentur corpushoc appellat. Supponit etiampoflefu- 
perficiem variasfiguras conftituere , vel circulareni, 
vel quadratam 5 vel aUam quamcunque. Si ergo quis 
hxc negaret , utique diceret Geometra, vel longitu- 
do eft, vel non eft. Si non eft, ergo omnes rcs una co- 
h^rent> ac inter nuUas datur difcrimen aut interval- 
lum, imo omnia unum punftum conftituunt. Cum 
ergo h^c falfa funt atque abfurda , patet longitu- 
dines ac latitudines efle , adcoque & lineas & fu- 
perficies & circulos & fphasras c^teraque omnia. 
Hxc ergo ex hypothefi pofita dicuntur , cujus ta- 
men hypothefeos nuUus Mathematicorum meminit, 
quodde his neminemipfisUtemmoturumconfidant, 
adeoque hac inrevelipfo Sexto Empirico tefte re- 
fte faciunt Geometr^ quod hujus hypothefeos nul- 
lam mentionem fkciant. Vcr ba ej us funt difto libro 

C Koa 
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^v!e5 TJiP u-TroflecnF, 01.M' iu^Oev AajaCava/tev, e-TraTTEp v<r^t5T' 
c(,A>)9>i 3(3^ 'uv^gt vTnli&i^^i , xy.fd7ni> iSi td vvt yifx-epctvltvcu, efil 
$icL\tyicQzq 56, otvofTrvetv, « Trept^ctvetot rvlav rav 'Tepa.yfioi^aiv 
dv^^Jtv ^iCcaovtxti TTlv Seoiv, !(5tl ^ (Jtctycti^aiu.evnv -njv uTroeecn)'. 
Resenim qu/efuponitur vel vera eji & talis qualis fup- 
fonit ur velfalfa. §lupd fi vera, ne eam petamus , neque 
adremfufpicioneplenam confugiamus nempe hypothe- 
Jin,fedipfam ex feipfa affumamus : quandoquidem ve- 
ra& qu£ vere exijiunt nemo fupponit ,ficut diem nunc 
ejje aut me difcurerevel refpirare. quonia enim hac ma- 
nifeftajunt perfe etiam firma habent demonjlrationem, 
non vero dubiam hypothefm. Et fane dari lon^itudi- 
nes & latitudines adeoque lineas &ruperficics, tam 
certum eft quam diem nunc efle, aut nos refpirare Ec 
hxc qmdem hypothefes vocari poflent. Nec tamen 
Geometrx illas hypothefes intelhgunt quando tales 
nommant , fed longe ahas dc quibus poftea. 

C^omam crgo apud omnes in confeflb cft lineas, 
luperficiesaccartcramGeometrix' materiam dari, ne 
devocibus htigium oboriatur , voces fuas primum ex- 
pUcantGeomctricquibusfingulas resnominant qux 
m Geomctna confidcrantur. Oportcbat enim eos 
qiu venflima prodere vcllent & ommbus clara , iHam 
quoque difficultatcm tollere qu;e ex ignoratis fc en- 
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tix terminis oboriri poflet , ac femel certo confti- 
tuere , qux nam res fingulis verbis mdicaretur , ne id 
quod de circulo demonftraretur alius de parabola pro- 
pofitum crederet 5 aut quod tnangulo Ifofceli conre- 
niret , cuivis triangulo applicaret. Definitiones igi- 
turinGeometria nihil aliud fimt quam vocum ac ter- 
minorum explicationes 3 quidnempe & quas res Geo- 
mctrx talibus vocibus denotent. Sunt vcro hx fim- 
piices pofitiones , non quidem neceflario vcrx fed 
quas nemo non concefltrit. Ut verbi gratia Trian- 
gulum eft: figura tribus lateribus & tribus angulis 
conftans. Simplex lia^c aflertio eft nullam partitionem 
habens. Necefl^ario quidemveranoneft. Nequeenim 
tam evidenter patet Triangulum talem eflfe fignrarn, 
ac bis bina eflfe quatuor. Nemo tamen talem fuperficie 
qusEtribus lateribus&tribus angulis clauditur, trian- 
gulum eflle negaverit , nemo non conceflTerit hanc rem 
ita appellari poflie. 

Axiomata vero in Geometria necefl&rio vera fiint. 
Ut qu^e eidem sequaUa etiam inter fe efle DsquaUa. Et 
sequalia^equaUbusaddita tota facere ^equaUa. Hxc 
enim neceflario vera funt, de quibus omnes homines, 
etiam cxcus qui dignofcere non poteft utrum nox an 
dies fit , certo pronuntiant hxc veriflTima efle. 

Poftulata vero & petitiones ad conftruftionem 
diagrammaton funt necefl^aria. Ideoque five auditor 
ifta mihi concedat, five non, ego tamen id mihi fumo. 
Si enim Propofitionem quandam demonftraturus co- 

C 2 piam 
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piam petcreni diicendi lineam v. g. a punfto A. ad 
punftum B. fiauditor idniihi negarct, egotamem id 
tacerem meamquc demonftrationem perhcerem, cum 
ego aequa peterem^is vero iniqve ageret quod jufta pe- 
tenti non concederet. 

Sunt vero prseterea qua^dam alia apud Geometras 
qu^fupponuntur fepenumerofalfa, ex quibustamen 
utverisargumentor Ut v. g. demonftraturus intri- 
angulo quodam redtangulo hypothenufam efle idc 
pedumquandobafisfubtendens 30. gr. fueritpedum 
ccc. fuppono in triangulo v. g. ABC. in figun n. I. 
AB. efle 300. pedum : quod tamen verum non eft, 
yix enim oftavam aut decimam partem pedis xquat. 
Sed iftud quidem ita fit ob commoditatem demon- 
ilrandi. Ipfa autem dcmonftratio non in ipfis lineis 
ccnfiftitj fed in iis veritatibus^ qu^e ex claris axiomati- 
busdemonftrantur, utpofteapatebit. Atquehxpos- 
lunt proprie hypothefes dici. Hifce ita explicatis, 
nuncipfius Sexti Argumenta audiamus. 

CAP. IIII. 

Primum ergo ipfius argumentum id concludere co- 
natur, nullam demonftrationem aut certitudinem per- 
hypothefin pofl^e haberi. Epilogifmo autcm tali utitur. 

v7^98WAy,Ct)^^v^,^v >,vW^, )C5^i8eeoccov,ci9^ G^^cev ^ 
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o-ea? Qus ita verto ( interpres enim ficut in plurimis 
aliis locis ita heic quoque auftorem non intellexit, fed 
fenfum plane invertit). yiut 'validum &jide dignum efi 
ex hypotheji fumptum argumentum, aut invalidum & 
fide minime dignum. Si validum, ergo & contrarium 
fiex hypothefifimatur verum erit & firmum, adeoque 
ftignantiainvicemponentur. Si vero contrario ex hy- 
pothefi pofito fine demonfiratione argumentatio fialfia 
evadtt,ergo & alterius hypothefiis incredibilis quo% erit. 
ut neutrum fiit afiirmandum. Nihil ergo accipiendum 
efi ex hypothefi.Qux quoniam nonfatis clara funt, non- 
nihil iihiftrareconabimur. Sextiargnmentumhoceft. 
Modus demonftrandi ex hypothefi vellegitimus erit 
verumqueinveniet, vel noninveniet. Si non mvenit 
verum , rejiciendus plane eft. Si invenit, ergo oninis 
argumentatio ex hypothefi dufta vera ent. Habet 
autemhvpothefis duo membra ut ex Anftotele expli- 
catum , e quibus unnm ponitur alterum tolhtur. Vc- 
lutiinhoc exemplo. Homo vel eft animal rationalc, 
vel irrationale: fed eft rationale, ergo non eft irrationa- 
le Heicdemonftratur hominem non efle anmialir- 
rationale ex hypothefi. Sumo enim Hominem eflb 
animal: Omneautemanimaleft vel rationale vel ir- 
rationale. Suppono autem efle rationale, quod tamea 
non demonftro. Dicit ergo Sextus , quod fi altera pars 
hypothefeos fumatur : tum concludj hommem elle 
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animal irrationale. Si enim dixcrim , fed eft irratio- 
nale. Ergo conclufio erit non efle rationalem. Ncutra 
fubfumptioexdemonftrationeeftjideoque xquc hoc 
dicere poflimi ac illud. At vero ultimo hoc modo fal- 
fum concluditur. ergo modus argumentandi per hy- 
pothefinfalfumconchidit, ideoque legitimus ac pro- 
busnon eft. Ha:c fumma eft argumenti hujus Pyr- 
rhonici. Sed videndum quid contra Geometras con- 
ckidat. De taUquidemHypothefiloquiturcujusuna 
pars aflimiitur, altera rejicitur, qux ctiam proprieSc 
ftriae fecundum Ariftotelem loquendo Hypothefis 
appellatur.*" Verum tales Hypothefes Geometriai- 



gnorat. 



Definitiones enim non dicunt hneam eflfe 
longitudinem latitudine carentem, vel non eflTe : fed 
fimpUciter ponunt lineam efl^e longitudinem. Ita in 
c^Eterisdefinitionibus.SednequeAxiomata duo mem- 
bra habent, veru unam rem fimphciter afiirmant : quod 
ipfum quoq; in Poftulatis contmgit. Inipfis quoque 
falfis hypothefibus Geometrar fimphciter eam po- 
nuntexquaargumentantur, ut in triangulo ABC fio-, 
I. ponunt fimphciter lineam AB. 50 j pedum. Ho^c 
ergoSexti argumentum contra Geometras non eft, & 
monftrat fe vel Geometricarum rerum plane rudem 
fuifl^ejvel infignem rabulam agere vokiiflb qui conqui- 
litisadeomcndaciisveritatcmundiquc obfcilrare co- 
netur,cujusgenenshomines oprandum foret ut no- 
itra xt^s ignoraret. fcd proh dolor nullum feculum 
noctecundms. Cupiuntenim hommcs illudi amant- 

que 
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que eos qui fpeciofillimis verbis fraudem fibi facere 
pofTunt : eos vero deteftantur quibus veritas cordi 
eft. Quippe pauciflimi funt qui vera {apientiam amant, 
pauciores adhuc qui intelligunt. Ideoque fxpe riunc 
illud pluribus in locis contingit , quod Anacharfis qui- 
damSchyta fuo xvo apud Graecos notavit 'oIl Aey^o-t 
ol (Tocpol TTc^ £!'A\)}<r(5 x.piv^<n Si ot d/M^tU. quod fapientes 
quidem proponant apud Gr£cot : fed indo^ii judicium 
ferant, Verum fruftra deploramus quae corrigi neque- 
unt. Ad Sextum noftrum revertamur^ quiquidem 
primo fuo argumento nihil contra Geometras evicit. 
videndum quid ahis prasftet. Pergit igitur Ka] }m ^ 

Ge/^u'^, V^^^u^o^/AM-^etiLtevctAyi^^ lcjiy/XMSi (ii]a>ix^'^ dv^^y 
tt5 'TCpaiyiJLcL WQ-^icu; ^T^^^pt^ x.cL^<^'cvy)y]i^ VTri^taiVj ctM.' 
ctu^^^ev \ct/JLQ(LmfJLtv. eTrtiTr^p ^cTfei^ r ccA>?9y! 59 ov'^ v^oTiSe^^i^ 
}ccL^oc7r6§ ^Si rl vilv vi^pacv etvcq vi^ ejtte ^ictMytcQ^ >i avctTfHiy. 
J ^/^TrEpi^otveiccTSravTSv 7CpcLyiMra>ya.v'^Jiv ^tCcuov e^ii 
W ^eVtv, S (^tcL^a^o/tevvtv T>iv u^TroOeo-tv. oS/Ie et otA)i9e^ m to 
'TCpoiy/JLcL /jiMSi oSlL/JLi^^gL dv"^ cc^ ov ctAn9e^. ^E't (S^e ^jc ^92 
TotS^, cL^^dL-^tv^o^ 3cccle^>t>cev, ^cNv oCpeAo^ ou/ccjco^^t eV arj^ 
uTTD^eo-eo)^* Kccv /^upiccKi^ au'^ u7TO2r^e/^e9cc o-cc^p^^t^ (i^ 

C})cC<rt Ji/JLi\lOi$ ix. cixoXliJmi ro (XV/lTVcpcLCT/XCL TTl^ (^nTjjo-efi^^ 

CCVUTRtpxlwV Op/JLCC/JLm^ ^PX^^* /^^^ ^'^' '^* '"^ ^*"^ ^''^^' 
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ri rpta: ria(TO.pa.%i.vc^-^rir}s hflv^^i <Tvva.lu oTi x^roik^ 
oxlcoyivmt^^i. A)^k toI rpU rtcracLpx islvas « u'77o9e<r(S 
^<X<T<. rk Ipa. % ojcla kw. Jd quod fupponitur vel 've- 
rim efivelfaljum. Siverum-, nepofiulemm iUud con- 
fugientes ad rem fufpicione plenam nempe hypothejin: 
fed ipfum illud ajjumamus. quandoquidem nemo vera 
& quoi exifiunt fupponit ^ficttt nunc diem efie aut me di- 
fcurere aut refpirare. manifefia enim harum rerum ve- 
ritas . ex fefirmam pofittonemhabet, non vero dubiam 
hypothefin Si ergo verum efi, ne petamus illud ac ft ve- 
rum non effet. (^odfi autem non eftejusmodi Jed fal- 
jum fupponitur , nthil commodi exifiet ex hjpotheft. 
Nam etiamfi eam ponamus miUtes , putrtdis ut aiunt 
jundamentts ; non fequetur conclufio qu^fitonis , qu£ 
profictfcttur ex prtncipiis infufiicienttbus. ^uod 
ji qutsquam ex quibuscunque /uppofitis , conf^en- 

T,rT?V '^"'''''^ ' ''""'"^ " qu^fTtonem 

toUtt / btattm entm unusqutsque notrum ex hypotheCi 
ponettrtaeffequatuor. Et hoc concef/h coUtgetfex oSfo 
ejje. it entm trtafunt quatuor & fex erunt o£fo Sed 
trtafunt quatuorutponit hypothefis^ergo & fex erunt 
fS;. ^^^^''^ h^conini^velcxipni.s Scxti verbis re- 
n tioies" & iSft 7 Geomctras, Axiomata, Defi- 
nmones & Poftulata, non co modo in Geomctricis 
ponere quo Hypothefes dubus: fed ut certa & cognS 
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ta principiorum loco adduccrc 5 ut fciat unusquisquc 
quibus ex Principiis Gcomctrx fua demonftrent. 
Vanum ergo eft fopiiisma Sexti ea quae vcra funt non 
debere fupponi , fed fimpliciter ut verum aflumi. 
Neque enim Geometroe aliter quicquam faciunt ; nec ^ 
ideo Axiomata recenfent , aut.Definitiones , quod de 
iisdubitent: fed ut auditori exponant unde lua pro- 
bent. Nemoautem negabit Axiomata Geometrica 
majorem certitudinem habere quam ilIa:,qv:E ut certis- 
fima Sextus afliimi contendit , nempe diem nunc efl!e. 
Dehoc enim caecus judicare non poteft : de illis au- 
temquivisrationeprnsditus. Nameidem ^qualia et- 
iammterfe arqualia eflTc omnis fanus affirmat. Si cr- 
go illa qux clara funt ac certa non dubie, fed abfolute 
ponenda atque aflTumenda funt ut Sextus docet, utiq; 
principia Mathematica ut omnium certiflima , vel 
ipfo fatente fophifta, neceflario funt admittenda. E- 
quidem in Trigonometricis aliquando illud contin- 
git 5 ut linea quaccunque trium quatuorve pollicum 
fupponatur trecentorum aut quadringentorum pe- 
dum, nempe ut in antea addufto exemplo , quando ad 
inveftigandam longitudinem lateris AC. fupponitur 
lineaAB. partium 300. Omniaenimfimilia triangu- 
lafuntproportionalia. utaGeometris demonftratur. 
Qy^eergoinmnioritriangulointer latera fueritratio, 
eadem quoque inter latera majoris trianguli erit , mo- 
dohocilli fimilefuerit. Neque Geometra de illa li- 
nea demonftrat quam in charta habet,fed qux per eam 
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deiiotatur. ut bene ab Ariftotele eft obfervatum Po* 
fter. Analyt lib. I. cap.VIII. OuJ^ 0 re^tJA^eT^/^^ 4^i><r5i 
t/TTD&^^-e^gci oj^Tng 'nvk eCjoco-oti' xl*^y%^ cc$ ^ cT^* rcS -^^ivSXi 
%p>?cOt5t/ • TOK <Je re<i)/^7if>iv -vl/^^^o&^ Aejpv^ TToJiojotv -ttV 
V 7rD(J(ajctv eu^Sav t)1v yit/fcLixiJLtm ^>c eu^-eiav ^o-av. 0> cTii 
re6)/^€7if>i$^i^V(7u/^'7rEpct.ive'&,iTaf wj^ee^vo) ypa/ji/jLyjv ctu^ 
t^^eyx-^&^», aMa Tol S^ici rimv hXis/j.ivx^ Neque vero Geo^ 
metra falfu fupponit^ut quidd ajunt: dicentes non debere 
falfum Jupponi: id vero Geometram facere^cum pedalem 
Uneamvocet eam qua pedalis non efl^ & re6iam qu£ 
fcripta efl^ cum tamen talis non ftt, Sed Geometra non eo 
quicquam concludit quodhanc Uneam talem dicat , fed 
eo quodhoc denotatur, Omniaergo Sexti Empiriciar- 
gumenta quibus evinccre conatus fuit, male Mathe- 
maticos ac figillatim Geometras agere, quod demon- 
ftrareconenturfuaexhypothefi, falfa funtac frivola. 
Pcrgit porro ipfas quoque definitiones unamque 0- 
mnino Propofitionem in dubium vocare , de quo fe- 
quenti capite agemus. 

CAR V. 

Poftquam ea quae contra hypothefes Geomctricas 
aSextoEmpiricofuntallata fitis refutaverimus, con- 
fcqucnsvidcur,ut eaquoque fiilfi convincantur, qusc 
contraDcfinitioncsabipfo movcntur. Dicit enim fe 
ipfa principia Geomctria: fallitatis convinccrc vcUc, 
quo faclo, iplam quoque fcientiam falfam clle con- 

clu- 
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cludit. Sed nulla quidem alia is principia attingic 
quam folas Definitiones, atque in hoc omnem fuum 
laborem ponit ut probet, lines, punai,fuperficiei& 
corporis definitiones a Geometris allatas, probas non 
efle. Primum ergo videndum nobis eft, an hoc fit prin- 
cipia Mathematicorum convellere aut eos falli ar- 
guere : inde quam feliciter hoc ipfum praeftet. 

Diximus antea definitiones in Geometricis nihil 
aliud eflTe quamvocum feu terminorum explicationes 
quibus utuntur. Quantam vero utilitatem id Leftori 
adferat , quod accurate fciat quid finguhs termmis in- 
dicetur, iUis prcecipue cognitum eft qui ahquam his 
difciphnis operam impenderunt. Nifi enim termm» 
eflent,non tam perfpicueGeometrx mentem fium ex- 
ponere poflTent. Longis ennn verborum ambagibus uti 
cogerentur,multisquevocibus id exphcare quod una 
fien poirct. Quantas vero tum Leaori tenebras 
offunderent, quantamque difficultatem rebus per fe 
explicatu'difficilibus adderenc . At vero fi voces quas- 
dam fimpliciter ponerent, fine earum explicatione, 
perfsepe non intelligerentur ab aliis. Si enim quisquam 
multa de Parabolis^EllipCbus aut Hyperbohs demon- 
ftraret, neque explicaret quas lineas hifce vocibusm- 
dicaret, furdis fabulam narraret. Neceflarix ergo funt 
vocum explicationes in Geometricis, ut unus alterum 
intelligat , facilique negocio femel difcat , quid omni- 
businlocistali voce defignet. Imponit vero Mathe- 
maticus nomina fuis rebusnon femperquidem opti- 
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ma & convenientiflima , fed ea qua^ primum ipfi occur- 
runt. Neque fane homini^ rebus graviflimis maximse^ 
que utilitatis adeo intento, vitiovertidebet, fiminus 
proprie loquatur. Qui vero de vocum proprietate 
funtfolliciti, meliores poffunt introducere, veritate 
eadem retenta ac ill^efa. Quin etiam alias definitiones 
earundem rerum in medium adferrcjfi pr^edeceflorum 
minus commodoe, minusve fuflRcientes fuerint. Ita A- 
polloniusPergaeus definitionem ConiabEucIidelib. 
XI. propofitam generaliorem reddidit, ut non tantum 
conis redis^fed ctiam fcalenis conveniret.Neq> tamen 
ideo vel Euclidem refutavit falfive accufavit, vel prin- 
cipia Mathematica deftruxit aut dubia reddidit. 

Praeterea videndum omnino erit quales veritates 
DefinitionesGeometricae contineant. Nempe fuppo- 
nunt tales res de quibus aguntin natura exiftere: & 
cumexiftant^fimpliciterindicant fe de iis rebus de- 
monftrarequse talem naturam habent. Sic v. g. fup- 
ponit Geometra dari longitudmcs & latitudines , & 
poflelongitudmemconfiderarifine latitudine, quam 
rum quidem lineam dicunt. Hanc vero terminos fuos 
livc extrema habcrc, qua: punara dicuntur. Pofleetiam 
lineas tales mviccm jungi, & prodiverfa coniugatione 
diverjrasFigurasfacere. Qiia^qui ncgaverit, nx idem 
interdiu lolem lucere negabit. Sunt enim claris- 
umapcrfc, &tam certaquam illaqux Sextusutcer- 
tiiiima line hypothefi ponenda vult. Verum Sexti 
ipfiusverbaaudiamus. Mi%xjiy%^ Si e^yi^ hS)^axccfii/o2i 
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^cL^^g^ylici^o^^Sv 7tpQo]y] i^ev ^ici(^ai^ i^v vi v.(t'(gi [juhtoi) Iva- 

/Ltev fvLa-yi^ ypct/Jifm >tveo&DC/ ^ccct. ypGLfi/uM^ S'' i7n<^<Lve^aLV. 
i7n<p(X,v 6104^1 <f?peov aaficL^-mpl -l^ \j7n>y^(L<^ov%^ Xeyi^ai qiyfMw 
lAv%iVoui(ji[Jiiiov cl/Jiipl^ cl^i<L(^ovy]' vApcL^ y^cLfifJMS* y^ctU' 
fjtM fjw-ito^ dT^cLlh y\ TT^po^ i7n<pcLveici^ ' i^n^pdvncLV vrlpco; 
cQdf^cL'^^ V TihcL^gi^ dQcL^i^. T^ergentes autem deinceps di" 
cemus quod falfa & non probabilia contingat ejje ipfo- 
rum artis principia. Statim ergo nos docent tanquam 
primum & quod maxime accedit ad naturam elementiy 
qtiod corpus fit id quod habet tria intervalla feu di- 
?penfiones longitudinem , latitudinem&profunditatem. 
§luarum quidem prima dimenfio eft per longitudinem 

fuperne deorfum : Secunda autem per latitudinem a de- 
xtris adfiniftra : tertia autem per profunditatem ante 
&retro. Siergo punBus fluxerit^ dicunt fieri lineam^ 
filineaautem.fuperficiemfm -verofuperficies, corpusfo- 
lidum. i>efcribentes igitur dicunt punEtum ejfe fignum 

. carenspartibus-i & quodnullum fufcipit intervallum-y 
autterrhinum Unea. Lineam atitem lon^itudinem ca- 
rentem latitudine, aut terminum fuperjiciei. Superfi- 
ciem autemterminum corporis^aut latitudinem caren' 
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tcm profunditate. Atque hxc quidem refutare cona* 
tur, acevincerenecpunaum^nec lineam, nec fuperfi- 
ciem Geometricam quicquam eflc. Verum latis clare 
his demonftrat, non fe veritatem qui^erere, fed tantum 
quomodo poffit veritati contradicere. Etenim dari 
res quasdamquaelongitudinem 5 latitudmem & pro- 
funditatem habeant, non minus clare patet, quam So- 
lem lucere, aut me nunc relpirare. Imo de eo quidem 
etiam illi judicare pollunt^qui harc vera efrecertodi- 
cere nequeunt. Nam interdiu clarum efle ca^cus non 
dicet. Neqj cxcus aut furdus accurate judicabit quod 
ego refpirem. Sed quod longitudinem latitudinem & 
profunditatem habeam uterque probe novifle potefl:, 
&:dc feipfo aliisque rebus idem judiciumferre. Ta- 
lem verorem corpus Mathematici vocant. Si ergo 
datur resqux longitudinem latitudinem & profundi- 
tatem habet, datur etiam illud quod Mathematici cor- 
pus vocant. Datur preterea longitudo & latitudo & 
profunditas, & ut res diftinftx tam feparatim, quam 
conjunftimconfideraripoflunt. At fi longitudo con- 
fideratur fine latitudine, eft quidem id Iinca. Linea e- 

nim definitur Geometris aTx^vcxTeV. Longitudo Ji^ 
ne latitudine, Suntenim resdiftin£ta2longitudo&la- 
titudo, ideoque facile unum fine alio concipipoteft. 
Qiiisenimnegaretinfuperficie ABCDfig.n. i. cujus 
longitudofit ABlatitudo AD. pofl^^ folam longitudi- 
ncm, utpote rem a latitudme diftinftam, per fe conci- 
pi. At vero longitudo ita confiderata, quoad latitudi- 

nem 
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nem dividi nequitjiiec uUas partes in latitudinc habet. 
Eft vcro talis hnea terminus fuperficiei & extremum 
iUud quod non tam ocuhs incurrit^ quam mente con- 
cipitur , in quo fuperficies illa definit. Si ergo extre- 
mum fuperficiei & integra hneatam feparata concipi 
poflit 5 ut nulio modo divifionemin latitudme admit- 
tat-,quidnietiamextremum hneashoc modo concipi 
poflit, ut nuUam longitudinem habeat. Extremum e- 
nimidefl: quo nihil eft exterius. at in fuperficie qui- 
dem^quodcunque uUam latitudinem habet, iddividi 
poteft. & per confequens una hujus pars exterior eritj 
altera mterior: adeoque neque iUud cxtremum erit. 
Itaetiam in longitudine^id extremum erit quod dividi 
fecundum longitudinem non poteft. Si enim dividi 
poteft, partes habebit, qux amb^ quidem extremum 
iUud conftituere non poflunt, unum enirn eft extre- 
mum. Quoniamergoexttemumquodeft in longitu- 
dine , feu terminus hneae , nuUo modo divifionem in 
longitudine partesve habeat, utique omnino erit indi- 
vifibile. Eft enim extremum non fuperficiei fed hne^. 
AtUnea antea demonftrata fuit nuUas in latitudine 
partes habere : atque ex codem principio conftat neq^ 
fecundum profunditatem pofle dividi. Punftus ergo 
line^c terminus neque inlongitudincnequeinlatitu- 
dine, neque in craflitie feu profunditate uUas partes 
habet , adeoque eft indivifibilis. Sexti vero argumen- 
ta quod attinet ne hih quidem funt. In puris enim ca- 
viUationibus confiftunt. <nyiM) ?iV <^cf.(T\ (n^i^uo^j. 
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aJlct7J)^vt57ra/);!(^2w,Ji'^io-a^ot, voHtc^, »aifxa.'(gv. Km aoifia. 

aafict,'^. XiVTn^.i h a.aci)ixa.'^v dvnv VTmpxn» , o toAiv esiv a-Tn- 
Jajov. To lAiy^ <iaci, fx.a.^^v ihvU voS^i yivv/!Uyux,a)aTtvl dfi • 
yii-K^ft7Ci>i. Sisiy/x.Yi voS^^i-rrif >f ct/^/uS;? >4vy» W toi- 
vov mixtiov Ma.^^v^ cny/^. Tunffus igitur ( qteem 
fignum ejje dicunt nnllum habens intervallum ) aut cor- 
piis concipittir ejfe, aut incorporetim. Sed corpm qui- 
dem fecimdum illos non eft. ^£ enim intervalla non 
habentnequecorporafunt. Reftatergo ut incorporeum 
dicatur. ^odrurfumeft abfurdum. Incorporeum e- 
nmnthil poteft generare.cum minimetangi poftit. In- 
teUigitur autem pua6tus gignens lineam. Non eft ergo 
pnnBusftgnum, nuUtm habens intervaUtm Sed dii- 
plicemheic quidcm commimt errorem , priraum in 
vocc generationis, fecundum fupponendo falfum me - 
diumtermmum. Neque enim Geometrcc voce eene- 
randieomodoutunturquoPhyfici in generatione u- 
mvoca aut ^quivoca ; fed ilkid quod aliud quocunquc 
modo efficit etiam modo fenfibus plane impcrceptik 
h & tantum mtelleaui obvio. Idcoque quando hac in 
readhibentvocemyeveOTS. folam nudamque conftru- 
aionem intelligunt. Sed nequc abfolute vcrum eft, 
id quod in argumentationc pro medio termino fup- 
Ki\h "^;?Pc quod gcneratur debere humano 
taau,obvu.m efTe. Etemmqui mxnima iftaammalcu- 
Iaconfidcravent,utpuIices aliasque, earumquc con- 

jun- 
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junftione viderit, non dicat id quod generat tangi nc- 
ceflario deberc. Sed & multa animalia funt pulicc mi- 
nora, quiE vix integra tangi pofllmt^neduni partes tam 
exiles, quibus tame generant de qvibiis poftea accura- 
tius. Sed ut ad rem revertamur^non de fadtione^autge- 
neratione Phyflca heic fermo eft , fed de Geometrica. 
PofTe aute lineam ex punfto circudu6to produci^is mi- 
nime negabit qui ahquid in rebus ad fapientia (pedtan- 
tibus noverit. Sit enim planu quodda ABCD infig. n. 
1 . cujus bafis fit A-B eredtu ftiper aliud planu AQad an- 
gulos reftos. Cu ergo fuperficies DC AB ulterius in la- 
titudine dividi no poteft, remanet Hnea AB indivifibi- 
lis, cujus extrema flmt A & B punfta^qu^e poft infinita 
Ixnex AB divifionem remanentindivifibilia. Maneat 
• pundtum B immobile, punftum vero A circumduca- 
tur. certum eft extremum hnex AB, hoc eft pun£him 
A, defcribere Hneam circularem AE. Si vero ambo 
pun£ta cequah motu ferantur, tum utrumque hneam 
defcribere re£tam ; & pun£tum quidem B, hneam BE5 
punftum vero A reftam AiP. atque eodem tempore 
totam hneam AB integram fuperficiem AFBF. for- 
mare : qua! quidem tam claja funt ut ab nemine nega- 
ri pofiint, qui modo xe£te bxc conceperit . Quoniam 
yero dubium ahquod heic hcxrere poffet; quo modo h- 
neaininfinitum ita dividatur, ut femper in mmores 
minorcsque partes fecetur, idque m infinitu quomo- 
do etiam extremum ihud:, quod pundtum Mathemati- 
ci dicunt, indivifibile fit, aliamque naturam habeat; dc 
hocfequenticapite agemus. 

E CAP, 
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CAP. VL 

Dicimusergo lineam quamcunquc termina tam in 
infinit.um dividi polfe : ' terminum vero linex eflein- 
divifibilem. Quodut demonftretur, fuppono cognita 
& demonftrata ex Euclide lineam poffe dividi bifa- 
riam, de quo poftearSc duo latera cujusVis trianguli re- 
£tilinei majora efle reliquo. 

Sint nunc infigura n. 1 1 . extrema duorum plano- 
rumrea^ElineiE AG & AB. qux quidem jungantur 
mvicem circa A ita ut concurrant. E xtremitates por- 
ro earum C & B jungantur invicem refta CB. Divida- 
tur CB bifariaminE.inlinea autem AC ponatur re- 
Ja CF lEqualis ipfi CE: & inAB redaBH cequalis BE. 
dicoCF & BH non concurrere. Si enim concurre- 
rent.triangulum conftituerent , una cum refta linea 

i hujus trianguli, clTet x- 

I /1 L r , • lateribus ejusdem trianeuli, 

quodeftabfurdum • ergo FC &HBnon concurfunt 
Ducatur porro ab F ad A reda, atq; illa duidatur bifa- 
riam in G. in reda autem AFTumatur rcfta linea FK 
xqualis FG,&in refta AH,;Equalis ipfi HCrefta HI 
non tamen concurrent KF .& HI. Si enim concurrel 
rcnt ,conftituerenttriangulumuna cum lineaFH at 
lic duo latcra trianguli reaftinei KF & IHefl-enta:-. 
qualia rehquo, quod eft abfurdum , funtenimne- 
ccflario ma.,ora. Cum ergoKF &HInon co«currant. 
• "iv.'' ifr" ^ ^"^idaturque bifariam in L & 
m rcfta AK lumatur hnea KM. arqualis ipfi KL, & IN 

xqua- 
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aeqiialis ipfi IL. ut ambDe KM & IN asquentur toti KI: 
dico reftas KM & IN non concurrere. Si enim con- 
currerent,facerent cum linea KI triangulum, & fic duo 
latera, ejusdem trianguli reftilinei, non effcnt majora 
reliquo/ed ilji ;]equalia, quod eft abfurdu. Si igitur pro- 
grediar conjungendoMNj&dividendo redtam bifa- 
ri^m in O, & fumendo partes sequales PM. & QN ipfis 
OM &c ONjjieque concurrent PM &: QTnI, neque fi 
jungatur PQ refta, atque m R. dividatur bifariam, 
partesquePS &QTfumantur aequales PR & QR, i- 
pfe PS & QT concurrent. Neque enim duo latera 
ejusdem trianguli reitilinei reliquo vel minora vel ae- 
qualia eflfe polfunt, fed neceffario funt majora. Atqtie 
illud ficut femper & in omnibus reftis lineis verum eft, 
itaetiam manifeftum redditlineas reftasin infinitum 
dividi poflfe , eisdemque in infinitum partes detrahi & 
aufetri. ficut lineis AC & AB, partes CF. FK. KM/ 

MP. PS; SX. Xct.ctJ^.& 3H. HI IN. NQ QT. TY. 
Y/3' /3e, & fic in infinitum progrediendo, detrahuntur. 
Line^ vero qux inter FH. KI. MN. PQ^ST. XY. 
ct^. cf^. & fic in infinitum ducuntur, etiam bifariafn 
in infinitum fecantur. Si enim linearum intermedia- 
rum una dividi ulterius nequiret, non dicamquoad 
fenfum, fed quoad intelleftums tum linea ulterius non 
eflet^ fed illud quod Mathematici pundum appellant, 
cujus pars nuUa. Si vero pundtum eflct, tum line^ 
qux ad iatera funt concurrerent. ut verbi caufa fi quis 

E ^ dicc- 
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diceret liiieam ^ non pofle fecari , non ergo linea es- 
let5fedpun6lLim:adeoquecci &:/S2 in eo pundtocon- 
currerent , & cu oc/3 triangulum facerent. At a?qua- 
turdimidia!ct/2,&:^/3 QtiamazquaturdimidioL'ct/3, ideo. 
. quc tota ^equatur duobus kteribus ejusdem trian- 
gulireftilineictc? & quod eftabfurdum.Non concur- 
runt ergo cc^&e^. ideoque neque pundtum iliic eft, 
fed linea quse ideo fecari in partes poteft. A tq^ hoc 
ita ininfinitum procedit. 

Quod li dicatur non pofTe in infinitum partes au- 
ferri a lineis AC&AB^ fed ] inerc quidem AB,poft abla- 
tamultimolocoe^, ipfi vcroAQpoft ablatam ^^c.nihil 
ultra tolh pofle : nihil^rgo ex lineis AC &: AB refidu- 
um erit.quamdiu enim aliquid eft, tolli poteft. quod 
• verononeft, neque tolhtur^ergo terminus &: cxtre- 
mum lincx AC erit in cJ". & AB . in e. Qupniam ergo di- 
tlxxm fuit principio lincas AB & AC concurrcre^circa 
cxtrema vcrfus A. crgo concurrent circa ^^: adeoque 
lincccci,(J&/E^ partcs hncarum AC & ABconcur- 
rcntcirca^ e.Undctriangulum erit conftrudumcx ^ 
^li & lii. fed ^ cft dimidium ipfius cLfi, ^(li etiam di- 
midium ipfius cl^: crgo latus unum trifmguli rcftilinei 
ct^erjta:qualc binis ciusdcm trianguli lateribus, quod 
eftablurdum. Noncrgoconcurrcnt CA& BA circa 
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punfta ideoque ifta puncta neque eorum extrema 
liint. unde adhuc aliquid ipfis aufcrri poteft. Et hoc 
ita in infinitum procedit. 

Exquibus manifefte dcmonftratum eft, prhno, li- 
neas redtas in infinitum dividi poflc, &aquacunque 
linea rc£ta femper partem aliquam pofle auferri.-fecuh- 
doj duasreftasconcurrentesfeinviccmin pundto ne- 
ceflario cDntingere. 

Cxim enim AC &c AB non concurr^lnt m eo qu^d 
dividi poteft , fed indivifibili: ergo concurrunt in pun- 
£to. Atquandiuparsdimidialinecs intermedix Uneis 
vel AB vel AC demi poteft, non concurnint. Partes 
enim quas demuntur, ccquales funt linc^'interniedia!: 
ideoque fi concurrerent, trianguUim reftilineum ha- 
beret unum latus reliquis duobus lateribus aequale, 
quodeftabfurdum. Atlinea^ AB, AC in infinitum di- 
vidi poflunt, partesque iisininfinitum detrahi: erga 
iieque in infinitum concurrere poflunt, quatenus lincx 
fimt^hoceftdivifibiles ; fed neceflarium cft^ ut con- 
curfus fiat in indivilibili^hoc eft in pundto.^ , 

Habcmus ergo neceflTario ahquid indivifibile quod 
nullo modo dividi poteft : & habcmus praeterea illud 
qnodininfinitum dividi poteft. Neque enim ullain 
rcftalinea divifioconcipi potcft, quin ftatimaliaha- 
rum p:^rtmm divifio fequatur. Si enim id non eflet 
concurrerent latera , & per confequens triangulinn 
conftituerent.cujusduoIat'eratertioa:quaha. Nulla 
ergo linea quamvis in infinitum dividatur , in pundta 
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dividetiir. Neque uUa tam mimita lineas pars fiimi 
poteftj quar, quamvisin ccntummille partes fecetur, 
unquam punftum fier. Si enim-fieretj tum efTet indi- 
vifibile: at fi indivifibilejulterius dividi non poffct. Er- 
go linea in mfinitum non divideretur. At demon- 
ftratum & lineam in infinitum dividi.Cum ergolineain 
pun£ta dividi non poflit, neque ex punftis componi- 
tur. Ex quo enim aliquod componitur, in idipfijm re- 
folvitur ac dividitur. At hnea in punfta nuUo modo 
dividitur: ergo neque ex punftis componitur. Pundtus 
quidem unicus fluens aut motus gignit lineam: non ta- 
men jungendo fe cumaliis punftis^fed fimpliciter mo- 
tum fuum peragendo. In quacunque ergo linea, infi- 
nitapunaa fumi pofllint. Nam omnis divifio fit jn 
punao. ergojcum cujuscunque line^ infinit^e fint divi- 
fiones, etiam infinita in quacunque linea erunt punfta. 
Neqiie mmajore longioreve linea plura erunt punfta 
quam mbreviori& mmori. Quod ut mtelligatui:, fe- 
quenticapite demonftrationem quandam Geometri- 
camhuius rei proponemus. 

CAP. VIL 
Suppono in hac demonftratione circulum, fi fuper 
planum^Equahter ac perpendiculariter circumvolva- 
tur^etad easdem femper partes, a punfto quoda in pe- 
riphcria usque ad idem punftum^defcribere hneam re- 
ttama^qualemcircuhpcripheriar: quod etiam quivis 
fatisperfcinteIhget,moclo figuram n. 4. paulo dih- 
gentius mfpexent. Circulus enim ABD concipiatur 

de- 
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devolviin plano quodam perpendicalariter 5 motu ae- 
quah, ad eascjem femper partes verfusHC: dico eum 
quidem in hoc plano defcnbere lineam reflram AC. 
Circumvolvaturcirculus usquedum B tangat Hneam 
AC V. g. in L5 dico AH a:qualem effe ipfi AB. Eodem 
vero modo circumvolvaturcirculus EGPO (iiper EH, 
ita quide ut G tangat hnea EH^in pun£to I.Re£ta ergo 
EI. minor erit quam re£ta AL. Etenim cum periphe- 
riacirculi ABD major fit, quam periphena circuh 
EGPO: major etiam eritrefta, sequahs periphcrise cir- 
cuh ABD,quamre£ta2Equahs peripherise EGPO. & 
per confequensjquadrans ilhusjmajorquadrante hujus. 
ELergoreftahnea defcripta a quadrante peripheria^ 
circuhEGPO minoreftj quam AL refta defcripta a 
quadrante circuh ABD. Sit nunc OPGE circulus in- 
fertus circulo ABD, ita ut uterque fuper eodem cen- 
tro F fimul circumgyrentur. Promoveatur ABDcir- 
culus verfus C. in pTano AC. etiam EGPO promovc- 
bitur eodem tempore in plano EH, defcribens hneam 
EH. Neque peripheria circuh EG unquam difcedet a 
re£ta EH, non magis quam peripheria AB a re£ta AC. 
At ubi quadrante majoris circuli pera£to, pun£tum B 
fuerit in L;centru circuh F erit in K. per.xix.IILt.lcm. 
re£ta enimKLeft perpendicularis ipfi AC.Ergo FB fii- 
cietlineamKL.8?perconfequensGerit in R Linea 
ergo circularis EG. defcribet lineam E^, Siergo hnea 
ex pun£tis componitur; quot igitur punda in hnea EG 
totetiameruntinER. femperenimEGtangit ER in 

pun- 
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pun£to : ideoq; iicut hujus pundta mutantur , ita etiam 
allius pundta mutantur , adcoque fingula pundta 
EG tangent fingula punfta ER. Et quoniam EG 
incipit cum Imea ER in punfto E, & terminatur 
cumlincaERinpunao R, feu G: ergo quot pundra 
fuerint in EG, tot etiam erunt in ER. Sed eodem mo- 
do, quandoEGdecurritin planoEH, non moto cir- 
culo ABD, defcribet lineam EI. ergo, quot punfta 
fuermtm EG,totetiam erunt in El. nam incipientc 
EGmcipitEI: & termmante EG, terminatur EI & 
lemper quamdiu EG fuper EI movetur , tangunt fein- 
vicem m punfto.quot ergo punfta fuerint in una Imea, 
tot eruntmaltera.. Sed antea diximus totpunaaeffe 
m ERquot m EG. ergo tot erunt in ER quot in EI 
Ergolineamaximatot habebit pundta qvot minima! 
Yerum fi Imea expundis effet compofita: ergo qvo 
plura punda Imea haberet, eo major effet: & quopau- 
ciora, eommor. quod tamen nonfit. Ergo linca ex 
pundisnon Componitur. • 

Atque ex Im rcfutatur altenmi Sexti argumentum. 

l^^m -wv oA.v,v CM%y ;^^^V, ^ly,y^ r5 iJ^t-^,, ^ 

Snmmprobeturfph^ran, in vnopunaoplanHn^conti 
^ere, & arcumrotatam, Uneam Ifcnbere : manf^Jm 
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efi^quodcum infequentia fe invicem pun£ta totam Itneam 
componant^ ipfum quoque punthm magnitudinem ha- 
beat-i quandoquidem linea magnitndincm expleat : C071- 
ceditur autem punBuni explere magnitudinem lim£y 
ergo & magnitudinem hahebit^ neque indivifibile erit. 
Sed non conceditiir pun£tum lineic magnitudinem 
auc^ere : ii enim id verum foret , ergo qua: plura habe- 
refpunaamaiorlineaeflet^quamquaepauciora: & vi- 
ceverfa/lineamajorplurahaberet pun6ta quam mi- 
nor* Yerum ifta omnia exaddufta antea demonftra- 
tione refutantur Eadem enimcirculi portio EG de- 
fcribitlineam EI. & lineaniER. ergo sequalia numero 
punaraiftseduselmea! haberent, &: ex doarina Sexti 
requales elfent : quod tamen falfum eft. ER enim mul- 
tomajoreftquamEI. Non ergo punftum auget ma- 
gnitudinem line^ 5 neque eft linea^ pars. qubmodo- 
cunque enim linea fecatur5& in quotcunque partes, 
nunquam partes lineae erunt punfta , fed hne:^, quam- 
vis minutilfimse : quandoquidemlineain infinitum fe- 
catur^adeoque in mfinitum progrediendo partes hnea: 
femperfunt divifibiles^ punftum vero nulla ratione 
eft divifibile, ut antea eft demonftratum. 

Mirabilis fane eft ha:c indivifibihum & in infini- 
tum divifibilium natura^quse limites humani ingenii 
excedit. Quippe intelledtus nofter ficut natura fua fi- 
nitus eft, itainfinita mmime capit : quod aho quodam 
noninutiliexemplo illuftraboi quo Galilasus Galiliei 
infio-nis fummoque ingenio pra^ditus Mathcmaticus, 

^ F in 
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infinsdemonftrationibusdemotulocali &c. ufus eft. 
Ex principiis Arithmeticis conftat pofle numerum 
quemcunqucin femultiplicari. Numerus autem infe 
du£tus dat quadratum;ipfe autem numerus radix voca- 
tur. Cum ergo omnis numerus poflit ex fe quadratum 
generare , ergo omnis numerus alicujus quadrati radix 
crit. Quot vero radices funt , tot etiam dantur qua- 
drata: quxvis enim radix fuum habet quadratum. Si 
cnim radix in fe multiplicetur generat quadratum. 
Dicendum e'rgo foret, quot funt numeri^tot etiam funt 
radices. Nulhis enim dari poteft numerus qui non 
poflit in fe duci^adeoque quadratum ex fe progignere. 
Quot ergo funt numeri , tot etiam funt radices. At 
vero quot radices, tot etiam funt quadrata. Ergo quot 
numeri fimpUcesjtot etiu funt quadrati. At hoc ultimu 
verumnoneft. Abunitateenimusquead denariu in- 
clufive^ dece quide funtnumeri fimphces, fed duo tan- 
tu quadrati^quaternarms nempe & novenariusjvel nu- 
merando unitate^qui fui ipfius quadratum efficit, tres. 
Ab II porro ad loo numeri quidem funt 5)0 fimphces, 
fedquadratitantumfeptem. nempe, 16. 25.3 6.45). 64, 
81. ico. adcoque inter unitatem &centenarium in- 
clufi ve numeri quidem erunt 5)9. quadrati vero finc u- 
iiitatep. cu unitate 10. Inde aute ad 1000. numeri fim- 
phccs funt 900: quadratiaute fohmimodo viginti& u- 
nus, hoc eft in mille numerisjquadrati triginta& unus. 
FoiTo indece millenumcrisubi ad myrladeafcendi- 
mus, quadrati tantum funt centum. Quod fi numeri, 

qvi 
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quiiooooexceduntusquead 1000000 inclufive , fu- 
manturjeruntilliquidem ppooco, quadrati autem 
nongenti 5 adeoque infimplicibus numeris ioooooo> 
quadrati erunt 1000. Inter numeros ergo ab unitate ad 
centenariu vix tertia pars eft quadratorum. Ab unitate 
vero ad centenarium^pars decima eft quadratorum. A 
centenario admiUenarium , quadrati partem fimpli- 
cium numerorum explent quadragefimam quintam, 
ab unitateautem ad millenarium partem fere tricefi- 
mam fecundam. A millenario ad myriadem, pars cen- 
tefima quinquagefima fexta eft quadratorum , ab uni- 
tate autem ad myriadem pars centefima. Denique i 
my riade ad millionem C ut vocant } pars tantum mil- 
lefima & centefima quadratos habet numeros , ab uni- 
tateveroadmillionempars millefima. Numeri ergo 
fimplices decadis, triplo plures funt quam quadrati: & 
Hccatontadis , decuplo plures : Chiliadis autem, tri- 
gecuplo:Myriadis verojcentuplo. Denique in milUo- 
ne ut vocant feu myriade myriadum , numeri fimpli- 
ces millecuplo plurcs funt quam quadrati. Atque fi in 
infinitum progrediatur, quo plures numeri^ eo femper 
pauciores quadrati. Id ergo quod ex clara , ut vide- 
tur , certaque rationc pro certo veroque conckiditur, 
verum tamen non eft . Alia enim eft natura finitorum 
ahainfinitorum. Si enim fimplex numerus res finita 
foret, ita ut dari poffet ultimus numerus fimplex quo 
alius major non eflet;tum etiam daripoflenttotidem 
numeri quadrati. Si enim diceretur millenarium o- 

F 2 mni- 
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niumnumeroriim fimplicium maximum efle , ut hoc 
nullus niajor darctur, tum omncs numeri fimplices 
mille omnino eflent iidemque omnes radices y qui in 
femultiplicati mille quadratosgenerarent^ &fi qua- 
drati cum fuis radicibus multiplicarentur, miilepro- 
dirent cubi, & fic mille quadrato quadrati, & milJe cu- 
bocubi.&c. Sed non itaeft; numerus enim in infinitum 
augeri poteft, neque aliquis fiimi^qvin eo major detur. 
Quod fi ad cubosjquadratoquadratos^cuboquadratos^ 
cubocubos, caeterosque ejus generis numeros progrc- 
diamur^ argumentum quidem eodem modo verum vi- 
debitur: fed re & opere falfum eadem via deprehende- 
tur. Quot enim numeri, tot radices: nulkis enim nu- 
merus eft, qui non in feipfum multiplicari poflit,adeo- 
que quadrntum ex fe gignere. At quod quadratum ex 
fegenerat radix eft. Sed eodem modo poteft etiam 
omnis radix cum fiio qvadra to multiplicari^unde nafci- 
tur cubus. Cum ergo omnis radix habeat fuum qua • 
dratum , omne autem qvadratum cum fuo radice mul- 
tiplicatum cubum generet: ergo quot radices^tot cubi 
At veropropofitum fuittotcfle radices, qvotnume^ 
ros omnis enim numerus in fe multiplicari poteft & 
qvadratu gencrare. A deoq^ omnis numerus eft alicu jus 
qvadrati radix. Ergo q vot numeri funt, tot etiam cubi 
erunt. Porro radix dufta m cubum dat biqvadratum 
k:u qyadratu ni fc duftum, qvartive ordinis numerum 
Kurlus radix in hunc dufta, dat numerum q vinti ordi- 
ms:&mhuncdu61:afexti: atq, ficmmfinitumprogre- 
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diendo. Qnpt igitur radices, hoc eft qvot funt numeri 



ti, fextiqve ordmis numeri 5 atqve fic ininfinitum. At 
vero hoc falfum eft. Quadrati enim longc pauciores 
fimt qua numerifimplices^ut jam demonftratum fuit : 
€ubi vero his pauciores j qvarti vero qvinti & fexti or- 
dinisnumerilongeadhuc pauciores. In decade enmi 
umis tantumcubicuseft numenis, nempe odtonarius^ 
praeter unitatem qvifuiipfius cubus efl:: qvarti^ qvinti, 
(extive ordinis nulhis cft, nifi pro his omnibus unita- 
tem ponas. Si enim unitatem centics in fe multiphca- 
verisjhoc eft unitatemcentum vicibus multiphcaveris 
per unitatem, femper prodit unitas. In Hecatontade 
autem cubici numeri fimt tresjnempe 8. 27. & 64. qvi- 
bus fiunitatem addas erunt qvatuor. Quarti ordinis 
tresomninofunti.i6. 81. Quinti & fexti ordinis pr^e- 
terunitatemunicus tantum in unoqvoqvis eft, 32. in 
V. & 64. in VI. In Chihade cubici qvidem numeri 
cum unitate decem, qvarti vero ordinis qvinqve 1. 16. 
8i» 256. 62jr.qvintiordinistres. 1.32. 243. fexti or- 
dinistotidem. i. ^^.j^p.Porro in Myriade cubici qvi- 
demnumeri eruntii. qvarti veroordinis lo. qvinti 
fex. & fexti ordinis qvatuor, una cum unitate, qvx in 
cseteris etiam numeratur. Adeoqve qvo major numc- 
Tus fuerit, eo pauciores, refpeftu numerorum fimphci- 
um5funtqvadrati5& adhuc pauciores cubi5& multo ad- 
huc pauciores qvarti, qvinti, fextiqve ordinis numcri.- 
Et qvo longius ab unitate recedas, tanto pkires erunt 
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nunieri irrationales, qvam qvadrati: & qvadrati,qvam 
cubi: & deniqve cubi,qvam qvarti ordinis numeri: &fic 
ininfinituni.' Ettamen verum eft, omnem numerum 
pofle in fe multiplicari, & iterum in produdum, & ite- 
ruminproduaum,& iterumin produaum. atqve fic 
ininfinitum. Adeoqveetiam certum eft nullum pla 
iie numerum dari, qvin fit radix alicujus qvadrati • tum 
qvoqve radix alicujuS cubi: & porro radix alicuius nu- 
menqvarn, qyinti, fextive ordinis. Certum prsete 
reaeftomnem radicem quadratam fuum habere nu- 
merumqvadratum: ideo enim radix vocatur qvodin 
fe dudus numerus qvadratum generet. Omnem q vo- 
qve radicem cubicara fuum habere cubum: & radicem 
qvarti ordmis fiK,m habere biquadratum: & qvinti 
dims ac fexti eodem modo , atqve fic in infinitum Si 
ergoomnisradixqvadratafuum habetqvadratu^ er^ 
go qvotradxces,totqvadrati.- &qvot ridaces cXci 
tot numen cubici, & fic in infinitum. Sunt autem o 
mnesommnonumeriradices qvadrata:, &cubicx & 
qvarti, qvinti, fextiq, ordinis numeron m &c NuIlS 
cn.m numeruscft,qvihosomnesex fegene^are non 
posfit. Qaot ergo numeri,tot radices,tofqvaXti tot 
cubi, tot biqvadrati , tot bicubi. Nempe, fi ulb ce^o 
numero defimre velim, fallor ; neqve lUlo 2do dice 
re poffu, qvot vel numeri fint, vel^rad.ccs, vel qvadra" 

mtos Ad."^''- ''''' -^'^ numeToTnfi. 

fi mrnv i '^''^ infimtumnumerumcfle, inqvo, tot 
fimt qvadrati, qvot numeri: tot cubi, qvo nui^er i to 
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qvinti, fexti ordinis numeri, qvot nuraeri fimplices. 
Quoqvidem modo, inter omnes intelleftu noftro 
comprehenfibilesnumeros, fola unitas erit numerus 
infinituSi eritq; & radix, & qvadratum, & cubus, & bi- 
qvadratum , & bicubus, & qvocunq^ deilium progredi 
voluerimus. Naturamenimhabebitomnibus hiscon- 
venientem. Qu^drati enim numeri hanc habent pro- 
prietatem^ut femper inter fe unum habeant medium 
proportionalem : Cubicivero duorquarti autem or- 
dinis tres: qvinti ordinis qvatuor: fexti ordinis qvinq-, 
& fic in infinitum. Sic inter 9 & i duos numeros qva- 
dratos, datur medius proportionahs i 2.1nter4& 81. 
duos etiam qvadratos^medius proportionahs datur 1 8. 
Porro inter duos numeros cubicos 27. ^64. duo medii 
proportionales dantur. 36. 4.85 Sic inter qvarti ordmis 
numeros S 1 . &: 2 f 6. tres dantur medii proportionales 
108. 144. ipa.&fic in caeteris. At vero inter unita- 
tem &c qvadratum qvemcunqj numerum , etiam datur 
media proportionalis: ut inter i. & 81. qvadratum 57, 
datur mediusproportionalisp. inter* !.& 64. cubuni 
dantur duo medii proportionales. 4. i6.inter i.& Si. 
qvarti ordinis numerum dantur tres medii proportio- 
nales. j.p. 2 7.&ficin ahis omnibus. Qvocirca, uni- 
tas naturam omnium cujuscunqve ordinis numero- 
rumhabebit; & qvod neqvicqvam in infinitum pro- 
crediendoqvserimus, id infola unitatc inter omnes 
nofliro intelledtu comprehenfibiles numeroS; inveni 
mus. ^ ^ 



WlLHELMI. LaNgI. 

Quid divina fcrutamur myfteria , & xternz ac infi- 
nitaanguftis intelle£tus noftn limitibus circumfcribi- 
mus.^ Haccfaneinckriflimis ac cuivis maxime obviis 
principiis fundantun& tame qvando ut infinita &indi- 
vifibiha conliderantur,anoftro intelJeftu percipi mi- 
nime pofllmt.Quis hoc intelliget.^tot radiccs eflf qvoc 
numaros: fot qvadratos, cubos, biqvadratos, bicubos, 
6:c. qvot radicesi adeoq; qvotnumeros.&tame in mil- 
Je numensfimphcibus,qvadratostantumefl-e 3 1 .cubos 
dece: qvarti oidinis, qvmq,: qvinti ordinis, trcs • deci- 

^'roJn-nJ h''^'"!^' unum,ipfam nempeunitatem. 
Si tot funt cubi, & qvadrato qvadrati &c . q vot nume- 
n: ergo m miUe numeris,mille cubi erunt, millc biq va- 

aEitaS". ^-^" P°^« ^ & ^^'"en tales 
ablurditatcs committerc cogimur. qvando infinita ad 
fin.torum rationes examinamns. (Jvid m^r^m StuT 
eft.^ non pofleintelleaum noftrum comSSe 
qvomodo infinitusille& mcomprehenfibS rDeu7& 
unus fit & trinus : qvomodo idenS^ in fua ;rternkate o 
mnia agat : millcqve anni fint ipfi ac unus dfes & cum 
ubiqve lit, nusqvam tamen comprehcndatu^^' On.V^ 
in.rum, 1. nulla ratione afleqvi pofl^nus qvomo^,^ 

Ss Sftmrr""""'"""" ' ^^-n;?i u ero vi ! 

?re f '■•^ '"^'^' crcufcribatur, in 
-?-Sr^'^r ,n^~^ -"'feftis princi^i. 
m finita : qv^n "P^^^^^^^^ eoqvodfmt 
qvanro minus ca comprchendemus 
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QVx non tantum funt infinitajjrterna ac incomprehen- 
fibilia 5 verum neq^ uUo modo cognofci aut inveftiga- 
ri qveunt, ex natiira cognitis principiis.fed divina tan- 
tumgratiarevelantur. Fungos profefto aut infanos 
fophiftas oportet efle eos 5 qvi cum videant in rebus 
pure naturalibus nihil fe intelleftu fuo dignofcere ubi 
ad infinita ventum eft, in divinis rebus & qvi^e omnem 
intellcftus capacitatem longe excedunt , majora & 
certiora fibipolliceri audent, aufuqj non dicam teme- 
rariofedplane furiofoacDiabolico, eaomnia in du- 
biumvocarejimofalfiarguere conantur qu^e infirma 
& caeca ratione fua perfpicere nequeunt. Anne ergo 
Solautlux non erit quod ci^ecus iftavidere nequeat? 
an omnes foni pro nihilo habebuntur 5 quod furdus hos 
non exaudiat.? Sed vero fi ifti hxc negarent, facile ca:- 
terimortaleseorum infaniam dijudicarent, eo quod 
maxima hominum pars organa ab ipfa natura habeat 
ad hxc dignofcendaiillorum vero ftultitia:,qui humana^ 
rationis modulo divina mctiri volunt , eaque negare 
quxintelleftunonpercipiunt^ nonquidem tamclare 
ab omnibus cermtur 5 cum omnium hominum ingenia 
his limitibus a natura fint circumfcripta, ut infinita ca- 
pere nequeant. Et homo tamen ambitiofiflimum ani- 
mal omnia fe intelligere ac ratione comprehendere 
pofle perfvadet , fuaeque fapientix limites ultra termi- 
nos a natura pofitos proferre non dubitat. Sed vcr- 
tanthucillianimumatque oculos, & ubi in minimi^ 
hifce ac vulgaribus rebus didicerint quam c^eci fint & 

G omni 
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omni plane ratione deftituti > quando de infinitis , et- 
jam qua: in natura confidcrantur 5 judicium erit feren- 
dum : demum divina debita reverentia venerentur, 
fideque apprehendant quae ratio nonpercipit, ut de- 
mum eo fruantur, quicum omniacontineat^ nullas ta- 
men partes habet; fed totus in omnibus omnia implet. 

CAP. VIII. 

Et Sexti quidem argumenta prsecipua contra pun- 
cliGeometricidefinitionemhuc usq-, examinavimus; 
duo tamen adhuc reftant paucis attingenda. Primum 
eftquodpimaum fit pars line^e; alterum quod fit in 
loco. ex utroque colligit non efl^e indivifibile fed divi- 
fibile. De primo quidem ita ait Kca /^V ti^n^ o^i^ tov 

697 m (pcavofuvoi, tTrei i ^vvol^^v iv W Cj)cayo^oi$ Ax- 
iS^y mo^ (JTiAtSov 3C5^^e^^ k^iiq^^^v, S^\ov {^Si h tdT^ vo>i- 
tdT^ \y^<^^i^(y(c^[ m rr^r^^v. Sv n toT^ icS^i^T^ ^^TeV mv 
iJixycc^v AaSSv, ^5>^9^<t6j, 6J(7t v<^^ Iv tdT^ kow^^T^. Flay 

T^TOX5^f9LAa/^ectve&'i tivo^ ^;cpov Qjv T^y^fx^fo^ tVeiV^^ V7r?p 
feVii' a)cpov, uTTOTnTaeiV. Eav ict>gAa)/^ev iu^, ^icw^-W^t 

TiKi^pM^. clv% x^yic^ytev. d <ri QvfjcTihyipM^ 

^^^ivx7Jui^e';^cl^'^^o^. niv api ^ ^v oUcSyi^T^ Q^A^S'^^ -n- 
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QyjfjLeioy x^Tui^^ '^^cLjLLfXM^ y dv'^ yoy^aDfjUiv Qw rcS Ti^hYfCd ' 
Tiyuv oajIyi^ vmpx^v^ ^CSH coi'^ ^ia^acnv e|<l Tfdv^^^ oyi 
^GL(^cL<na)$ i<n 7neA7nii'/i7ix.Qv. Traterea cum ea qua mani- 
fefia funt , cerntintiir per ea^ qua apparent 5 quoniam in 
iis qu£ apparent ^fiimi non potefi alicujusfignum & f- 
nis quod fpatio careat ac dimenfone : perjpicuum ef 
quod nec in iis quidem qu£ cadunt fub intelligentiam 
fumetur quidem ejusmodi. In jenfibiltbus autem nihil 
potefi fumi quod non intervallum habeat ac dimenfio- 
nem^ ut ofiendam: quamobrem neq^ in iis qu£ cadunt fub 
inteUigentiam. Cui ergo in fenfibilibus accidit termi- 
num alicujus ejje & punlium ^ illi etiam accidit^ & ex- 
tremum alicujus ejje^ & partem illius cujus efi extre- 
mum. §lupd njeropars altcujus efi^etiam ipfiim complet: 
quodantemaliquid complet omnino augetipfius longi- 
tudinem. & quod magnitudinem augei id omnino efi ma- 
gnitudo, Omne ergo quod in fenfibtlibus efi pun^tum^ 
& alicujus extremnm , dimenfione non caret, quippe 
magnitudinem habens, Unde etiam fi id quod cadit fub 
intelligentiam tranfeundo ex fenfili iutelligimus , cum 
eointelligimus^etiamipfumpunBum^ &lme£ ejfe ex- 
tremum^ &fimul eamimplere : ideo^l^dimenfionemha- 
bere^ fi quidem eandem acquirit & efficit, Sed ftultis- 
rimum efl- vellc de iis rcbus qux fub fenliim non ca- 
duncexfenfuumjudicioargumentari. Si cnim fenfu- 
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unijudicio ftandumforet 5 utique Sol vix bipedalis 
elTet^ imo unius tantum pedis magnitudiuem asqua- 
ret. Tum quoque infinitos errores committeremus 
in rebus etiam manifeftis 5 fiqusefenfibus apparent fi- 
ne omni rationis cxaminejpro veris recipi deberent. 
A fenfibilibusergo ad intelligibilia argumentari, eft 
plane infulfum. Ponit pr^eterca dari aliquod pundiim 
fenfibile: quod falfum omnino eft. Quicquid enimfen- 
fibus apprehenditur quamvis minutiflimum, tamen 
nec linea eft, nec pun£tum: fed fuperficies. V erum ut 
Geometrice procedamus, clara demonftration^ ma- 
nifeftum faciemus> extremii & terminu fuperficierum 
imofolidialicujusfeucorporis^partem illius minime 
efi^e cujus eft extremum : quod Sexto plane contrarium 
eft. Sumaturinfiguran. V. ABCreaa linea fedabi- 
fariam in B. & centro B intervallo AB defcribatur fe- 
micirculus ADC5& eode centroB^inteniallo aute EB, 
minori quam AB^defcribatur circulus EXF^Extruatur 
fuper AB quadratu AD.&: fupcr BC quadratu Bl.eode 
modo fupcr EB&cBFconftruantur quadrataBG & BH. 
eduftisque diagonalibus BG.BK.BH.BI. jacebuntBK. 
BG &BH. BI5 fibi invicem indiieftum. moveatur 
nunc totu planu ACKIingyrumfuperaxemBD.de 
icribet ergo AK. vcl CI. cyUndru cujus altitudo AK, 
diameter ABC vel KDI.- EG autem vel FH alium de- 
fcribet cylindrum^cujus altitudo EG, diameter EF vel 
GH. Tnangulum vero KBI. circumaaum codcm mo- 
tu fuper axem BD. conum dcfcribet cujus axis BD, 
bufiscirculusdefcriptusfupcr diamctrum KI. Trian- 
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giilumquoqiieBGH conum fimiliter defcribet cujus 
axis BX bafis circulus defcriptus diametro GH. Deni- 
que in hac circumrotatione ADC femicirculus di- 
midiam fpha^ram defcribet cujus diameter erit AC: & 
EXF femicircukis etiani dimidiam fphseram defcri- 
bet, cujusdiameterEF. Demantur utrinque portio- 
nes fphsericiE , cono KBI plane intafto. hoc eft, m mi- 
norihemifphserio dematuf totum fegmcntum fphaeri- 
cum quod conum BLR ambit, planoque EBL defi- 
gnatur. In majoriautem hemifpha^rio , auferatur feg- 
mentum fphsericum quod cyHndrum EG, & extremas 
partes coni BZ ambit, & plano AEGZ indicatur. Re- 
manet ergo in majon cyhndro , portio cyhndrica 
qv^ repraefentatur plano AKD. In minori autem cy- 
lindro remanet portio cyUndrica reprasfentata plano 
EXG. Totus autem conusKBImanetinteger, ficut 
ScconusBGHI. Secentur nunc portioncs hse cyhn- 
dricae & conus ipfe , plano quodam parallelo bafi ma- 
joriscyUndri feu AB. verbi g. plano MN. erit ergo 
portiocyUndricaqu^repra^fentaturplano AMP, ar- 
-quahsconoBLR.pcreaquaedemonftrata funt ab in- 
figni Mathematico Luca Valerio hbro fecundo de 
centro gravitatis fohdorum Propofitione XII. Sed 
per eandem demonftrationcm portio cyhndrica re- 
pr^sfentata plano EOL, a:quahs erit cono BLR. A tq; 
hocinomnifcftioneparallela verum eft. Ubicunquc 
enim portiones h^ cyhdricie una cum cono fecantur^ 
modo planum fecans, bafi cyhndrorum & coni, pa- 
rallelum fuerit : femper portio cyUndrica aequahs erit 
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regnicntoconico feu cono illiqvi a majore abfcindi- 
rur . Idque in omnibus partibus verum eft qvamdiu iil- 
laparsfumptafuerit. Cum ergoportio cylindrica re- 
prarfentataplano ELO fitarqualis cono LBR: & por- 
t o cylindrica repr^fentata plano APM ^equalis fit ei- 
demcono LBR:eruntifta: du^ portiones cylindricse 
inter fe icquales. Et fi feftio in infinitum continuetur 
planoad bafin parallelo, femper portiones cylindric:3e 
interfeeruntiEquales^iitpote eidem cono ^quales. 

Prasterea^ fuperficies plana qu^ duobus circulis, 
quorumdiametrifuntLR. & OS. terminatur, cujus 
latitudo repr^efentatur reda OL, & eft bafis portio- 
nis cylindricse EOL. sequatur plano circulari cujus 
diameter eft LR bafis coni LBR. Ciim enim BTL an- 
gulus fit reftus, quadrata exftrufta fuper LT & TB se- 
quantur quadrato fuper LB. hoc eft fuper EB vel OT. 
^quatur autem latus LT lateri BT , angulus enim 
BTLred-us, TBL autemdimidiusrefti : undeTLB 
etiam erit dimidius refti. Quadtatum ergo fuper LT. 
aequale eritquadratofuper TB. Unde quadratum fu-^ 
perOT ^quale erit binis quadratis fuper LT. Qua- 
tuorergo quadrata fuper OT hoc eft quadratum ex 
OS.^equaliaeruntoaoquadratisex LT. hoceftduo- 
busquadratisex LR. Sunt vero circuh uiterfe ut qua- 
drata diametrorum. per. 1 1 . XII. Elemcnt. Cum ergo 
quadratum fuper OS. dupUim fit quadrati fuperLR 
utpote.Tqualc binis taHbusquadratis,ergo & planum 
circularecujusdiamcterOS. duplumerit plani circu- 
laris cujus diameter LR. ablatoquc communi plano 
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i^irculari defcripto fuper LRdiametroj remanet pla- 
num circulare repra^fentatum re£ta OL , quod binis 
circulis defcriptis iab LR &c OS terminatur, xquale 
plano circulari fuper LR defcripto. Ert autem circu- 
lus fuper LR bafis coni. Planum vero circulare reprx- 
fentatum refta linea OL bafis portionis cylindrico: 
EOL. Bafis ergo portionis cylidricx arquatur bafi co- 
ni. Atque hoc in omni fe£bione parallela ad bafm ve- 
rumeft. Eodem fere modo demonftratur bafinpor- 
tioniscylindricaeAPM. a^quari bafi coni LBR^ lun- 
aienim PB refta , erit quadratum defcriptum fuper 
PB^equalequadratis fuper PT.TB. hoc eftquadratis 
fuperPT& TL.quandoquidem BT. & TL intet fe 
funt aequales, ut antea diftum. Eft vero PB aequalis AB 
utpote ejusdem circuli radius. AB autem a^qualis MT 
oppofito lateriejusdemparallelogrammi MB. Un- 
de PB &c MT aequales erunt, &: quadratum fuper MT, 
sequale binis quadratis, uni fuper PT 5 alteri fuper LT. 
Unde quatuor quadrata fuper MT , hoc eft quadra- 
tumexMN^^equaliaeruntquatuor quadratis ex PT, 
hoc eft quadrato ex PQ^& quatuor prjEterea quadra- 
tis ex LT, hoc eft quadrato ex LR. Habent autem 
circuli eam inter fe rationcm quam quadrata diame- 
trorvim. Planum ergo circulare fuper NM diame- 
trum sequale eritplano circulari fuper PQ diametru, 
& pr^terea plano circulari fuper LR diametrum . Hoc 
eft, planum circulare MN, excedit planum circulare 
LR, plano circulari PQ. Auferatur planum circulare 
PQapIanocircuIari MN. remanet planum circulare 
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termiiiatum binis circulis defcriptis ex MN & PQ dia- 
mefris, quod repr^rfentatur MP. reara, eftque illud 
^Equale circulari plano LR. Atque hoc in omni feaio- 
ne parallela ad bafesconi & cylindri verum efl: Eft 
veroplanum circulare fuper MP, bafis portionis cvlin- 
dric^ AMP. Circulus aute fuper LR ba/Is coni LBR 
Bafisergo portionis cylindricx in omni fe£tione pa- 
rallela ad bafes com Sc cylmdri, sequatur bafi coni An- 
tcaverodemonftratumfuitbafm circularem OLpor- 
tioniscylmdric^GELa^quarieidembafi coni nempe 
circulo.luper LR ergo ^squatur etiam bafi circuliri 
MP portxoms cylidnc:^ MAP. Idque in omni feaio- 
neadbafesparallelaverum eft. Si ergo portiones hx 
cylindricx m mfmitum plano ad bafes parallelo fe- 
centur; &conus quoque eodem modo fecetur- erit 
qu^visportio cylmdrica cono ^qualis, & ^pfxpor- 
tiones cylindnca,- mter fe ^quales, denique cuiusWs 
pornoms cyhndric^ bafis retpondentis fibTcorba^^ 
^quahs, & bafes portionum cylmdricarum inter fe 1 
quales. Adeoquefi totuscyliidrusACIKpIanL .1 
cetur , ent portio cyhndrica repro^fentata p ano'! A 
^^equahs portiom cylmdncx &finguL? h rumt! 
quales cono/B. bafesque fingularum infer fe Ses 

les lubent finf .[ ' '"5" "^^"^^^^ ' bafesque W 
les naocnc , Imgularque harum xquales cono «Ba 
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tionum,aut coni remanferint, tamdiu etiam inter fe 
quales eruntjmodo ut antea dixi. Decrefcendo autem 
cylindricas hx portiones terminantur in circulo , & 
majoris quidem cylindriportio^in circulo delcripto fu- 
per AC* minoris vero cylindri portio, in circulo 
defcripto circaEF.Conus autem terminatur fn punfto 
B* Si ergo extremahsec feu termini.horucorporum ac 
fuperficierum , partes revera effent , quod fupponit 
Sextus; utique circulus AC ^qualis eflet punfto B: 
etiam circulus EF sequalis elTet punfto B; & ipfimet 
circuliAC&EFinterfeJeffent asquales : quod eft ab- 
furdum. Qupmodoenim femicircukis ADC ^quaUs 
elTet punfto B ? aut fi indivifibihum ratio haberi ne- 
queatjquomodo femicirculus APC arqualis eflet femi- 
circulo EXF.? At fiintegri circuli, ex AC &c]EF de- 
fcripti, sequales eflent: etiam femicirculijmvicem x- 
qualesforent. Extremumergo corporis ahcujus,five 
linea fit, fivepunftum^pars non efl:. quod erat demon- 
fl:randum. r- 

Alterum Sexti argumentum eft:, quod pun£tus fit 
inloco. AM' h^J<tm\ncp\Z^o^ rl^ eTnx^pyi- 
fni^ v-myroifit^ 01 mti rm 'E^.ro^^m Ktynv^ 'oU C^A^Sov 

fjuA^^ ^vh^ 7itiiti^y^(tiJiimVjom^\<nkl\cLyo^^ 
Toq 'TZ) iTTD Tivo^ ri^H eif 'nvct tdttov exflelkc^ a^TEf td v^od^. 
Sedejusmodi argumentts occurrere folent Eratojlhe- 
nei&dicere^ quod funCium neque uUum occupat lo- 
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cum ne^ metitur fpattum Unea-y fedfluens facit lineam\ 
quod qutdem eft ejusmodi ^ ut ne cogitariquidem poflfit. 
Fluere enim dicitur ab allquo loco in aliquem locum ex- 
tendi ^ ficut aqua. Sed male rurllim argumentum a 
fenfibilibus ad infenfibilia , a corpore ad non corpus 
ducit.Nam qupd corpus^ cum fluit, locum mutat, inde 
non fequitur, ea qu^e non funt corpora, locum mutare 
fluendo. Imo quomodo locum ea mutare poflunt qu^ 
nuUum habent? Eft;enimlocus fpatium vacuum cor- 
pore plenum. At fi locus ipatium eft: aliqua re plenum, 
punftum quidem in loco Phyfice loquendo non efl:. 
Nam cum nuUas habcat dimenfiones> neque fpatium 
implerepoteft. Quod fi definitionem Ariftotelis fe- 
quamur, qua is definit locum circumfcriptionem con- 
tinentis certe neque punftum in l©co erit. Omnis; e- 
nim circumfqriptio fit vel lineis, vel fuperficiebus. At 
id pun£to non convenit; ergo nec uUo modo eft in lo- 
co. Verum quidem eft^punaum quando fluit, non ibi- 
demmanereubi erat^fedlatc loquendo, locum mu- 
tare.utinfig.n. 4 pundtum Fquando movetur ab F 
in K, mutat fane locum feu -ro Tt^y aut fuum ubi. Et ita 
quidem punftumeftinaliquo locofcu ubi. Venrm id 
nonprobatpundtumcflx^corpus. Locus enim qui fo- 
lis corporibus convcnit cft fpatium ut antea dixi: id 
vero m quo punftum cft, nullo modo fpatium dici po- 
teft. Punftum quidem tranfeundo feu fluendo fpa- 
tiumahquodinlongumfacit. Sed in fpatio trine di- 
menfo^ut loqvunturPhyfici, non continctur, nec cor- 
puscfl:. 

CAP. 
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Et haaenus Sexti dogmata examinavimus qux 
contra Definitionem punfti protulerat: nunc ad ecj, 
qua^ de linea & fuperficie dicitpergamus. Ac primura 
quidemnegatj lineamelTepunfti fluxum;quod neq^ 
nos dicimus. Aliud enimefl: dicere linea efl: pundti 
fluxus; & aliud3 linea fit ex fluxu pun£ti. Linea er- 
go neque pundum eft quod fluit> neque fluxus pun- 
di : fed id quod fluxu punfti defcribitur. Hoc ergo 
argumentum nihil contra Geometri^e principia con- 
cludit ;ficutnequeillud quod fubjungit, non cffc li- 
neammultafignalocata per ordinem. id enim antea 
demonftravimus lineam non componiexpunftisj ne- 
queinpunda dividi poffe. Fit enim linea, ex fluxu 
vel unius pundi, vel plurium. ficut illaquas in plano 
ex circum gyrato circulo defcribitur, explnrium pun- 
dtorum fluxu nafcitur. Aliud enim eft quod eflicit li- 
neam, aliud ex quo efficit. punftum enim efficit linea, 
non utmaterialineasjfedut inftrumenti;im potiusvel 
efficiens. Cum ergo hxc omnia contra Geometrise 
principia line^que definitionem nihil concludant : his 
miflisad ea pergamus quibus abfolute evincere cona- 
turhneam non efle longitudinem fine latitudine. Ait 
vero Sxe^ctAtevoi <J^ yi/xS$ ixpi^S^ i/Ie h rois m^^g^^y if]e b 

^ h iwroii iicQji^T^ iTTiiTn^oky xiZo^iw cd^vf^ fm^o^j 
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roT$)/oyl]o7$^yiSi^'oao/eripo)iijiyen^^^ qiyortfoy Sb)il/uQx)iomo(^ 

eActrrov^i^TD-TJ^ct^&^ )CScS eAarrov >ivoVyoy yoW^v , eTngiJ^y 
^diT^oL^ (^J<L(ju/jL^v qifwcfx r5 Tihir^^ ^zo^^fe^xiZr ^<}V 
juiixo^ Cj^otv^^oioiJ/^Oot^ccM' ctvcap&lrc6| 3(3^ri rS ^V^^^J eTnvoiot. 
Sinosautem diligenter atque accurate confideraveri' 
mtis^ neque in iis qu£ cadunt fub intelligentiarn , nec^ue 
in fenfibilibus inveniemus uUam fumi pojfe latitudinis 
expertem longitudinem. Et in fenfibilibus quidem^quan- 
doquidem quamcunque fumpferimus fenfilem longitudi- 
nem-,eamomniratione& omninofumemus ctim quanta 
latitudine. In iis autemqua caduntfub inteUigentiamy 
quod aliam quidem alia angufiiorem poffmus 7nente con- 
cipere longitudinem^ ^uando autem ex aquo eandem 
fervantes longitudinem^ cogitatione fcindimus latitudi' 
nem-y aliquatenus quoque idcm facimus^i ac latitndinem 
minorem ac minorem concipimus. ^ofiquam autefemel 
eopervenerimus-i tit latitudine privemus longitudine, tu 
ne% longitudine ulterius coprehendimus , fedipfius etia 
longitudinis cogitatio fimultoUitur. Sed quonia Sextus 
longitudine fine latitudine concipere nequitjj agedii 
ex claris demonrtrationibus eam deducamus , atq^ in- 
telleftuicomprehcndendamproponanius. Nam fen- 
fibus harc vellc perciperc, id veroinfmum foret: cum 
non fallaci fcnfuum judicio ac ccnfura: : fed acutifllmi 
inseniiperfpicacitatiha:c fmt committenda. 

Sit 



De VeRI TAT. GeOMETR. 6i 

Sit ergo planiim ABCD in fig. 6. fuper hoc autem 
perpendiculariterereftufit parallegrammu reftangu- 
lu AGEF. Almd auteparallelogrammu huic & quoad 
lingulalatera, & quoadangulos cequale, inhoc eodem 
plano ABCD fitere£tum perpendiculariter : itaqui- 
dem ut una extremitas FE tangat extremitatem pa- 
rallelogrammi AGFE. dico extremitates horum pa- 
rallelogrammorum tangere fe inuicem in linea refta. 
Cum enim FE latus parallelogrammi AGFE fit per- 
pendiculareplano ABCD :ergofi ab altera plani par- 
te^ab eodem punfto E^educatur refta linea^eidem pla- 
no ABCD perpendicularisijacebunt iRx duae lincx 
fibi invicem in diredum per x 1 1 1 1 . Primi Elem. Rur- 
fuscumlatusFEparallelogrammi BHFEfit perpen- 
diculareeidem plano ABCD. ergo reda a pundoE 
ab altera plani parte edufta ad rearos angulos , in dirc- 
itu jacebit ipfiEF.Latus ergo parallelogrammiAGEF, 
una cum latere parallelogrammi BHFE>eidem rcQix 
indireftumjacebunt , adeoque unam eandemque re- 
damlineamfacient. (Euclides libroxi.propofit.iu. 
demonftravit, fi duo plana fe invicem fecent, commu- 
nemipforumfeaionemforere£tam lineam. Sed alia 
methodo ufus eft , illudque fuppofuit, quod nos nunc 
demonftrare volumus, reftam nempe hneam omnis 
latitudinis efle expertem > Duo ergo hxc plana tan- 
eunt fe invicem in re£ta linea: ideoque & planum feu 
parallelogrammumAGFEtangct planum ABCD in 
re£ta linea AE 5 & planum feu parallelogrammum 
BHFE tanget planum ABCD in reda linea BE. Sunt 
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vero AE&BE bafes tangentium fe invicem paralle- 
logrammorum: ergo ipf^ reax linex AE & BE fe 
invicem tangent, angulumque rearilineum efficient 

mr. S^'^ ? ^P''"""' ^"/^" paralleJogram- 

giUa horumplanorum, inreaa linea zd AB. AG. & 

fic^etTt7e?Alr/?r ^^^^^' duosangulos^e? 
nciet. & tres AB.BE.EA. trianguIu.Tum quoQ;HGF 
mangulumentxqua^^ 

tit &£B,&GF&EB etiamlatera oppolita eiusdem 
famSrl--""^^ triahorumtriL^gdoXratS 
an^ui n V^'^ ^'■"'^^ tota tnangula 

2am rea?KL f P^^^^g''-'""^"'" ABHG bifa- 
fer^tnrnn^ P^^i^Jl^l^grammo autem AGFEau- 
teraturportio xqmhs ipfi ALKG parallegrammo- & 

Srnf ^Tyo AGFE%a"XlS 

fSroffi^AW^^^ 

AGKL pr^elLVa^^^^^^ e^arm^Siln^e^e^^ 
* parallclogrammorum ablatorum. Dico 
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aiitemparallelogramma AGXO & BPHM inclinare 
quidem invicem , nec tamen concurrere. Si enim con- 
currerent , utique & bafes eorum BP. AO. & fummita- 
tes HM & GH fe invicem tangerent. At vcro tum li- 
ncx iHx cum lineis GH & B A triangula duo fimilia & 
a^qualiafacerent^inquibus duo lateranon majora es- 
fent reliquo. BP enim & AO latera oequalia funt AL 
& LB lateribus, hoc eft toti AB. Hoc vero eft abfur- 
dum. Cum ergo nec AO tangat BP nec GX tangat 
HM.nequepIanum AOGX tanget planum BHMP. 
Jungatur termini ipforu PM.XO. plano parallelo ipfi 
HGAE.fitqj planu illud parallelogrammu MPOX .di- 
vidaturhocquoq; paralieiogrammum Difafiaiii induG 
parallelogramma, fmgulisque horum, i^equalia duo a- 
lia parallelogramma auferantur a naralleloeramniis 
XOFE & MPFE, fintque parallelogramma ablata 
XOQR&PMST. dico neque hxc parallelogramma 
poflTe fe mvicem tangere : nifi &: hnex OQ & PT fe 
invicem tangant. At hoc eftimpofnbile: latera enim 
OQ^& PT tum triangulum cum OP facerent , in quo 
ambolatera fimul fumpta oequalia eflent tertio; quod 
eft abfurdum. Quod fi ergo termini RS QT , paralle- 
logrammo quodamjungantur , illudque dividatur bi« 
fariam5& ^equalia femifli hujus parallelogramma utrin- 
que auferantur: ne illa quidem fc invicem tano-ent 
propter diftas caufas. Superficiebus ergo AEGF & 
BHFE in infinitum partes demi poflimt , ac parallelo- 
grammum ABHG. in infinitum dividi. Si enim pro- 
grediendo utca^ptum eft,eo quisquam venirct^ ( utno 
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quoadfenfiim, fed quoadiiitelleaum>nihil ultraipfis 
paralielogrammis auferri poffet : utique haberet eo^ 
rumeKtrema. At in extremis fe tangunt inyicem. Si 
vero fparallelogramma fecontingunt ; Sc lincx AF. 
BF fe contingent. Si vero fe contingunt , faciunt uti- 
que, cumbafi proxinie antecedentis paralleiogrammi, 
triangulum , inquo duo latera erunt ^qualia uni^quod 
eft abfurdum. Atque hoc ex demonftratione antea 
allatadepundo liquet. Concludo igitur fuperficiem 
ininfinitumdividipofle. Tum quoque duo paralle- 
logrammanusquiin fuperficie aut divifibili in latitudi- 
ne cocurrere. Quadiu enim lUic fuperficies aut divifi- 
bile cft, tamdiuno concurrunt.Concurrunt ergo in in- 
divifibili, feu in eojquodnuUam latitudine habet. De- 
moftratu vero antea fiait contaftu horu parallelogram- 
morum fieri in linea. Ergo linea erit indivifibilis , ne- 
que ullam habebit latitudincm. quod erat demon- 
ftrandum. Patet ergo ex his non tantum longitudi* 
nem fine latitudinc concipi poflfc, fcd etiam in natura 
efl"e longitudincm fine latitudinc , quamvis fenfibus 
comprehendi nequeat : nempc lineani, qua: in duo- 
rum planorum contaftu eft, omni latitudine carere. 
Sicut autem antea demonftratum cft, lincam fecun- 
dum longitudincm ininfinitum dividipofle; ncc ta- 
mcnunquampartcscjusforcpunfta: Ita etiam nunc 
demonftramus fupcrficiem omncm, &: quoad longitu- 
dinem, & quoad latitudincm, in infinitum poflc fecari; 
nequetamcntaIifc£tionc unquam ad lincas perveni- 
ri. Adcoque , ficut in omnilinca, infimtapundaac- 
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cipipofle demonftratiim eft nec tanien ideo lineam 
expunftiscompoiii; itahincetiam concluditur in fu- 
perficieinfinitaslineasaccipipofles nectamen fupef- 
ficiemex lineis componi. quod ut reftius intelliga- 
tur , fequenti capite Geometrice demonftrabimus. 

CAP. X. 

Concipiatur in figura num. VII. planum aliquod 
quadrangulare ACX.rcaangulum, in quo fitus fit cy- 
hnder reftus ATSD cujus bafis fit circulus DAB : di- 
coprimum , cylindrum contingere planum hoc in li- 
nearefta. Etenimfi cylindrus plano quodam per a- 
xemitafecctur , utidemplanum, in extremitate cy- 
lindri 5 tangat planum in.quo cylindrus eft; erit pla- 
num fecans cylindrum, ad aliud planum , perpendicu- 
lare. Sitenimplanum ZFA fecans cylindrum per a- 
xem : in extremitate autem feu tcrmino feftionis , cir- 
ca AT. contingat planum ACX; erit planum AFZ 
ad planum ACX perpendiculare. Cum enim planum 
hoc, fecans cylindrum per axem, fit pallallelogram- 
mum, per ea qux a Sereno funt dcmonftrata lib. I. de 
Seftionecylindri^propofitione 11: bafis vero paralle- 
loo-rammijnempe redaAZjfit diameter circuH ABZD, 
qu^ ideo ipfiAC reftce eft ad angulos re£tos per xvii i . 
UL Elementorum: ac per eandem, etiambafis altera 
parallelogrammi, quaseft diametercirculi bafeos cy- 
lindri, fit perpendicularis eidem plano: totum ergo 
parallelogrammum; quod cylindrum per axem fecat, 
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erit perpendiculare plano ACX. per propofitionem 
XVIII. lib. XI. Elementor. Tangit autem planum 
hocce planum ACX in linea, per propof i ii . XI. lib. 
Elem. vel per ea, qux prircedenti capite a nobis fucre 
demonftrata : ergo 5 Sccylindrus tanget planum in li- 
-nea. Si enim non tangit inlinea, utique tanget in fli- 
perficie. Habet vero fuperficies latitudinem , adeo- 
quetermmoslatitudinis. Si ergo in fuperficie tangit: 
utique per axem cylindri duo plana educi poflunt, 
contingentia planum in quo cylindrus eft, in Imea. 
IdautemeftimpolHbile. Demonftratumenimeft, o- 
mne planum, quod per axem cylindri ita ducitur, ut in 
extremitate cylindri planum tangat , in quo cylindrus 
eft, neceflario ad illud planutn efle perpendiculare. Si 
ergo aliud planum v. g. a,i^. per axem cyhndri educa- 
tur, tangens ACX. in in extremitate cylindri : ergo 
angulus FB A erit redtus, adeoque in triangulo AFB 
erunt duo anguli rcai; quod eft abfurdum. Tangit cr- 
go cylindrus planum in refta linea: & quod, per axcm 
ipfius, planum ducitur^ad contadum plani, in quo eft> 
rcaos angulos cum plano eodem facit. Idque in omni 
cylindro tam nwgno quam parvo abfolute verum eft.. 

Manifeftitm autem cft.fi cylindrus fupcr planum a- 
liquodlibere circumvolvatur, .xquale planum defcri- 
bcrc parti circumgyratae fux fiiperficici. Circum- 
vol vaturcrgo tali modocyUndrus ADTS,pIanuq;de- 
fcribat AL.n:quaIc quarta: parti fuperficiei ipfius cylin- 
uri. Sit porro alius cylindcr mmor , cujus bafis circulus 
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EGP5 moveaturque in plano aequaliter , usquedum 
quarta pars fuperficiei^ fuo circumaftu, defcripferit 
planum EI. Planum ergo EI, minus erit plano AL; 
cum hoc, defcribatur a quadrante fuperficiei majoris 
cylindrinllud vero, a quadrante fuperficiei minoris cy- 
lindri. Sit nunc minor cylinder ita majori infertus, 
ut ambo communem axem habeant, motoque majori 
cylindro, minor etiam circumrotetur. Quando ergo, 
quadrantefuperficieimajoris cyUndri perafto, major 
cylinder tetigerit planum ACX in redalinea LY, mi- 
nor cylinder^circumgyrata quarta parte fu^ fuperficiei, 
tanget planumEH in refta Kd : adeoque duo hi cylin- 
dricequaliaplanadefcribent *, cujus bafes erunt aequa- 
les, rcQ:x nempe AL & ER. Planaenim qu:^ per axem 
cylindroru tranfeunt, tangunt plana in quibus cylindri 
moventur, ad angulos reftosiut demonftratum fuit. 
Tanget ergo planum FG planum ER ad angulos re- 
£tos. &c planum FB tanget planum AL etiam ad angu- 
losredos. Jacent vero duo plana FG &: FB fibi ihvi- 
cem in diredum: adeoque FG planum eft pars plani 
FB. Si enim ducatur^planum quoddam e,f. tangens 
cylindtumPGEinreda repr^fentata punfto G: pla- 
num hoc erit parallehim plano per axem ZF A . Con- 
taftus enim cylindri & plani fit ad angulos redos y ut 
antea probatum : adeoque angulus ^GF asqua- 
lis angulo PFG, redlus, refto. Sed eodem modo fi ad 
contaftum majoris cylindri m linea ex B, tangens pla- 
num ex^. conftituatur ^ erit planum ex h. paral- 
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lelii plano per axeni cylindri, & angulus^BF , jequalis 
PFBangulo,rcaus, redo. atque per eandem ratio- 
nem fGBa^qualis ^BG angulo. anguli ergo ^GB & 
FG^-^Equales duobus rearis, ideoque FG &GB bafes 
pIanorum,indire6I:umfibijacebunt per xiiii. I. E- 
lem. adeoque ipfa plana in dire£tamjacebunt. Quan- 
doergoplanum FB adplanum AC fuerit perpendi- 
culare ; etiamFG eidcm plano erit perpendicuIare.Et 
cum AL & ER fint plana parallela, quando ergo planu 
FG,perpedicuIare fuerit ALpIano,etia perpendicularc 
ent ERplano,perporifmaxni. propofitionisinverffe 
hbri xi.Elementor. At fi FG planu perpendiculare eft 
^R plano, etiam FB critperpendiculare eidem plano 
liR: adeoque ER parallelogrammum xquale AL pa- 
rallelogrammo. Pars crgo quarta cylindriminoris, de- 
lcribet planum ER, arquale plano AL. Scd antea per 
le motus cyhnder defcribebat planum El.minus plano 
Al- lirgo eade cyhndri fuperficies arqualiter circiiev- 
rata,modomajus defcribitplanu,modo minus- adeoo- 
immmus cylmdrus, & perexiguum defcribitplanum! 
ixmaximuacavaftiirimu,pro divcrfitate cylmdri ma 
jorismquomovetur. Defcribendo autem plana hxc 
cyJmder, femper planum tangit in linea. Et cum in u- 
mque circumgyratione a:qualiter circumgyretur, 

noLK. Atfi fupcrficies ex lineis componeretur, id 
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efletimpoflibile. Quopluresenimlineae, tanto major 
fuperficies: & quo pauciores linea^, tanto fuperficies 
niinoreflfet. Nonergo fuperficies componitur ex li- 
neis. 

• Atque hinc fequitur, fi mille lineac, imo quotcun- 
que demum, conciperenturinterfe invicem junftae in 
latum 5 nullam tamen fuperficiem facere , nullamque 
latitudinem habere^ fed unam tum fimpliciterlineam 
conftituere. quod paradoxon etiam Geometri^e erit 
demonttrandum, ut Sexti argumenta in contrarium 
eofaciliusfalficonvincantur. Exiisquidem, qucehuc 
usque funt demonftrata, idipfum facile liquet. Nam 
fi linea nuUam plane habet latitudinem ^ ergo quam- 
vis centum mille congregentur linex, nullam tamen 
latitudinem facient ; cum non pofllnt id dare quod non 
habent. Sedquoniam hoc tam accurate intelligi nc- 
queat-, ficut neque illud, quomodo quotcunque linex 
jungipofliint 5 & omnes tamen unam Hneamconfti- 
tuere : id fchemate 8 . explicabimus. 

Sitfolidum triangulare ABCRST binis paralle- 
logrammisre£tanguIis5invicemaequaIibus,& uno mi- 
nori^ binisq-, ^qualibus triangulis reftangulis compre- 
henfum,qualefiguraviiuexhibet. Duo ergo paral- 
logrammanempeBCRS & ABTK concurrunt circa 
RB. Separata vero hxc bma parallelogramma ante 
contaftum, fingula fuos proprios termmoshabent : a- 
deoque terminus parallelogrammi BCRS, nempe Ii- 
nea RB ante contaftum , differt a termino paral- 
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lelogrammi ABRT. adeoque duo ifti termini duas li- 
neasdiftinftasfaciunt. Quando veroduo Iia^c paralle- 
logrammajungiinvicemcsepermt, tunc dua^ hx lincx 
etiam quoad latum invicem junguntur. Dico autem 
nullam latitudinem facere, fcd duas lineas junftas h- 
nam tantum conftituere. Ex iis enim, qux antea funt 
demonftrata , conftat, duo hxc plana fe in linea con- 
tingere, fine omni latitudine. Continguntfe autem in- 
vicem fuis extremis^ qux funt du^ linex. Ergo dux 
linese fiunt una , neque conjunto in latum fuperficiem 
dant, aut latitudinem uUam faciunt. 

Sumatur nunc aliud folidum triangulare huic pcr 
omniafimile&asquale. Repr^efentetur vero , in figu- 
ra 8. prius folidum, triangulo ABC : hoc vero, tnan- 
guIoBED. Jam du^e plana^ fuperficies hujusfolidire- 
pr^efentata: BE & BD reftis , tangunt fe inviccm in li- 
nea ^ hoc cft , du:^ extremitates harum fuperficierum, 
feu dux linea: junaxinvicem/aciunt unam iincam: ut 
in priori dcmonftratum fuit. [ungantur nunc mvi- 
cem duo ha:c folida ABC & BDE vcrfus B. ica ut AB 
planum ipfi BD plano in direftum jaceat. dux ergo 
fuperficics AB & BD bmis fuis qxtrcmis tangunt fe in- 
vicem in linca B: adeoquc cx duabus Imeis una fit^. Sed 
ctiam fuperficicsEB, tangit fuperficicm AB, in hnca 
B: & fuperficies GB, tangit fupcrficicm BD ,in linea B. 
Quatuor crgo Unca:, tcrmini quatuor planorum, ncm- 
pe AB. CB. EB. & DB, junguntur invicem, in linea 
repracfcntatapuudtoB: nequc tamcn ullam latitudi- 
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nem faciunt > fed omnes unam lineam conftitiiunt. 
Tangunt enim quatuor hx fuperficies invicem 
idque in una linea : ut antea fuit demonftratum. 

Sumanturnvncalia duofolida triangularia duplo 
majoraquamillaquaehucusq-, confideravimus. Nem- 
pe retenta eadem longitudine&latitudine, binisque 
sequalibus parallelogrammis lisdem pofitis, craflities 
feu profunditas augeatur; ita ut pro triangulo ABC 
redJrangulo^fumatur duplicatum ifofcelesj nempe in fi- 
gura v 1 1 1 . BCE; & pro parallelogrammo CAST, fu- 
matur duplum hujus, nempe parallelogrammum 
CEXS. Cum ergolatusparallelogrammi BE,excon- 
ftruaione, fit sequale lateri BC ; totumque parallelo- 
grammum, repr^fentatum BE reftd, toti parallelo- 
grammo^ repra^fentato BC Yc£ti, aequale ergo fi foli- 
dumtriangulare BEC, imponatur fohdo triangularz 
BACitaut planuBEimponatur planoBC.tangent duo 
hxc folida, fe invicem , adeoq^fuperficjes plan:^, m ter- 
minisfuisCS &EX. &utrumque in BR convenient. 
Concipiatur foHdu hoc alteri impofitum efle m figura 
8 & eflTe EFB. Alterum autem fohdum huic per omnia 
fimile & a:quale fit CQB, impofitum foUdo A5C. 
Tangent ergo duo plana folidi hujus , nepe CBScQB, 
feinvicem/inhnea^. & duo hxc plana tangent duo 
plana F5 &cEB in UneaiB. adeoque quatuor hnei^, ter- 
mmi quatuor horum planorum, componuntur in hnea 
B' nec tamen latitudinemuUam faciunt : in una enim 
linea foUda h^c fe tangunt. Sed in eadem linea^ tan- 
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gebant fe antea quatuor alia plana, ut antea eft demon- 
ftratum. ergo oao line^E compofzt^ quoad Jatum, 11- 
nam hneam faciunt, fine omni latitudine. Qyod /I rur- 
fus bma fohda, pofterioribus folidis fimilia& ;Eai,aii3 
his imponantur : quadrabunt fuperficies invicem a 
deoque QP B&GFB tangent fSnvicem in reX' re 
pra.fentatain B. adeoque rurfus quatuor rtSt^ h„et 
conjunguntur quoad latum cum prionbus oSto • nec 

nantur , pro fmguhs fohdis, duas hneas habebZ^ 
qu:E prioribus Jineis jun£t;5, unam t^ntnmZn^^c 
am, nec ca:teris crafliorem, nec ullo modTqurad kti" 
^.dinemauaam Sic ind.midio prisrnate ?u°,. ^^^^^^^ 

ML^.&abaltera parte GSR.HBl.lBK K5L fihi 
invicemimponuntur: pro fineulis vcmr^.^^ j , 
.ea.prionbusadIatera^pp™^ 
dimidioprismate, vipinti ri<q-o l.v.»-- " 

fc 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Flrenze. 

CFMAGL. 1.6.314 



De Veritat. Geometr. 

fe tangent invicem verfus iinam partem in linea. Tan- 
gimt verofeinvicemfuisextrcmis. ergomille termi- 
ni mille parallelogrammorumjhoc eft^mille linese jun- 
guntur invicemad latus , &z unicum tantum lineam fa- 
ciunt. Quodfiprismamille laterum ^^equalium fuma- 
tur, feftuq-, fueritadfmgulosangulosjper axemj erunt 
illic bis mille lineae^invice^in axe conjunftsejquse tame 
omnes una lineam dabunt, nec latitudine auftam, nec 
crailitie : fed omni latitudme & craffitie carentem, 
Atque hoc ipfum in quibuscunque, quotcunque late- 
rum 5 prismatibus videtur, nifi in folis triangularibus, 
hoc eft, quse bafes habent triangulares* Etenimfiper 
fmgulos angulos, planis per axem fecentur, dabunt tot 
prismata triangularia, quot latera, quorum quodvis bi- 
nisextremitatibustangit aliud, omniaq, prismata tan- 
gunt fe invicem in refta Unea. 

Qupd autem in lineis hoc modo verum eft ; etiam 
in punftis verum oftenditur . Demonftratum enim an- 
tea fiut 5 duas lineas tangere fe mvicem in punfto. At 
fingulxharumlinearum fua habent extrema, fuosque 
terminos, quibusfeinvicemcontingimt. Si ergoinfi- 
gura s.bafis prismatis multanguli, folummodoconfi- 
deretur, quatenus in plura triangula dividitur, quse 
omnia in punfto B conjunguntur^ patet mille, & cen- 
tum mille punfta, invicem jun£ta,nec longitudinemr 
nec latitudinem, nec profunditatem ullam habere. a- 
deoque omnibus omnino partibus carere > cum nullis 
diinenfionibus menfiuretun 
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CAP. XI. 

Atque his probe confideratis, haud difficile eft fal- 
fitatem argumentorum Sexti intelhgere, aliisque oh 
oculos ponere. Isquidem ex hypothefi Mathcmati- 
corum, abfurdum quoddam colligere vult, qu6 falfi i- 
pfas hypothefes convincat. Ita cnim ait. MelotMs 

'22foC<ulmy TYv ^Tnvaiv, Afinwnim oivlots tjii- ivJuoAi -^^Af^ 
fmu? wcif^%povt\iy,fiiy^pi(po/Jm TiwnyoivTyis toT? ^peor 
xincXovs :^cL<puy. «JTiif ^-efflp'^?^ ov2r C^vtxltxa^^Tu f^x°- 
[Xim eV^TO -TTiV -^^a.t^iA imu>s a^ctlej l7^fx^y.^^Z,j^y sl 

iXU m/A.uoy, 70 «Tlj t77i/tSov 7pe<t)oVov mtAov j^ct($e< , k?? 
auTif? %v eee^Jct ^ctf^,^ 7pt<pofx^^, rois 'eau^Ts 

peoi Ptt;xAo5^ct<;)5aa,-7T} ^c^g,,^ )tst^/«7^^,T>;9 ctTnJT^ vJvt^ s 
/te':)^ex '77)?e|^.^'r.Mf Ttti^^^tpdcL; tTnTAh, ^Te ^,^, cvvexe-^i 
aM>,Aoi? uWp;)(^e<v TifS =t<I)o^ouj xJxAi/j, V ^lerS^f 

ciV aM^A«v. A';^' e'. fAv ^e^^cnv c^ka,v, «x.AJ.9-,;re« ^^^0? 
-nwc^ -ms e-^^if TzJ ^ =tuxAo>^ct<J)5^A*evov, ^ .7?!^ eu9e'.c^ ;t .^poj 
•7= T^TJf /^CDe^ o'^,ov tS ^t<t9./^$j,^;cuxAop^ct<^2v ^ 
o-n.p e^.v ^^^, . i V ^x ix^^ xct^ ^ ^^^^ < 

>?=t^^M*, . exJfo^, K5t^K*<J>« 'c^xAov, ^^v exc^Tepov^^^ 
re^^e.,.. Jv e^ AoV K«i ^ ^v ^^o. ^ct.u;^, ^,. 
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cyinyu^i aMviAoi^ L^7rap;)(^e*v oiov^cql^^ x.ux.A^^^vi^lotirrcw^jcruyep^;;^^ 

OJ^ TOviuTOy eTJHE^^eiV TDTTDV , V)^ (»9^ OLMoV TTOg OLMoV 'Tt(a/i')(^QfJ[y 

^(Jevo^ (jn^i^ iue'^.^!) th-tjIcv^&^. rs\ ei /Jv iu^gjv i7iix^<^^ 
nim^-mfii^y u^'yctny](ji'^i7tvx,Xo$j 59 S^ol r^rci)^ rcS iXa.xj^o^ 
xt5)cAa) ^ -zzjfo^ TGf 5cgy7if a> xa^e<7S2^50 /xei(^a)v 39 t^oa^rod x^Traf^m 
mv^Mi^i-x)^^ x.Gt^e7S5 )ci;)cAo5 iVo? ^evTicre^^i, oTTEg e^iv octte/^* 
Cj)ocivoy. V '^^vtJvirTty^ ei(n(^tJvep(^S^ 01 xux^Aot osi rov ocu^v TOTTBy 
e-Ti^x^v • et «ri ^CT^MviAoi rwy^^^^ctv^^cny coq-i fit^^^iJ uriSi^^ 

cTiEe>iCpepe!a4 'TJ^cc^^.Vocv <ri>e>^oc/t/>Loci.dLt otpoc -^cL/^i^di e%i^- 
(Ti Ti^-oc^&^ iv^ ocTrXflCTS^ x,oL9e$^ix,cc(7tv' Tran/eamus 
autem ac doceamus , nec ex illorum ipforum hypo- 
thefibus fieri potefiut procedat quafiio. Tlacet iis^re- 
£lam lineam 'i fi vertatur omnibus fuis partibus cir- 
culos defcribere. utfuperiusztiama nobis didtum fuit. 
Cui quidem confiantifiimaeorufpeculationirepugnat^ 
quodlinea fit longitudo carens latitudine. ^aramus 
autem hoc modo. Nam fi^ ut efi eorum (enteutia^univer- 
fa pars linea habet fignum ^fignum autem dum vertitur 
defcribit circulum y oportebit ex eorum Jententia^ quan- 
doreSia linea'vertens^& omnibus fuis partibus circu- 
lumdefcribens^ dimetitur intervallum a centro usque 
adextremam planam fuperficiem , tunc aut interfe con- 
tinuos habere circulos qui defcribuntur^ aut inter fe in- 
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tervaUis disjun[ios. Sed fi funt quidem inter fe inter^ 
'ual/is disjun6ti , fequetur , ejfe pay^tem aliquam fuperji* 
cieij qua non defcribitur in circulum , ^ fartem re£{£ 
qu£ m hoc qtndem fertur fpatio^ non defcribit autem 
circulum : quod quidem eft abfurdum, Aut enim non 
habetin hac partefignum re6ia linea ^ aut fi habet , non 
defcribit circulum , quorum utrumque efi prater ea qu^e 
dicuntur a Geometris, T)icunt enim omnem partem 
line£ habere pun£ium: & omne punEiumfi vertatur^de- 
fcriberecirculum. Sinautemexiftimant circulos inter 
fe ejfe continuos : aut ita funt continui^ ut eund\m lo- 
cumteneant : autut alius juxta alium fit collocatus^ut 
nuUum punBum interjiciatur, Omne enim punEium^ 
quod cogitatione efi interjeBum^ debet eundem circu^ 
lum defcribere. Et fi quidem eundem tenent omnes lo- 
cum^fietunuscirculus y&propterea major^ & qui efi 
extra omnes , caterosque comprehendit circulus , erit 
lequalis minimo circulo & qui eft in^ centro\ quod eft 
abfurdum. Non funt ergo circuli fic continui ut eun- 
demteneantlocum, Si autemfunt paraUe/i ut inter eos 
noncadat aliquod pim6ium carens partibus: comp/ebunt 
latitudinem a centro us%. ad fuperficiem. ^iod fi com- 
pleant ytenent aiiquam latitudinem. funt autem line^. 
Ergo linea habent aiiquam iatitudinem, neque ejus funt 
expertes. Sed totum hocSevctifophisma in eo coiifi- 
ftit, quodhneam ex punftis compofita arbitrctur , at- 
queparteshnea^efrepunaa: quod falfum efTc antea 
dcmonftravimus. Ut autcm omnia reaius inteUigan- 

tur^ 
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tur, argumentum ipfum explicabimus Ajunt Geo- 
metrx reftam lineam , fi lequaliter omnibus fuis par- 
tibus promoveatur, tum fuperficiem planam defcri- 
bere: fi vero una extremitate immobili manente, re- 
aalineacircumgyreturjcirculum ab extremitate al- 
tera defcribij a tota autem linea, planum circulare. 
Cum vero in quacunque line^ parte punaum fumi 
poflit, juxtaMathematicos ^ergo quot pnnfta in li- 
neahaccirculumdefcribentejtotetiam crunt circuli. 
Hi autem circuli vel contigui fiint > vel difcreti. Et 
difcretiquidem nonerunt: ftatimenim in fpatioifto 
quodinter duos circulos flierit, aliud fumeturpun- 
^um 5 quod etiam circulum defcribet. Si vero omnes 
hicirculitanguntfeinvicemj utique velunum circu- 
lum faciunt 5 vel plures. Sed non unum. Tum enim 
minimus circulus qui centro proximus eft, a^qualis 
erit circulo exteriori & maximo. Plures ergo invi- 
cem diftinfti funt circuli , qui quidem totam, circu- 
laris hujus fuperficiei latitudinem undique explent. 
Ipfe ergo circulares linex latitudinem dant , adeoquc 
id habent quod aliis conferunt. Hxc fumma eft totius 
argumenti hujus Pyrrhonici , quod tamen facile red 
arguitur , fi confideremus^ lineam quamcunque in in- 
finitum dividi pofl^e 5 nec tamen unquam ad punfta 
perveniri. Ubicunque ergo in linea pundbum aliquod 
fumitur , ftatim linea ifta, in eo pundto, in duas partes 
fe£taeft. Infiguraenimn. ix.reftalinea AB. motaea 
ratxone ut punftum A quielcat ^ B vero moveatur , de- 

K 3 fcri- 
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fcribit quidem, extremitate flia circulum BFG^tota 
verohnea, planum circulare comprehenrum circulo 
GFB. Ncquehaec hnea pluresfacit circulos quam u- 
num, nempe BG. Aliud enim eft planum circulare, 
aliud circulus in hoc plano defcriptus: Sumatur nunc 
in refta A B punftum aliquod C . dividit ergo hoc pun- 
£tum hneam AB in duas partes , feu in duas Jineas, 
nempe AC & CB. Aliaergoeftlinea AC, alia veroli- 
nea AB, Si enim hnea AC moveatur, punfto A im- 
moto, defcribet circulum CHI. re£ta vero AB defcri- 
betcirculum BFG.nequeduo ifti circuli fe unquam 
tangent , neque iidem ullo modo funt. Inter eos au- 
tem linea eft CB, qua^ planum circulare GFB. IHC 
motu fuo defcribit. Qupd fi intcr C & B ahud pun- 
fbumfumaturK, rurfusrefta ABin duas lineas diviia 
eft, nempc AK & KB, defcriptoque, ex AK, circulo, 
eritmter binoshofcecirculosfpatium circulare com- 
prehenfum circuhs ex AC & AB^ quod quidem refta 
KB defcribitur. Eodem modo fi in AC redta, fuman- 
tur alia punfta^ut D aut F: erit re£ta AE, fefta in duas 
partesj in ADncmpe,& DC: tum quoqueAD induas 
hneas fedta erit , nempe AE & ED. Qupt igitur pun- 
(9baiahnea Ai^fumuntur ; tot etiam partes in eadem 
hneafumentur 5 qucE tamenpartes, omnes funt line;^, 
nonvcropunfta. Lineaenim in infinitum dividitur, 
non quidem in punda, fed femper m hneas. Ideoque 
interfmgula punftaqux fumuntur,femper eritlinea. 
Quodcunquc cnim punftum in hac hneafumitur, vel 

eft 
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cft ide GU priori, vel eftaliud. Si ide eft cii priori, eunde 
quoqjcirculudefcribet^adeoq; nulladabit latitudine. 
Si non eft idem cum priori, ergo in alia linese parte fu- 
mirur , reftamque in duas alias reftas dividit* Si enim 
pun£tumD.fumaturinpun£toC.erunt AD & ACli- 
neas aequales. Sivero fumatur alio inlocojvel verfus 
A, vel verfus Bj erit linea AD vel major vel minor 
AC. SienimD. fumatur inter A & C, erit AD mi- 
norquamAC.finautemDfumatur inter B&c C. cnt 
AD major quam AC. In priori cafu aliquid addendum 
, critipfi ADuta^queturipfi AC. inpoftcriori vero ca- 
fu^aliquid detrahendum. At illud quodvel additur, 
vel detrahitur, parseft hneas j adeoque linea: utan- 
tea fuit demonftratum.Nullum ergo punftum inredta 
linea fumi poteft, ab aiio punfto , m hac ipfa linea 3 di- 
verftim, nifi aliam lineam det, priori vel majorem, 
rel minorem : adeoque inter duo qusecunque pundta, 
quar in eadcm linea^diverfis in locisjfumuntur necefla- 
rio erunt Hnex. Et quamvis in his quoque hneis pun- 
£ta fumi poflint 5 tamen eo ipfo hx quoque lincx in 
duas alias Uneas dividuntur, idque in infinitum proce- 
dendo. Linea enim in mfinitum dividi poteft, & ta- 
men partes ipfius femper funt linea^^nonvero punfta, 
ut antea eft demonftratum. Quot ergo pundla in re* 
dtalineafumuntur 5 tot etiaminter eadem pun£ta li- 
ne^ reftse concipiuntur. idqueininfinitum. Quotau- 
tem pun£la, tot circuli: quot autemline^, totplana 
circularia^ fingulis binis circulis interjefta. Adeoque 

non 
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noncirculidant latitudinem, fed plana circulis inter- 
jefta,qusex motureaanim linearum oriuntur. Si e- 
nimcirculi latitudinem iftam efficerent, utique tan- 
gerent fe invicem. Alias inter circulos fpatia effent 
vacua. At cn-culus circulum tangit tantum in uno 
punao;utdemonftratumEucIidi,propofit.xii liblll 
Elem. non quidem exiis qux nunc difputamus ■ fed 
prmcipiis,quiE extra omnem dubirandi aleam funt po- 
lita^ Q^i vero ita fe intra contingunt circuli , non 
pofTunt habere idem centrum , ut ex iisdem certiffimis 
principus Euclidi demonftratum eft, propofit. vi . lib. 
JU. tJem. At verocirculiomnes infieura IX. ha- 
bent ex hypothefi ipfius quoque Sexti, idem centrum. 
ergofeinvicetangerenequeunt. At fi fe invicemnon 
tangunt,neque lliperficiem explere poflLnt, adeoque 
neclatitudxnem facere. None^go ladtudo orcul^e^ 
ciiTulis duftis fit, fed ex fpatii! & fuperficiebus c£ 
culanbus,quar, reftis, inter punfta qu.4unq.„fumDtis 
defcnbuntur. Ex multis autem paJvis latimdimbus 
* ™^gn^mcompompofle,dubiumnoneft. Nonhaben; 

CAP. XII. 

ni iUiid W "'''5"^^ '^"'^ rcfponfio. 

bus fuis dS.k Poilc , ita ut omni- 

uus partibus fc mvicem tangant , & diftinft^E ta- 



men 
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men maneant linese. Si enim duae linese hoc modo jun- 
gi poflunt 3 quidni & circuli hoc modo jungentur ? Ar- 

gumentum Sexti hoc eft. E'* ^ yi^l^V^ ^e^^ ^'/iv 

fxcii/y) [jiicLkfJiCPore^i. Kott) h [Av fxioL cd ^vo y^ctfji/jicii yLvov^^.i^ 
l7n\ Y\ ')^cL/ji/Jii\'7n(yi^ i^riviTn^pcLVUc^j v) ^ tTnCpdvticLTrl^^ Qco- 

lJi<i!^S yTQV h holv -^dfX/MOOV [XLCL^ 'ct/ML. yivo/x&ccv ^y^vwov^^gii 59 

cd Svo eTnCpcjcveica [jLicLim<i>cLveicL. TcovSe Svoiv i7n<^cLve\m 
i7n<f(Jive{cL; ytv^/^^udciv ^ i^ ivctyx^^ eVoq yjy "^ Svo QL/mf^ 
fv Qa)fM, TSv <r^ Svoiv QoD/julmv evo$ ycvo/Avc»)v -m^^ecn^ 
yyc %qcLi -m^Jem^y otM' evwcn^, oTn^ e<nv kSvvcxf^v. ^7n hccv 
fAv (jdfxinXA^v SvvcL^^i y\ TrcLQ^eai^ ivoiai^ yv^cdr^qy X^^^&J- 
Tn^ vSa/^^ 3C5H iSv fcOix.oitc)V t^toj, e^Tn^nvwv (Je. v^^if^S^* Kca 
^ Xi<)-o^ A(9cf) 7ra^?r9e|Ltevo^ , G^P°' 0^P^5 ^CS^ ^«^^- 
/jicLuk^fxcivTiys^^y^^f^H^^y evSv^&.L 0^9-^ ctvVj'o^i''& ca 
^voy^cLfJifudd/jilcLy^cLft/x^. Si enim linea ^ qua latitudine 
caret terminus eft fuperficiei; manifeftum eft ^ ft 
fuperftcies fuperficiei adjungatur , vel duas lineas 
farallelas fieri 5 velunam eandemque ambas. §luod 
fi du£ line£ una lineafiunt etiam du£ fuperfi- 
cies unam facientfuperficiem-y quandoquidem linea eft 
terminus fuperficiet , fuperftcies atitem terminus corpo^ 
ris Atfi duafuperftcies unam faciunt Juperftciem:, er^ 
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go neceffmm ejl, duo corpora unum corpusfieri Si ve- 
ro diio corpora, conjungendo fe mvlcem, unum fiunf ao- 
pofittononefiappofitio,fedunto: quodefi impomic In 
qmbusdam emmcorporibus appofitio efiuniofit in aaua 
&fimihbus:in qmbusdamvero corporibus id neaua- 
qtmnfieripotefi. Mamd- lapis lapidi appofitus , ^ fer 
rum ,ferro, & adamas, adamanti fecundum lineam non 
imtmturtnvtcem. adeoq-, nec dua Ime^fiunt una mea 
Sed duo plana fibi xnvicem in linea refta conju ng/ an-' 

tea Geonietncedemonftranmus ;ex quo quide nrin 
ap.o id feqiutur , duo quoq, folidaplLa ?n fupe^fici; 

vero crqualem. Eodem modo f n/f^ k ' ^'."'^^bus 
tur inv,cem,itautfupeXef nfn^^ 
veniat, faciunt cuKmS; St^r cub-^^"' 
qualem. Neque video quid abfurdi Ln - 
hoc dare poflit Nam n^^L u .^^" <^eometricis 

ro hoc , Jdo LuZtrl '^"■™™ 
rp.,ta„dun, vcl fi 

que cxtcnd.tur- S ° H^^^ ^^?^""^' ^^^^™ ' ^^^«""m. 

-pu.mquotc::i2;;^^^^^^^^^ 

mul 
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mul j iiii£ta^5 :rquantur toti^ eadem etiam, ex quotcunq-, 
corpuribus , aliud corpus componit , his omnibus 
qualerquod fanePhyficus aut Mechanicus nequaquam 
ea arte facere poteft. Sienim cubus aliquis matenahs 
in ofto cubos erit dividendus , cubi ifti minores 5 fimul 
fumpti, non erunt arquales, &: fimiles, cubo majori. 
Dum enim fecatur cubus , perit ahquid ex materia; 
vel fi materia efi: mollior, forma viciatur.Ideoque par- 
tesh^eomnes compofitas nunquamprius totumexhi- 
bere pofl^untjpropter minutas iftas portiones materix, 
quae perierunt. In Geometricis autem, ha^c omnia aho 
modo confiderantur : neque enim materiales cubos, 
materiahbus inftrumentis, fecat; fed intelleftu fe- 
fta, eo modo, efile intelhgit , ut partes fimulfum- 
ptae aequentur toti. quod in Phyfica & Mechani- 
ca regulari feftione nunquam pr^eitari poteft. Qiiod 
li pundtus dividens aut fecans hneam , vel hnea 
lecans fuperficiem 5 veldenique fuperficies fecans fo- 
lidum, ullam in feftione dimenfionem habuerit ; tum 
vel partes lineas , fuperficiei > aut fohdi , huic dimen- 
fioni refpondentes, detrahentur fohdo^ adeoqj partes 
fohdi jufto minores erunt: vel etiam fiet penetratio di- 
menfionum. Sed penetratio dimenfionum eftimpos- 
fibihs:nequeenim duo corpora, fimul& femel, idem 
fpatium implere poflimt. Non poteft ergo materiahs 
cubusullomodo^inoftocubos, toti ^quales, mate- 
riahter dividi. Et tamen poflimtjin quocunque fohdo 
cubo^ 0(Sto cubi mente cocipijquifimul fumptijintegro 

L 2 cu- 
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cubo aequales erunt. Atque hxc confideratio ad Geo- 
metram pertinet- Siverocubus, ita in o£):o partesfe- 
ftusj confiderari potefl: , illud quidem, quod legmenta 
hxcce facere mtelligitur , in quantum fecat, omni 
craflitie neceflario carebit. Stultum ergo efl: a mate- 
rialibus ad immaterialia argumentari. Neq^ rationes 
Sextiquicqua concludunt quibus fua firmare nititur. 
Kcd ai^^aSy &( %coai$ e<n tZv ^uo y^cLixfjiCi))/ /jLia.$ yivofAmVy ^ 

lAmv, a>7i ^ (^Jopcd QjfA,(^cdmv. Nam altoqui, quoniam 
ejl unioUuarum linearumy qu£ ejfe^£ funt una-y & cor^ 
porum coitio & coalefcentia\ oporteret fieri feparatio- 
nem^ non per eosdem ipforum fines , fed dum aveUuntuvy 
per alias atque alias partes , adeo ut etiam con- 
tingeret interitus. Sed hoc quidem, in materialibus 
ac craflls rebus aliquam daret difficultatem in corpo- 
ribus autem, hneisve aut fi.iperficiebus Mathemacicis, 
neconfiderari quidem meretur. Id enim quod con- 
jungitur ,etiameodem modo Geometrice leparatur, 
quo conjungitur. Neque idcorporibus, hneisve Ma- 
thcmaricisullo modo nocet, quod in compofitione 
eorumfieriexifl:imat Scxtus , nempe ut uno termino 
priventur. Demonfl:ravimuscnimantea, lineasquot- 
cunque & punda, invicem con junda, unum punftum 
unamque lincam facere-, ita tamcn , ut neque hnex 
mmores fiant, conjundcc: ncc majores , feparatx. Et 

fa- 
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fane, inconjunftione hac linearum, non unum extrc- 
nium perit ; fed ambo. Id enim quod antea extremum 
erat 5 extremum ulterius non eft 5 fed medium. Certe 
quocunq-, loco concipiatur , extremum non eft. Nam- 
quealiis, res nunquam conjungerentur. Conjun£tio 
enim & uniojproprie & accurate loquendo^eft^quando 
dux res ita interfejunguntur^ucunius extremafiant e- 
xtrema alterius. Sic in lineaABjin fioura 8, AB&BD 
conjun£lx funtjitaut hx Mncx duo tantum extrema 
habeant nempe A&D. ita ut A, quod erat extremu li- 
ncx ABjfitnunc extremu BD. & B extrcmulineasjBD 
fit etiam extremii A D. Cu ergo in omni conjunftione 
novi termini acquiratur, debent neceflario, verfus par- 
tes conjundtionis 5 veteres termmi & vetera extrema 
aboleri. Neqjenimpluraverfiis easdempartes extre- 
maeflepoflunt. Si enim unumeft extremum, aliud 
eoexteriusefle nequit. Tum enim prius, extremum 
male diceretur 5 quandoquidem aliquid dareturhoc 
exterius.Debent ergo,in omni conjundione&compo- 
fitione 5 extrema, in partibus, ubi compofitio feu con- 
junftio fit, neceflario tolli. Neque enim alias ullo mo- 
do conjunftio vera & compofitio fieri poteft. Contra, 
fires feparentur, novos acquiruntterminos. Eft enim 
feparatio feu divifio, quando res fub aliis terminis efle 
incipiunt, quam antea erant. Non ergo mirum eft, fi 
ea, qux in compofitione, terminos fuosamilerant 3 rur- 
fum, in divifione acquirant : cum & ea, qux compofita 
non concipiuntur , dividi tamennequeant^ nifi no- 

L 3 vos 
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vos terminos acqiiirant. Atque hoc non tantum in 
Geometricis vcruni eft j Ccd etiamin rebus materiatis: 
ficut cuivis,rerum naturam accuratiusconfideranti,pa- 
tet. Nonhabetergolmea ullam Jatituciinem ; neque 
puntbum ullam dimenfionem. 

CAP. XIIL 
Reftantadhucduo Sexti argumenta quibus linea- 
rum latitudinem probare conatur, qux hoc capite 
cxaminabimus. Primum eft, quod linea neceffirio lati- 
tudinem habeat, quandoqiiidemlaritudinemmeritur. 

TTij ^p.cpepela, <p'ep^^, ^ l^y^ ^^^^ , « v 

^ando emmqtta:a centro ducttur reBa linea vertitur 
&per fapfam defcrtbit ctrculum, tunc aut per omnes 
parteslatttudmis^ciu^ eftintra circumferentiamferttir 
re£inltnea,autnonperomnes,(edperaltquas. Et ftper 
^hquasqtudcmfertur.ne defcrtbtt quidem ciradum^ut 

ronon. Smautem ferturper omnes, dimetietur totam 
arcumferentt^latttudtJm, Lat tudinem aut m Z 
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metiens^ habebit latitudinem.Nam quod ejl dimetiens 
, /atitudinisy latitudinem habere debet-^ qua metitur. Re-. 
fta ergo linea circulum dimetiensj juxta Sextum , lati- 
tudinem habebit: adeoquc linea omni latitudine ca- 
rebit. Hoc ipfum alio adhuc arguniento confirmat: 
nempe , cum diagonahs quadrati metiatur quadra- 
tum, hoc eft, hnca, planum feu latitudmem^ ergo Hnea 
latitudinem habebit. Sed omnis fallacia in verbis con- 
fiftit. Geometrae, cum confiderarent omnes omnino 
magnitudinestriplicidimenfionecomprehendi , cui* 
visdimenfioni, pecuUarenomenimpofuerunt, ut rcs 
diftinft^e, diftin£tis vocibus exprimerentur. Ita di- 
ftantiam nude confideratam, mter duo quarcunque 
extrcma alicujus corporis, vocarunt longitudinem. Si 
vero duse dimenfiones fimnl confiderarentur, tum vo- 
cabant latitudinem: non quod fuperficieSjin utramque 
partem , fecundum longitudmem menfurari non pos- 
fet, aut quod non xque verlus illas partes longitudi- 
3iem haberet, ubi latitudo confideratur , ac verfus il- 
las, ubi longitudo ; fed ut longitudinem puram & fine 
iatitudine confideratam^a latitudine diftingverentjioc 
eft -fimphcem & primam dimenfionem, a dupUci feu 
fecunda & compofita. NuUaergodatur latitudo, in 
quanonfumipoflltlongitudo. Sed longitudo fine la- 
titudine datur. Ut verbi gratia in cubo figura n. x. fi- 
ve fumasintervallumab A ad G, five ab A ad five 
ab A ad C, five denique ab A ad E, vel F, vel D, fem- 
per eft longitudo qua:dam)&: quocunque modo hoc in-^ 

tcr* 
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tervalliim riimatur, potcs fcmper haberc longitudi- 
nem linc latitudine-, li folam diibntiam inter duo pun- 
extrcma confidcraveris.At vero fi in hoc cubo non 
dift^ntiam duorum punftorum , fed integrum ahquod 
latus confideraveris , utpote ABGC} habes longitu- 
dinempariter ac latitudinem. Jn omni autem parte 
latitudmisdatur longitudo. Qupniam enim latitudo 
cft:terminos habet. Tcrmini vero diftant invicem, 
adeoquc inter eos longitudo fumi poteft. DifFert ta- 
menlongitudoalatitudinc. Deniq; fi totum cubum 
confideravenm,habco non tantum longum &latum} 
fed etiam crafllim : & tamen in quacunque parte cras- 
fitieieftlongitudo,quiainquacunqueejus parte fumi 
potefthnea. Habet ergolinea primam & fimpliciili- 
mam menfuram in fe, qua omnes magnitudines men- 
furantur. Neque negant Geometrse"" vel latitudinem 
velcraftitiemlinea menfurari: tantudiftmais vocibus 
diftina-as dimenfioncs indicant Nempc, fimpliciiri- 
mam dimenfionem vocant Imeam, qua omnnim, quc- 
rumcunq; terminorum diftantiar fumuntur: magis ve- 
ro compofitam dmieniioncm, qua.- juxta duas rationes 
menluranda vcnit, neque unicailla fimplicilHmaab- 
folvitur , fiipcrHciem vocarunt. Tertiam dcniq; , qiix 
non mli triphci mcnfiira cognofcitur, corpori tnbue- 
runt. Mcrgoquodmcnfurataliud;dcbctfine quan- 
tum cHc&c dimcnfioncm in fc habere: lcd noii cande 
quam mcnluratum. Simphciflima enim mcnfiira, 5c 
cx qua cxtcr;x: dimenfiones componuntur,facilc com- 

po- 
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pofitas metitur. JoculareergoSextiargumentimi efl-^ 
quod latitudmem menfurat 5 illud latitudinem neces- 
fario habet. Neque enim linea, fua latitudine menfu- 
rataliamlatitudinem^fedin fuperficie, diftantiam tan- 
tum terminorum, & ab una , & ab altera parte fumit. 
Cumque m fuperficic dux fint dimenfiones , qvx qui- 
demambiE longitudine conftant , & longitudine men- 
furantur 5 unam quidem dimenfionem GeometriK lon- 
gitvdinem vocarunt, alteram latitudinem , ufi hac in 
re vocibus vulgi, Sapientis enim eft verba & voces ex 
communi hominumirfu fumerejindeautemadfuum 
ufum applicare. 

Secundum Sexti argumentum eft, quod , quoni- 
am cylinder planum in Hnea tangat , circumvolutus 
autem planum defcribat : inde fequatur , hnea^' omni- 
nolatitudinemhabere^quandoquidem, planum, hoc 
eftjlatitudinemjComponant.Toy^^jo^Aii^^fcy cpacn^cs^Tgu- 

X^y.vXioiJ,ivoSTljkvliA.^fos IXKm a?^ccv ivjHav Jeau 
^^T^elTTiveTnTrEcJoi/, WvIoj^ yj^i^ imT^So'; Qvveqy^yjev i^.iv- 
Jti(iiV,X3^y\ i7n(pa.veictT^ }cvA^^ TrctAtv ivQnav TrETiXyjpa- 

xvXivSpSi ofj.oia}^ , xj4 ^Viv aTiiActTTi'?, ro 'jrActTV^ 7n>iy\l{ - 
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^^ct/tpiV. T>iciint etiam cylindrtim per reBam Itneam 
tangere planitiem^ & evo/utum metiri piantttem per 
partes ponendo alias atqve a/ias re£fas, ^uod Ji ita 
ejl-i omnino etiam ex reEtis conjlat p/anities : & cy/in- 
dri fuperjicies rurfus comp/eta eji ex re6iis. Unde quo, 
niam & p/ana fuperjcies /atitudtnem habet ettam cy~ 
/indricafuperjicies /atitudinem habebit^ jzeque erit Jtne 
latitudine. At quod /atitudinem Jacit^ debet ipjum o- 
mnino /atitudinem habere. MantJeJ/um ergo ej/^ quod 
quoniam re[i£ /ine£ exp/eant /atitudinem , etiam ne" 
cejfario /atitudinem habeant ^ ideoque^ necu/lam /ongi- 
tudinem-y expertem /atitudinis : & propterea nec /tneam. 
Sed in hoc argumento vel falfum Sextus fupponit , vel 
maleconcludit. Anteacnim demonftravimus (uper- 
ficiem ex lineis non componi 5 & quamvis infinita: nu- 
mero Jincae in iiuacunque fuperficie fumi poflint ; non 
tamen lineas Qtfe partes fuperficiei. Idque ex hoc ipfo 
problematcquod Sextus hcic proponit, manifeftum 
fecinius : ita ut ncmo contradicerc pofiit, nifi qui md^- 
qualcs ma<;^nitudines in totidem a:quales partes fecari 
poftc conrcndcrit. Omncs enmi Hnea:, quoadfecun- 
dam mcnfuram, funt intcr fe a:quales> nec ullam ha- 
bcnt latitudinem. Imofi in gratiamSextiponcremus, 
lineam , aliqaam habere latitudinem, dicendum ta- 
mcnomnino forctj lineam, idefle, qvod minimam 

la. 
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latitudinem habet, Undcper hanc rationcmjomnes 
lineiE, q voad latitudinem, forent a:quales : fi quidem, 
omnes minimam latitudinem haberent. At tum qux 
ex pkinbus sequalibus latitudinibus componeretur la- 
titudojmajoreflet, qvamqvse ex paucioribus. De- 
monftratum vcro eft^Sc maximam, & minimam latitu- 
dinem, ^eqvales numero lineas habere^ necphires in 
una, qvam in aUa pofle concipi. Ergo ex hneis ftiper- 
ficies non componitur, neque linex funt partes fuper- 
ficieru, neque latitudinem ipfius conftituunt. Si igitur 
Sextus inde probare veht , hneam latitudincm habere, 
quia fuperficiem conftituit , adeoque latitudmem fa- 
cit ; falfum fupponit. Neque enim fuperficies compo- 
niturexhneis. Quodfiautem Sextus, hocipfum non 
fupponere , fed allata demonftratione probare velit 
jam falfum concludit ac male argumentatur. Neque 
enim fequitur , quoniam cylinder tangit femper pl^- 
num in hnea evolutus autem , planum defcribit: 
quod ideo, vel cylindri fuperficies , vel planum ex h- 
neis componatur* Etenim in quacunquc fuperficie, 
tam circulari, quam plana, infinit.x hneae fumi pofliint 
Sedfi quidem diffcrantinvicem jneceflfariointer eas 
datur fuperficies : atqueincirculariquidemcircularis, 
in plana autem plana. Ac in planaquidemdarijhinc 
patet, quod dux fuperficies , in infinitum , quoad la- 
Utudinem , fecari poflTmt , ut antea demonftratum : i- 
deoque nec unquam ulla divifione ad lineam perve- 
niatur Si enim ad Iineam perveniri poflfet > fuperficies 
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ininfinitunon divideretur. Atqjhocinplanaquidem 
fuperficie antea demonftravimus.In circulari autem fu- 
perficie idipfum mde liquet , quod ficut jn circulo, per 
quxcunque punda , line^ a centro ad peripheriam e- 
ducantur 5 ita in cylindro perquascunque hneas plana 
ab axe cylindri per fiiperficiem educi pollint. Quod 
li in circulo punfta fuerint diverfa , etiam eduarae li- 
nex diverCx erunt , & circa peripheriam diftabunt in- 
vicem, qu^diftantia eofenfibilior, quomajorcircu- 
lus. Atfidiftant,ergohnea intercas fumipoteft o- 
mnis enmi diftantia linea menfuratur. Quod autem in 
circulo per Iineas & pundta, id in cylindro per plana & 
lineas demonftratur. Nam fi diverfc in cylindri fu- 
perficie Iine^E fumantur,plana per axem ad fuperficiem 
eduda, diverfa erunt ; adeoque, circa fuperficiem , in- 
tervallainter h^cplana; unde & latitudo. Suntqui- 
demhscva defubtilia& intellearui non fatis obvia. 
fed mirum illud non eft. Infinita emm, indivifibilia & 
perpetuo ac ininfinitu divifibilia, qui intellctu com- 
prchendere fe poflb exiftimat, infinitas intelleaui 
htbeJ""" ' pluraque fibi tribuit, quam 

CAP. XIIIL 

Et haftenus quidcm ca Sexti argumcnta examioa- 
vimus, qua:contra effentiam pundi, Iinearimi & fuper» 

fumcrc volumus qux advcrfi.r corporis naturani 
atquc cft-entiam dicuntur. Primo autcm loco , ar- 

gu- 
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gumentum proponit , quod palmarium exiftimat 5 & 
quo omnia Geometrarum principia demoliri cogitatj 
quod quidem ex contaftu corporum defumit. Duo e- 
nim corpora tangunt fe invicem quando conjungun- 
guntur Tangunt verofe invicemfuis extremis. Vel 
ergoextremaiftacorporum, funtcorpora : vel etiam 
corporanon fe invicem contingunt. At fi extrema 
corporumfuntcorporajergofuperficies habebit pro- 
funditatem. Extremum enim corporis eft fuperficies. 
Si vero fuperficies habet profiinditatem , ergo linca 
quae fuperficiem delcribit habebit latitudinem^&c pun- 
ftum quod lineam format, nonomni carebit dimen- 
libne. Hxc fumma eft argumenti ipfius: quod quidem 
eofaciHusrefutatur,quoeaqua: ad extremorum fpe- 
culationem pertinent antea a nobis manifeftius funt 
explicata. Demonftratumautem nobis eft Hneasqui- 
dem duas^quando fe invicem in angulo tangunt, nullo 
inodo contaftum in linea facere^id enim plane effc im- 
poflibile: fedinpunfto. Ettamen pundtum hoc non 
efle partem Imese , fed tantum ipfius extremum. Ita 
quoque infuperficiebusdemonftratumeft, eas feinvi- 
cem rangere in lineis , nec tamen lineas ex fuperficie- 
buscomponi. Eodem ergo modo, etiam corpora fe 
invicem tanguntnonquidcmincorpore fed in fiiper- 
ficie. Sienim in corpore fe tangerent^ uticjue fieret 
penetratiodimenfionum, vel unius corporis fuperfi- 
ficies alterius corporis fiiperficiei cederet, adeoque 
vel unius^ vel amborum corporum fuperficies mura- 
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rentur. Quando enim manus manum tangit, non to- 
ta raanus toram manum tangit ; fic enim Sc artenx , & 
ofIa,&mufculitangerenturinvicem, fingula a fingu- 
lis,&omnia ab omnibus. At tum quidem nccefTario 
fieret penetratiodimenfionum : unumque corpus efiet 
inlocoalterius, adcoqueduo corpora fimul & femel 
uno in loco, quod eft abfurdum. Quod fi dicam cudm 
tangerccutim;verumid etiameft, fed non qua cor- 
puseft. Etenimcum curiscraflitiem habeat , pars iUa 
quas pmgvedini adjacet illamque tangit, non tangit 
cuticulam. Ideoqsquandocuticulatangitcutim, non 
tota ipfius fubftanriam tangit , fed tantum id quod cu- 
ticuls adjacet. Verum quidem eft fi curicula prematur 
ipfamquoq;curimpremi,una cum fuppofita pingve- 
dme. Sedaliudeftmotusjaliudcontaftus. Omnis 
autem prefiio fit cum motu : imo ipfa preflio eft motus. 
Quodlirurfuscuticulamconfideremus, certum qui- 
dem eft, eam, extremum corpus in manu eflt. Illa ta- 
menparte qua curim tangit , alteram manum non tan- 
git. Adeoque nec corpore toto tangit , fed tantum 
extremofui. Sed in rebus materialibus, omnia tani 
accurateexplicannequeunt. Corporaenim matena- 
ha vix finc ahqua colliflione &c violenria tannerefe 
mvicem poflimt. Gcometraverocontaaum confide- 
ratfcparatumaviolenria. Sextusergoheic antiqvum 
obtmct dum, amatcrialibus,ad ea qua: materie carent, 
malcargumcntatur. Idcertum Scclarum eft, corpora 
ic inviccm eo plane modo conringere, quo plana, 

pla- 
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platia j & lincse, lineas^ hoc eft fuis extremis: neque 
extremum idem efle cumillojcujus eft extremum, led 
omnmo difFerre invicem. Re£te ergo dicitur 3 & cor- 
porum 5 6c (iiperficierum, &linearumextrema fe invi- 
cem tangere: & nihilominus, corpora, & hneas , & fti- 
perficies, tangere feinvicem fuis extremis. Quamvis 
enim fupcrficies, hneae, & punfta, non fint partes con- 
ftituentcs aut materiales corporum. 5 planorum, aut 
longitudinum : funt tamen extrema corporum, & ve- 
hit partes circumfcribentes ac termini. Sicut enim ter- 
minus agri , non eft pars agri , ex quo ager componi- 
tur:nec tamenagerfinetermino eft, & quorum ter- 
mini fe mvicem tangunt , ilh etiam agri fe invicem 
tangunt ; ita etiam nec corpora , nec fuperficies h- 
neaeve, cxpundtis, hneis, aut fuperficiebus compo- 
nuntur -,& tamem fingula fingulorum, termini funt. 
Ahud ergopars componens feuconftituens > & ahud 
terminus. Pars componens feu conftituens dat rei , id 
eflfe, quodeft: terminusautem, datrei eflfe finitum, 
neque in infinitum cxtendi, fed certis hmitibus cir- 
cumfcribi. Quibus confideratis , etiam alterum ar- 
gumentum Sexti fua fponte ruit. inquic Qci/jx^. 
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eV lArt ^\ctfo5 /uulCi^ ^djo^^Uei ^^^oiovrt voYiaixi aZ/^. EtSi o 

otcra)^ao{^y (]uyo(}'o^>^vW'&'t (L<yoiil^cLros.oi>a7ri^y^ 39 (^i^v^g- 
ci^ iSy (fiyiJLOov ^ }? (yoShs tSv p^ot^ftSy ojttJ/ictTOy^Jcrg^x^t- 
^egTjxSiCtjy TTOiel 9-gpeoy )c, otvZrrf^^oy accfjLcLy '^roo ^viry ^xl-re^ 

sfjc oty^ TToi >io-a>( 9^peoy 5^ ojtTirvTTov QZ/ujol, el <S^ /^re p^a>e^^ t^!- 
TOV e9^ To (^S/^^ yicMTe TDcu? e^Tzv, ctveTnvoji^^y oVoy eTH ToT^ Fe^)-' 
/lerr^ou^ yin^^gii ri QZ/Mt. Si enim corpus , ut Geometra 
ajtmt 5 /7///^ (/? 5. quodtres habet dimenfiones-i longitudi" 
nem , latitudinem & profunditatem : ^/^r corpus ejl fe- 
parabile ab his 5 itaquidem ut aliud fit corpus 5 aliudve^ 
ro corporis longitudo , latitudo^ & profunditas > ^'^/ ^/2- 
rum dimenfionum congregatio efl corpus. At verofimi- 
le non efl hac a corpore feparabilia effe, Ubi enim ne^ efl 
longitudo ^neque latitudo -inequeprofundttas ^ illic 7ion 
potefl concipi corpus. Si vero congregatio horum intel- 
ligiturcorpuS'^& hoc pr^terea nihilefi; necejfario fe- 
quitur quod cumfngula feparata careant corpore^ et- 
iam compofita corpus non habeant. Sicut enim compofi-- 
tiopunUorum , c^t linearnm corpore carentium , nulhim 
corpus folidum &refijlensfacit\ ita etiam compofitio la- 
titudinis 5 longitndinis:^& profunditatis 5 rerum incor- 

po^ 
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poralium , non facit corpus folidum & rejiftens, ■ Si erga 
ne^Jine his corpus eji^ ne^ hoc ejl : utiqueincomprehen- 
fibileideJlquodGeometrcecorpusappeUant, Scd an- 
tea demonftravimus nec lineam ex punais , nec fu- 
perficiem ex lineis , generari : atque eodem modo nec 
corpus ex fuperficiebus. Unde nec hoc Sexti argu- 
mentum, neque quas fequuntur, quicquam adrem fa- 
ciunt. In corpore quidem omnes tres dimenfiones 
confideraripo/runt, fedhiE dimenfiones corpus non 
confl:ituunt. Siccoloralbus^inalbo^ niger, in nigro 
corpore, concipitur 5 neque corpus tale fine colore ell: 
non tamencolor eft corpus 5 vel corpus illud eft color. 
Ridicula igitur plane eft Sexti noftri confequentia. 
Si corpusfinehis non eftj & tamen harc corpus non 
conftituunt , ergo corpus concipi nequit. Mul- 
ta enim in corporibus, imo in quibuscunque rebus 
concipi pofllint 5 ac revera in talibus rebus lunt, qux 
tamen eflfentiam illius rei non conftituunt. Diximus 
anteade colore^infinita corpora efl^e in quibus color 
eft, & qui fine colore non exiftunt : nec tamen , color 
ideo eft corpus , aut corpus illud necefl^ario eft color. 
Concipiuntur ergo dimenfiones hx in corpcre, imo 
reverainfuntcorpori^quamvis eflentiam ipfius, ut ma- 
teria non conftituant* NuUum enim corpuseft, cui 
non aliqua fit longitudo , latitudo ^ $c profunditas 5 i- 
iho fine his 5 ne corpus quidem concipi poteft. Non 
tamen ideo funtpartes, ex quibus corpus componi- 
tur:feddimenfiones5qu22omne corpus necefl!ario fe- 
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qvunturj quibus fublatis toUitur corpus, & qure finc 
corpore non fubfiftuntjfed nihil funt. Optandum qui- 
demScxto foret^ut quod tempus ftultiflimce huic {cd:x 
impendit 5 id difcendae differentiiE , inter fubftantias 
&accidentia5 tribuiflet* Nequeenim tam ridicula un- 
quam propofuifl^et , fiullam reru vulgatiflimarumfoli-. 
dam unquam cognitione habuifl^et. Veru ignorafli^ hxc 
videtur, non quodignoraret/ed quod veritatem nuUa 
alias fronte impugnare poflet, fi contra propriam fci- 
entiam aliquid diceret. Atque ha^c funt illa, quibus 
eflfentiam linearum^pundtorum, fuperficierum, & i- 
pfius denique corporis Geometrici evertere conatus 
fuit Sextus, fane quam infceliciter. Nihil enim almd 
his omnibus praeftitit , quam ut fanioriim hominum, 
rifiiife exponeret , iisq-, exemplo efl^et qui fimiliftulti- 
tia & audacia , certiflimas veritates manifeftis falfitati- 
bus evertere volunt , non quidem eruditionis aut 
fapienticE oftentandae caufa, (fapientia enim veritatis 
eft cognitio & falfitatum fuga > eruditio autem eft pos- 
feflio fapientise , non vanitatis aut ftultitire} fed ut aliis 
ambitionem prodant fiiam, & quam vacua cercbro ge- 
ftent capita, qui ne cas quidem veritates pcrfpicere 
autfequipofliint, qu;:enatura ipfafinguHs hominibus 
implantavit. Sed dum delirando, vana fedantur, non 
veritatem tantum , fed & omncm quoque famam atq^ 
exiftimationem perdunt. Sibi tamen placent , ficut &c 
Sextusnofter, qui hxc quidemtantifecit, utetiam 
bis ponerct, pleraquciisdem verbis j primo quidem in 

hoc 
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hoc libro adverfus Geometras: poftea vero in com- 
mentariorum libro VIII. ubi contra Logicos de toto 
& parte, aliisque eo fpe£l:antibus difputat. Quxdam 
tamen aliis verbis & paulo plenius explicat, ficut illud 
quod antea propofuerat de punfto , quod tangere de- 
beat planum in quo lineam defcribit, Sed de conta£tu 
corporum antea fatis diximus. Id certum eft ^ fi cor- 
pus conicu,vel aliud in folidum angulum defmens, im- 
ponaturplanocuidamcorpori; tumduo iftacorpora, 
tangere fe invicem in punfto. Qupdquidemexiis, 
qux haftenus demonftrata funt facile per fe mtelligi- 
tur. Si vero corpus hoc pyramidale aut conicum , eo- 
dcm fitu nioveatur fuper planum hoc in direftum: 
lineam defcribet. Jam certum quidem eft , lineam 
hanc absque contadu non generari ; certumque eft, 
corpus pyramidale , aut conicum , aliud corpus , fem- 
per in punfto tangere : ncc tamen , vel contaftus ille, 
vel hnesE defcriptio fenfibus 5 fed folo intelledtu per- 
cipitur. Qux ergo contra priora didta funt , ea etiam 
contrapofteriora valent; cum eadem fmt argumenta, 
iisdem verbis concepta ut non opus fuiflet , bis m eo- 
dem opere eadem fcribere ; nifi forte pulchrum duxe- 
rit, colle£tores verfuum Homericorum imitari , qui 
plurimos verfus, alicubi bis^ahcubi ter, ponunt,iisdem 
verbis retentis. Sed ca^tera Sexti per texamus . 
CAP. XV. 
Poftquamdiu cumhneis, fuperficiebus , & corpo- 
ribusiinfseliciterluftatum fe animadvertiffet Scxtusj 
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tande hacpugna relidta , definitionem reftariim linea- 
rum, angulique &z circuli adgreditur.Compertum for- 
te habebat nildifficilius Mechanico efle , quam redtam 
lineam fcnfibus aliquo modo exhibere. Videbat quo- 
que vix unquam talem angulum, qualem Geometrx 
confiderant^ ulhs fenfibus concipipofle. Ideo heic 
fperabatfacihiisfibiceffuraomnia. Verum nonminus 
heic fpe decidit fiia , quam in prioribus. Videndum 
tamen quid dicat, & quas rationes proferat. Contra 
re£ta! quidem lincx definitionem hoc argumentu pro- 
ponit. Keda hnea definitur a Geometris illa qUcT parti- 
bus fuis cx a:quo interjacet. A t vero refta Hneam dari 
indeprobant quod partesarquahterfitashabeat. Ergo 
circulucommittunt Gcometra^,& ide per ide probant. 

Myci ^xjvclIov 671 Xiyt^vymv o^^v Cpaaiv eu^Sctj/ \iV(^ -^ctfji/ju^ 
'T>1vl^'i<T^^i:$ Uvryt^ /lApiai JLUfjLevyiv. %ol y^m, aMoc tTcc- 
f S/^eA' kSvo f^lv (\)/^(paLvt^ lc^iv o2i Tri^ ^evix^j^ Ti^fJifJul^ fJi)] 
cn^ y eu^So. -^cLfXfx)) ymir Iv. E^i^gc yjj ro 7ctov AeV- 

Xony^eivii, t5 S xiyc^^naov, fJultiTthTapixofJLtm , x3^td 
^X^caov^uAov To-of etvoci Ae^^ev TaT -7ni;)^uaia). 'eTepov ^ 



^ctyopeuo^^i^^J^vSi Tift^^^Tfou iriv eu^Scw' >§a^^v 'xjTn^y^i^ 

<^ot. 





X^t^^TD^euTepov. el ^tdxs^'^ td^z^S^&v, reAgoj^ eicnv 

(b-orf^g^* S^Siicx. ep^^ei votly to eu^Socv etvoa y^a.jjLfjuv tw tVo- 
fjLiyijy\ tdT^ ea.i)T7t5 fjLip^criy f^rt uTripep^^o-ctv mv'^^ /^t? 

t»7r6pep^0^V>1V UTTDT^TTiJV. El «J^ TD TC^C^S^ ToJ^l/lepCV, oLDTST^f 

^nT^^v^cJitJa^^o-iv • et >^ o7i ^ivi^iv euSSot, -TrEpi^acny tjc t5 
o^ccAS^ Te yjy e^Tr' ivJeioL; Xyw yLt^ixivcL m fApyi ' ttj <J^^ I^tc etJ- 
^eio^ TT xSo&oq w e<7i ittct^Sv, e^TnSct^^ov^gt^ Tvi eD^etcc» 
^uamquam antea nonpauca didpojjunt^ adverjtfs po- 
jita eorum principia^ ut qvum dicunt^reBam ejje lineam 
qu£ Jita ejlex aquo fuis partibus. Nam ut alia prte' 
termittamusyillud quidem evidens 5 quodjinonjit linea 
in genere^ nec reEia pojjit ejfe linea, T>einde aqvum fen 
icquale dicitur-, duobus modts : uno quidem modo^ id 
quodeji/equalis magnitudinis ^ &neque id exfuperaty 
cuidicitur^quale^ neque ab eo exfuperatur. ^omo* 
do lignum cttbitale dicimus ejfe ^equale ligno cubitalt^ 
Alteroautem , id quodh^bet partes ex aquo fitas > hoc 
eji planum & £quabile. Ita ergo dicimus , folum aqua- 
le -ipro eo quod efi planum & aqtiabile. Cum ergo £qua- 
ledicatur duobus modis ^ quando Geometne reEiam li- 
neam defcribentes dicunt C ReUa linea ejl.quafita ejl ck 
aquo fuispartibus ) aut in primo fignificato accipiunt 
£qvum feu aquale.aut infecundo. Sedfiin primg qui- 
dmfiznificato ^flane defipiunt, NuUum enim habet fen- 
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fum,ejfe rebtam lineam, qua Jit aqualis magnitudinis 
fuis partibus i & neque easfuperet, necabeis fuperetur. 
Srn auteminfecundo , per idipfum quod quaritur doce- 
bunt;fiqmdem,quodre£taquidemeft, oftendunt, quod 
aquabiliter & m re£ia linea habeat fartes. In reSfaau- 
temlinea aliquid ejfe fitum , dicere non pojfumus ipri- 
usquam ad re6tam animum adjecerimus. Sed primura 
cjmdempropria verba Georaetrarum audienda funt- 
inde Sexci argumenta confideranda. Definitiones x- 
giturvanaslmeiE reda: recenfet Proclus, partim pno- 
rum,partim poftenorum Geometrarum. lib.II cora- 
raentar.inprimumElemEucljdis. 0'<ri5nAa-rav k<^ofU 

Kou t%, fi\,^ eV eu^-Jo^ aM^Ao.s ^el^cav* t^u^ 

J^x w>a.y^S^on C5^e. <h) AVpoAo>.xol <t)cc<rlv, ^Ve vz!v ^ A.o» 
txAei^iv/oVa. eVl ^is e^ela^ >^v>,^, ^ ^;,;,,^ ^ ^ 

oVa T.' «^Tepov. ToVe >^ ^ Q,^!^,^, i-Trv^^SucQw 
^a.sa'.1jTj^VSv>.yo^W Re^fam vero lineam 
riato dejimt cujus media extremis opponuntur Hoc e~ 
nimusneceffario contingit qu^ in direEium fibi invi- 
SiT'/ ^^'''•''fo mododiftant, anumvefitum 

cunqve modum.td necefario non contin^it. Gufam ob 
caufam tpfi quoque Aftrologi, SoU m tum d^er7 di- 
cunt, quandomeadem re^a linea fuent cumLuna & 
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noftro oculo. Tunc enm Lunam^ mediam inter illum & 
nos^ utrique Qextremo^ opponi, Atque hinc ftatim qui- 
vis difcit, reftam lineam , verc in natura exiftere , cum 
tam mlrabiles e^Feftus habeat, lumenqueillud dulcis- 
fimum5& quo nihil in vita jucundiusjterris eripiat. Sed 
de eo velle dubitare, an refba linea in natura eflet 5 id 
quidemmanifefta foret infania. Et Sextus qui Geo- 
metras infanise arguere conatur , ipfemet ftultitiam 
fuam prodit, dum res manifeftas, fe percjperc non 
pofle, demonftrat. Verum definitionem aliorum Geo- 
metrarum examinabimus. Euclides quidem his ver- 
bisdefinit Eu9Sct^flLjit/^eVivy)2f?e^ Io-^^ttjT^ eV ectuw 
^eioi^ x.S^&.f. ReHa linea ejl c[U£ ex aquo punBis Jita ejl^ 
qua in ipfa funt, Qux verba utmeliusmteUigantur, 
Procli expofitionem adponemus. Toy^J^einquit loco 
laudatOj Tvi^ eu^eict^ opi<r/x,oy 0 ^tev EWXeli^^ ri^^v drTniH^co^ 
}CfcV oy^ ^c^^TrapeGe^^^^^jLj^hiAoTStoL r^^&v, (JLomf w eu^Scty Icroy 

h<Lqy)iJLOi^rD fJL^^^vrciv e7t ivlvj^ oyifjLeiccv. oaov 
kTTex^ JoLrtpov rav mifJLUc^^ ydrip^^ roG^i^v ro fAyiJo^ ry\^ 
tvjt^a^ ry\^ v^t ctvroDV T^^lnimy^s. Koa tV& e?: ro e^ [(th 
2cSc&TX^ tdT^ eC})' ecturn^ ayifJLtio{$. EV ^e Tripi t>i^ 7r6pi<I)epelcc4^ 
V ^(5^^ oL^A»^ Trvo^ y^oLfJLfjW^ , ^uo oti/^Soc AccSoi^ , 't^ /^e^^^^^u T^TOif 

iLTTOXdLfJLCivOfJLmV ^dqVfJ^CL rr\i y^cLfJLfAM^^ filti(^OV i<n 'Vk CtTTO- 

qLdtcai oLvroiV. Kou '7roL<7ct y^ctfXfjiM ri^^rxt^vrZict^Pc^tHgLi^ 
"Tshyw 'TY\^ ivjela^. Kcd o^tvov^^i rw wicLyxcxiov pLovyfv ^p^vt- 
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^iiov (lvcLyito({ou;* T)ejinitionem vero re6i£ linea 
Euclides quidemeam dedit quam nunc propofuimus. 
Ea *vero jignificat ^folam re6lam aqualem ejfe interval- 
loy q^iod inter punSfa ipfius fumitur.^uantum enim fue^ 
rit diftantiaunitis pun^i ab altero^ tantaeft magnitu- 
doreEi£linea ^ qu£ hispun£fis terminatur, Et hoceji 
€x £quo interjacere pnn£iis^ in fe fumptis, Si enim cir- 
ca circumferenttam aliam^Oe quamcunque lineam duo 
puncia fumantur 5 intervailum illud linea hujus inter 
duo h£c pun£iafumptum ^ majus erit dijlantid pun^o- , 
rim. Atque hoc 07nni line£ contingit^ nifi joli re6i£. 
Vuigus quoque eos^ quiitinera confictunt , ea jpatia qu£ 
fiunt juxta reEiam lineam necejfario conficere ajunt^ 
c£tera veroj qu£ extra re£tam lineam funt , pr£ter ne" 
ceffitatem jacere. Videmus ergo quid Euclidi re- 
ftalinea Ct, nempe idemquod verbis paulo clariori- 
bus expofiiit Archimedes 5 minimam omnium inter 
eosdem terminos. lib. I. deSphxra & Cylindro. 
Acc//,(Savr»> TDty'^ TOf majj'^ TTco^'^ Ix^^"^ y^^yLyuuiV iXd-* 
yiqw etvca Tvy eu^Sctv. Ajfumo autem hoc^ linearum qu£ 
inter eosdemterminos fumuntur^minimam effe reEiam. 
Prochis loco citato hoc modo definifle Archimedem 
re£tam hneam ait. O^^S^e Kfx^iA^i r\v ivJiioL» copiavL'^ 
^cLi^fm iXcL-xiqwv tSv Tcl oLu'^ 7^1^^ ix^oziv. AioTi lo9 
e E wAei^eio^ Koy>^ C^Yi<nVf icr^ xti^i eCj)' Uvrh crfitmy 
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eAccrrwy , vx, vAcrc^i tdi^ Tre^aiy IdLVTV^. Sed^ 

Archimedes re[iam dejinivtt lineam minimam earum 
qu£ eosdem habent terminos. §luoniam enim ( ut ex li- 
bro Euclidis conjiat ) re£ia ex ^quo fuis pundlis inter- 
jacet^propterea etiam minima eftomnium eosdem termi^ 
nos habentium . Si enim minor ulla ejfet alia^ utiq-, prior 
non ex tequo fuis terminis interjaceret, Ex quibusli- 
quet, quomodo Euclidis definitio fit explicanda ac 
intelligenda, & quid refta hnea Geometris proprie 
fit, nempeilla hnea, quiE, diftantias, duorum pun- 
ftorum hneam terminantium, plane eft sequahs. Dicit 
autem Euchdes reftam hanc y^HcSm '^^^ ^'^' ^^^- 

(jTi^Soi^ 5 non vero ait tdT^ loLvn^^ on//.Soi^. Nempe 
Geometras faepenumcro fiipponunt reftam lineam in 
infinitumprodudlam. Qua^ autem in infinitum edu- 
citur, terminos non habet , adeoque nec pun£la termi- 
nantia. Inter punfta ergo hujus extrema nulla po- 
teft fiimi diftantia , quia punda ipfa non dantun Re- 

ergo hneas infinitx non conveniret definitio Eu- 
chdea, fi quidem dixiflet^eam efte redtam qua: pundtis 
feuextremis fuisex ^cquo interjacet, feu qux diftan- 
tix intcr fua extrema a^quahs eflet; cum infinita diftan- 
tia haberi nequeat. Dixit ergo 't^T^ e<p' ectuT»^ cn^Atelo^ 
punBis qu£ in feipfa fumuntur. Nimirum quocunq-, 
inloco duo pun£ta m reftahnea fumuntur, diftantia 
horum punftorumeft ^equahs refta^ , quas punfta haec 

O con- 
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conjungit: & rcfta^ arqualis diftantia^. Liquetigiturex 
his mala fide Sextum definitionem Geometricam 
re£ta^ linea: citafle , cum ait, re£tam e/Te ^J^r^ ?tii- 
TOi tdT^ t<p' ecL\JTYi$ fAptm qu£ ex aquo partibus in ea 
fumptis interjacet, Aliud enim eft punftum^ aliud 
parslinea^. Neque verum eftquodait, Geometras 
explicarere£tam lineam per planum, &planuni per 
re£tam lineam, hoc eft circulum committere : utrum- 
queenimfalftimeft. Reftam enim lineam explicant 
per minimmi diftantiama fuis extremis : Scplanam 
iiiperficiem , etiam per minimam diftantiam a fuis ex- 
tremis : utrumque optime &: ex natura rei. Unica 
enim linea inter duo pundlo fumi poteft omnium mi- 
aiima, atque hxc re£baeft. Tum quoque unica tan- 
tum fuperficies inter duas lineas fumitur , omnium 
minima^ qua^ etiam fuperficies eft plana. Atq-, hsec a- 
deo per fe clara funt ac manifefta^ut pluribus ea verbis 
exphcare velle , eflet de communi hominum notitia 
dubitare. 

Nec faniora funt qu^ de natura anguli difputat. 

dio^ 0 TT^tAT^^ ivjua^ Xoy>^ tdiV'^? yimf iuv yj, i ^p) 

ivJuZv fivi -ii/f aM>7Act x.ei/iwm 77? u^tto tw )cAicny eAct- 
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cPcccTvliyctiV «r^^ujcpolgpov. t5 iXoLX}"!^ Qc^fusi'^^ yS^iv t<n 
^p(X.XyripoVyi7ri\ exSyo ctM* i ly^^ycyy^o^^^i eAcip^^iyoy. Aet-THE- 
^iapct TOKS^TcttJTV^ OTijU-Soveiyoq Aeyeiy.o)^ iSy dTripcov, 
E't TravT» '7rcty'&'%S5 ajtct^a'^, i J^oupe^viai^&.t >) yayict, 
V ^Miy i^J^ ^tei(^ajv ttV egat V eAoto-o-o^y y6)Vict. iSv toT^ ftMcTfe- 
^ctv e;)^5^cn jict<5T)t(nv 2Jx.oty etJiai^ ot^t^/ttgye^o^ <5ctCj)op(5.. ctMa? 
Teti ^^^utSv eu^etSv m^^lei td cni^SoVj^J^iopi^e* tos eu^elo^, 
Stopi(^ov Jfe ^x. e^at ctS^otcT^i^Sv. ^ale autem ejlquod dere^ 
£ia dicitur 5 tale ejl etiam quod dicitur de angulo, Rur- 
fus enim quando dicunt defcribentes ^ Angulus efl dua- 
rumlinearum non in d^reBum jacentium , id quod efl 
minimumfub inclinatione : aut minimum dicunt corpusy 
quod caretpartibus^aut quodeft, ut ipfivolunt.fignum 
& punSium. Sed corpus quidem carens partibus non di- 
centy quonlam id riemo poteji in diias partes dividere. 
Angulusautem utipftvolunt fecatur in infinitum. Et 
alioqui ex angulis alium quidem dicunt ejfe majorem^ 
aliumvero minorem, Minimo autem corpore nihil eft 
brevius: cum alias non illud/ed hoc minimum tum effet. 
Refiat ergo ut dicant id quod efi, ut ipficenfent , fignum\ 
quodipfumquoquecadit in dubitationem. Stemmfig- 
numefiejusmodi, ut nuUo modo nec ulla ratione ullum 
fiifcipiat interjuallum ac dimenfionem:non dividetur an- 
mlus fed nec erit uUusmajor autminor angulus. Its 
enimquanuUumhabent fpatium ac dimenfionem , non 

O 2 fO' 
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poteft efjeullammagnitudine differentia. Et alioquift 
inter retJas cadit pun^um , diftingvit reBas ^upd 
autemdiftingvit^non utique caret dimenftone. Sed vi- 
detiirheicSextusiitGeomerras arguerct, ipfefibi de- 
finitionemconfinxifle. Sanecumnon unum aut alte- 
rum Geometrarum de ponte dejicere, fed totam Geo- 
metrixfi:ientiam vanitatis arguere inanimo haberet; 
debebatutiq; illam maxime definitionem oppugnare, 
tali qu2e ab illo Geometra efiet propofita, quem c^teri 
omnes Mathertiatici pro optimo ac folide do<Sto ha- 
berent. EucHdes quidem multoante Sextum Empi- 
ricum tempore fiia confcripferatjmagnamque penes o- 
mnes Mathematicos audtoritatem obtinuerat . Debe- 
batutique Scxtus, cum contra Geometriam in ge- 
nere aliquid moliretur, optimum in ea ifcientia ma- 
ximarq; audtoritatis fcriptorem impugnare. Definit 
autem Euchdes angulum reftihneum his verbis 

Tlanus angulus eft , duarum , qu£ in eodem plano funt^ 
linearum^ Je invicem tangentium^ &non in dire^um ja^ 
centium^ a^inviceminclinatio. De minimo Sexti nul- 
himheic verbum. Ideoque nec argumentum ipfius 
contra Geometriam cfl". Sunt tamen qua:dam in hoc 
ipfo Scxti argumento falia, dc quibus antea monitum. 
Proponit vero aham quoquedcfinitioncm quam im- 
pugnat. Vcrum neque cft Euclidis , fcd ahorum Geo- 

me- 
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[ Sedfolent inquit quidam ex iis angulu appeUare primu 
intervallumfub mclinatione, At cum alia definitio me- 

[ Jior&magis naturx rei conveniens apud alios Geo- 

\ metras daretur : non debebat ob paucoru imperitiam 

E totafcientiamaleaudire^ Atque hxc quidem Sextus 

I contra anguli definitionem proponit , quiE tamen 

I contra Geometrasnihil conckidunt , cum priEftantis- 

I limiGeometras ahasdefinitiones habeant. Quoniam 

I vero nobis propofitum eft non ea tantum inquirere 

t qu:E ab Sexto contra Mathematicos dicuntur , led et- 

V iam illa qu^e ab ahis vel proponunturjVel proponi pos- 

I funt ; fequenti capite varias prarftantiflimorum Ma- 

f thematicorum fententias de anguh natura ac defini- 

\ tione in medium adducemus , ut veritas rei omnibus 

[ pateat. ^ 

f CAP. XVI. ^ 

E Quam difiicile fit atque arduum naturas reaim ac- 

r curata definitione exphcare 5 ilhs cognitum eft qui 

[ naturam paulo dihgentius funt rimati. Vix enim quic- 

\ quamintotanaturaeft, quod ita defiiiiri poffit ut ni- 

I hilm eadefinitione fit vitiofum. Res enim vulgatis- 

[ limiE&ubivisiobviirdifl^ciliime cognofcuntur: ideo- 

[ quenecfacile dcfiniuntur. Lapides natura tantaco* 

\ pia p: odi;xir, rantaque varietate 5 ut vix ulkis fit mor- 

\ tahum qui jgnoret, quid lap.s fit. Nemo tamen per- 

O 3 ■ . fe- 
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fcaam oninibusq-,numerisabfolutam lapidis definitio- 
ncm unquam dedit , aut dare poteft. Qiud humano 
gcneri magis neceflarium , ideoque majori copia a di- 
vite natura procreatum, quam fruges & fruftus ? Ne- 
quc tamcn yel tritici, vel fecalis, vel hordei accuratam 
definitionem quisquam mihi dederit. Defcriptiones 
quidem qualescunque harum aliarumque rerum ha- 
bentur, & definitiones quas vbcant caufales: tales vero 
quales jure debebant cfle, aut qux naturam harum per- 
teaeexplicant, nondantur: eoquod natura ipfa per- 
feaecognitanoneft. QuotpIantrE, arbores, gemmje 
mnatura exftant, quarum fola exterior fpecies & fi- 
guracognitaeft?cajteralatent, ideoque necullomo- 
dotalmmrerum definitiodari poteft. Ncque tamen 
ideoquisquamfanush£ecinnaturaefl"e negaverk, aut 
nihil plane efle dixenc, ipforuve externa accidentia ut 
talla damnaverit :eo quod accurata rei defimtio co- 
gnitanonfit. Ita quoquein Geometrianon fequitur, 
angiilum nihil cffe, aut vanam de quantitate ancruh 
qua:ftionem aGcometris moven- coquod natura & 
efl-entiaangulorumcognitanonfit, velfaltem verbis 
pleneatqueaccuratc cxplxcari nequeat. Jpfimet qui- 
dem VetcresGeometra;non convcniunt in definitio- 
neanguh, ncquefatis accurafc explicare pofllmt, ad 

anguiorum divcrfitate nonomncs fub codcm aenere 
I' aTon'"'^^ Pofl^, videantur. Notatum hoc Proclo! 
C.aDeodem conciliatio arquc cxplicatio hujus diffi- 

cul- 
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cultatis qiirefira^comraentario inhancdefinit.Euclidis. 
Neque tamenomni cx parte mihi fiitisfacit. Qujc- 
quidfit, de angulo conftat, eumm natura reriim ciTc^ 
& omnino nnum angukim altero efie majorem , quod 
Geometrrc fupponunt. Nam operofa illa quccftio de 
natura & definitione anguli Geometr^e neceftaria non 
eft. Sufficitnoviflequamrem Geometra voce an^uli 
defignec: quod quidem ex defcriptione ab EucUde 
allatafatisHquet. Aliud ergoeft quaerere an angulus 
fit : aliud^ quid fit , & in quo prsedicamento. Geo- 
metras fupponunt angulum elle : unumque angukim 
akero majorem. Quod fane neque ab uUo mortakum 
negari poteft. Naturam quoque anguH ea modo ex- 
plicant, ut plenior cognitio ilUus rei Geometra^ non 
Jit neceflaria. Atque in his conveniunt Geometrar. 
Quandoverodeeo difputatur in quo prredicamento 
angulus fit, jam nonukeriusGeometricaquseftio agi- 
tur 5 fed Logica vel Metaphyfica. Hoc ergo quod 
Sextus urget contra Geometras, non Mathematicura 
eft: fed Logicum aut Mctaphyficum. - 

Ut vero omnis fcrupukis Ledtori eximatur, placet 
hanc quoque controverfiam paucis abfolvere. Eude- 
musPeripateticusinkbroquem deangulo fcripfit^in 
pr^edicamento Quaktatis angukim efle exiftimabat , fi 
quidemfideshabendaeritProcIo, cujusverbis potius 
quammeishxcproponam. Lib. II, comment.ini Eu- 

4^ 
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voav ix. otMyv eivot| <pmv V ttv xXiaiy Tofv '^afjiju^v. Ei Si v 

kvrriy T71V yiiitaw 7nlvm$ e(vot| ttdiot^"^, Eudemus quidem 
^eripateticus librum deangulo fcribens inTradtca^ 
mento §lualitatis eum ej]e affirmavit. Cum enim an- 
guli ortum ac conjiitutionem confideraret 5 non aliud 
angulum ejfe pronunciabat quam linearum incltnatio^ 
nem. Si vero re^itudo efi qualitas^ & fradiio quoque eft 
qualitas -y utiqueangulusy cujus confiitutio in qualitate 
confifiit yomnino ertt qualitas^ Verum miilta funt ex 
quibus probari poteil angulum non efle qualitatem. 
Nunc quidem ea tantumrecenfebo, quac a Proclo ad- 
ferunturpaulo ante ha:c verba. Koo) ou yj^^ickL Tniornri^ 
JSiAov o7{ ix. kv e<ev. Tvt^ ^[orvf^^ ttj iJia.}Xoy >?tt67 
oiJcSot TraflvijJC^cJ y ro 'laovyj^ Imov. tSu noivvv /jul\ Xeytiv Hviaii^ 
yavict^jX^ rmv fx& ixei^^ovoL^rYivSl Ixirrov^t, aM' kvofxoiis^, ^ 
juev ^SMcv yi)Vicu/ ^ ^]v Simcov. TaZ'^ Si 0% tov Mct' 
G>i,aaTTi)V V7ia^^ia)C l<jiv iMoT^ioc crowW^ TiS^^^^^ve^» n^urct 
yt^vicLTZivdv^^yl^Si^t^^iXoyov y /^tv e^i ytivid /^oiA- 

Xovy 7) Si moov. §luod vero anguli qualitates non fint 
manifefium. §lualitatis enim propria aife^io efi^ fnfi:i' 
peremagis ac minus ynonvero ^equale cfie aut incequa- 
le, Aiwqui ^nonoportebat dicere angulos ejje iniCqua- 
les j&unum quidcm^najorem alterum vero minorem: 
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feddicendum joretangulos ejje dij[j?milesy& hunc qui" 
dem magis effe angulum^ illum vero minus At vero hac 
Mathematic^e confiitutioni plane contrariaeffe^mani- 
fefium efi. Omnis enim angulus eande7n habet rationem^ 
neque unus magis efi angtUus:, alter vero minus. Plura 
non addam: cum ex his clarum fit , angulum in prcEdi- 
camento qualitatis non efle. Verum neqj ad quantita- 
tem referri debet : neque angulus magnitudo dici. 
Placuitidquidem Plutarcho Mathematico, qui ante 
ApoUonium floruit , ipfumq; Apollonium in eam fen- 
tentiam fccu pertraxit^ut ex eodeProclo difcimus^qui 
etiam definitionem illam anguli nobis dederunt^quam 
Sextus ultimo loco adfert, quamvis verbis nonnihil 
immutatis. Tloaoryf^ S^^iy^cny clvTYyoa-oiCPcLaiv^TD^a)'^^ 

et^ T>iy dvTrw ^'^cLv G-vvaycdv ^ tdv JiTro^^ccviov. Aet yS* Itvcq 2f (p»- 
ci X^cc<77!^wc «s^S^^v uTTO ry]v -iixdicnv rav Tnv-ix^^mv imCPcu/eiccv, 
Angulumvero quantitatem illi dicunt^qvibus definitur^ 
primum intervallim fub pun£to. Inter quos efi Tlutar- 
chus^ ipfum quoque Apollonium in eam compellens fen- 
tentiam. T>icunt entm^ oportere aliquod intervalhim 
frimum effe^mter fe£tionem linearum aut fuperficierum^ 
qua angulum comprehendtmt. Sed hxc fententia non 
tantum abipfo Sexto fatis bene refutatur, ut antea vi- 
dimus, verum etiam a Proclo paucis verbis rejicitur. 
Itaenira ait. Kcaroiyc Q^vixi^ ov^^s -ly vTroro cyifjiuov hct^ 

P ' 
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qyjMt^^^^ ciSuvcL^v "TD^s^Z^^y EV* oLTreipov yS Tiuy S\ai<:;^^/M 

Sxcapt'^ ' rcS ^ iciv 077Do-5v <l<^opi<miJivi ^^Z^^Vj ^ j1 Ixel'^ 
yicvUv ctycLyxfj,e^f ^yiyv^cQzij ^lyi)vov ^ oM* y /uicfj/ yt^vicLV. 
Enmverofi intervaUumilltid quod fub punho efi con- 
tinmm fuerit^, primum nuUa ratione [umi poteji. Omne 
enim intervaUum in infinitum dividitur. Vropterea-^f 
quantumcunque intervaUum fumamus-, iUudque utDri- 
mum feparemus y angulum per id ducentes , fit triangu- 
lum^^nonveroumis angulus. Verba Procli paiilo funt 
obfcurioraj ideoque paucis ea explicabimus* In figur. 
n. II. fiangulus CAB dicaturintervallumprimumfub 
punao,erit ergo vel CB, vel FH, vel KI, vel MN,vel 
PQ^velST^velXY^vel ^PjVePe^vel fi in infinitum pro- 
grediaris^fpatiu tribus quibuscunq^Iineis comprehen- 
fum, quarumduaE: funt partes linearum AC & AB. ter- 
tia autem alia qua:dam reda. At vero tale fpacium 
non unum dat angulum, fed integram format figuram, 
nempc triangulum. Quodcunque ergo intervallum 
ab intervallo CAB, ablatum fueri^anguloq^ C AB at- 
tributum : idnon angulumformabitjfed triangulum 
nempe vcl AFH, vel AKI, vel AMN, & fic in infini' 
tum. Nequeullumintcrvallum fumipoteft primum, 
cum totum hoc intervalhim in infinitunfdividatur. At 
iii infinito nihil cft primum : cum co fcmpcr aliud prius 
danponit. fi quidem divifio in infinitum proccdat 
Qiiodlimtcrvallum hoc continuum fumatur , ncquc 
dividatur^ tum nihil in co primum cft, quandoquidem 

omnia 
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omniafimulfunt. Malaeft ergo &Plutarchi&c Apol- 
lonii definitio, ab ipfis Geometris rejefta: ideoquc 
non opus fuiflet hanc ut Geometricam a Sexto refu- 
tari. Carpus vero Antiochenus angukmi quidem ad 
quantitatem retulit , nec tamen, vel fuperficiem^vel li- 
neam efl^e voluit , quod recenfet & uno verbo refutat 
ProcklS. Kctp^TiD^ ^ 0 KsTiox^^^ Troo-ov^veiva^ CpJio-iTyiv^a)- 

^^i^P^h^Siiqt^Sli^^y/Ji^fAvTOl Sl^ TV^ >§0C^/^'v eiVca T>iv ><x)- 

Carpus vero Antiochenus anguhm quidem quantum 
ejfe dicit , & intervallum linearum aut fuperfcierum 
quaeum comprehendunt . Et hoc quidem intervaUum 
juxta unum puncium diftare: nec tamen ideo lineam ejje. 
Hoc vero omnitim maxime abfiirdum eftr. dari magnitu- 
diuem, qua juxtaunum punBumdiftat , neque tamenfit 
linea. Proclus rem unico tantum verbo indicare vo- 
luit, nimirum,perabfurdum efle, fi quis vellet affirma- 
r-, ullam magnitudinem,praEter lineam feu longitudi- 
nem, in iis pofle confiderari, qux diftant quidem invi- 
cem, fed tamenjuxta unicam menfuram. Angulum 
vero magnitudinem nonefle vel hinc patet. Si enim 
magnirudo cft: ergo cum alia magmtudme poteft con- 
ferri Qux vero comparantur mvicem , habent quo- 
nuerationeminter fe. Magnitudines autem qux ra- 
noneminviccmhabent, poflunt fe mvicem exedere 
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finniltipIiccntur.pcrDef. IV. libr.V. Elem. Eucl. Er- 
gofiangulus eft magnitudo, poteft etiam multiplica- 
tusquemcunque alium angulum cxccderc, idquein 
mfimtum , & tamen femper ent angulus. At m figura 
, numero. V. fi angulus EBL triplicetur, excedit qui- 
demangulum EB; fi veroquadruphcetur, definit eflb 
anguIus.Lmea:enim EB&BFin diredu jaccnt,adeoq- 
angulumnonconftituunt. Qiiod fiquintupletur edu- 
ctarcdaBL.in^eritEBfanguIus xqualis LBF angu- 
lo, utpote ad verticem. Exterior vero angulus definet 
elTe id quod erat. Hoc idem argumentum, fed in 
angu is cornutis, demonftratum habes, apud Proclum, 
loco Iaudato,quod inde peti poteft. Angulus ergo non 
elt quantitas. ° 

Verum neque in Prardicamento Relationis eft 
Si emm angulus nil aliud elTet quam relatio , utique n 
unoquoyis angulo, umca tantum atque eadem efTct re^ 
Jatio. Unus emm idemque angulus unam eandemq- 
faceretrelationem. Atin anguhsmixtis v. g. ex rSla 
hnea & cireulari vel eo, quem cornutum vScant aha 
cftrektiore6t:.h„ea:adcircuIarem, & ahacirculaS 
ad reftam. Cum ergo duplex fi t relatio, ergo idem an- 
gn usnonunus eftetangulusfed duplus, five di^an- 
guh:quod eftabfurdum.ProcIus hj alio excmp o de 
n onftravit,exhemiconodcduao,cuiusanguIus ertl 
^^^dr^y'' angulotriangu/i plaifi, &,p4 
xiorTa N T ^ ^ "^'^'■^ dcmonftrntio cla- 

norcft.NuncftcrgoanguIusmpra;dKamcntoRehtio 
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nis. Neq-, tamem veru illiid videtur quod Proclus affir- 
matvEuclidemjeosqjomneSjqiii angulum inclinatio- 
nem definiunr^ in Pr^Edicamento U.elationis ipfum po- 
fuilTe. £^^^A6^<^Vi^ h yj\ oa-oi xxlcnv elpUcL(Tiv h tdT^ ^os m jcct^ 
"^My^a-i. Eticlides vero , & quotquot indinationem 
angulum dixerunt inter relataponunt, Sane nusquam 
hoc dixit Euclides: faltemjmter ea operajqucK exftanr, 
idnusquamlegitur. Neque vero inclinatio ad Pra:- 
dicamentum Relationis proprie fpeftat, fed adillud, 
quod Latini vocant praedicamentum Situs; Ariftoteli 

dicitur jcSoQ^. Eft enim omnisincliatio litus aliquisj 
qu3efifueritduariimre£tarumlinearum in eodem pla- 
no, oritur angulus planus reftilineus ; fi fuerit duarum 
linearum curvarunijoritur angulus curvilineus.Quod fi 
fuerit trium pluriumve fuperficierum , oritur angulus 
folidus. Qupniamvero in fitu varia confidcrantur, 
nempe, rcs ipfiE qua^ fitum habent^Sc diftantiiE rerum> 
quse intali fitu lunt: etiam ifta accidentia anguli inali- 
is pr^dicamentis confiderantur. Neq^ novu eft, ean- 
dem rem in uno quidem prsedicamento efle , pro varia 
autemconfideratione etiam in diverfisponi. Sictri- 
angulum, quatenus talem habet figuram, eft inprasdi- 
camento qualitatis ; quatenus vero talem talemve 
magnitudinem habet, in prasdicamento quantitatiis 
confideratur. Ita ergo angulus quatenus ex re£tis cur- 
visve lineis componitur , eft vel reftilineus vel cur- 
vilineus, adeoqueinprjsedicamentoqualitatis: quate- 

P 3 nus 



118 WlLHELMI LaNgI. 

nus vcro , intcr Jatera angulum comprehendentia, ma- 
jus minusve fpatium fuerit, efl- in pricdicamento quan- 
titatis, & quantifatcm vere habct.. Quibus confidera- 
tis omnia clara fimt ac perfpicua: adcoque omnes Sexti 
objectiones vana:. 

Duas quidem adhuc ad /inem operis fui inmedium 
adducir, quarum tamcn utraq; ex diaisfacillimerefli- 
tatur. Una eft contra Delinitionem circuli: altera con- 
tra propofitioncmx.lib.IElem.Euclidis. Contra cir- 
culuma]t,fublatisomnibuslineis,neq; circulum quic- 
quam eire, quod quidem contra omnes figuras cjete- 
rasque omnes definitiones valeret,fiquide uUius precii 
foret. Sed triumphum ante viftoriam agere ftultorum 
dt.lsos demonftrayimus,non tantum punaa,lineas & 
luperhciesverein naturaeflc, fed etiam Sexti argu- 
menta ne fapicnte quidcm homine digna. Cum er- 
go & Iinex omnisgenens, & punfta , & fuperficies 
vcrcconcipianturaGeometris :certumetiam eft, non 
tantum circulum , fed & ca:tcras omnes figuras conci- 
pi refte poiTc, earumque definitiones omnibus mo- 
djs verascfrc. 

lllud qiioqua quod contra X. Propofitionem lib. 
I. tlcm adfertur talecft, ut a quovisfolvi pofllt, qui 
pnora accuratc pcrlcgcrit. Argumentum Scxti cft. 

Ot*. J« Aiy,^,, -^^-^ . ^ 

CCG^X^O. h^^^y^ Xhi^^ hx<Of^t., ^ir,, y^o,- 

X-- 
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Qync^(mj ciCt)' ey^rep^ [m 'im (Ly.pct)vricr(T<lpa)v ria-adpm 
cLpiQ/jiiifAmv 5 /judi^ ^vo rt7i^cLS)t^ fuavXcL^io}]^ ^tiy/AMh 
^-ouv ei <Ji%cc %fMH'^iy)o\yi')^<t/LfA^y y{^i /JLi^^^u toutm^ ttis 
mfJL^T/ly)^ <7iy/tS$ 3(5^ eTgpct^ TeT^ctc^o? CpipecQrt^ ro r^fxvlvy 
>i x^-l oLUT>i^ T>i^ TreaTTivi^, 6)76 ^(^y cCTJTTy 3i;!^ccQfetv. To/tgv^^v 
fM*^^^ ry\^ m/jL^Tfly]^ fnyfJUA^ tii^ \ripcu; nr^cL^o^ (^epz^ 
cQxij 'n>rifJLV0Vymv aPjfOTTLbv. ycvyicn^i y^ <LviavLru,rfA\fm.'^y 
5cca TD fJL^i^ic r^cracLpccv Tiyf^v^ ro d\ ex TrBv/e. 1 * olutw ai^ 
^cti^eiv T71V giyz/^v 5 '^tdMStS 'Ztrf^ojlpii cLKoyirttpoV' is-^ttU 
^^ictgn^&v ct^TTuXel-Nl/^o-i oTifJLeiov oyc ^-xjL^if^i r^rtfJLvov^^g. 
§luandoergo dictmt datamreBam in duas partes fcin^ 
dere^ aut eam fcindere docent qua in abaco eji^ aut 
eam qu^fer tranfitum hujus intelligitur, Sed eam qu£ 
in abaco eft bifariam dividi non dicent^ cum ea mani- 
feftam habeat latitudinem. Re£ia autem ex eortim fen- 
tentia omnis eft expers latitudinis. §luare cum illa qu£ 
in abaco eft^ Itnea ex ipforum fententia non fit , neque illa 
utlinea in duaspartes fecabitur. Verum neq^ illa qu£ 
fer tranfitum hujus intelligitur. Tonatur enim aliqua 
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conjlans exnove??i pU7i£{is qiiatuor quidem pun^is ab 
ntroque extremorum numeratis-^ uno autem pun^o duos 
quaterniones intercipiente in medio. Ergo fi in duas 
partcs tota fcinditur linea^ aut inter quintum bujus 
punVtum 5 & altertim quaternionem feretur id quod 
fecat aut inipfo quinto^ itaut eum dtvidat bifartam. 
Atque ferri quidem inter quintum punEium & alterum 
quaternionem tdquodfecat^^ a ratione eftalienum . Tum 
enim fegmentaforent tnaqualia^ unum quidem quinque 
pun£iorum ^ alterumvero quatuor. Ipfiim autem pun- 
Bum in duas fecari partes efi magis abfurdum quam 
pjrius. Neque enimpun^ium amplius erit indivifibile^ 
omnibusque carens partibus. Verum antea manife- 
ftiflime demonftravimus Imeam ex punftis nullo mo- 
do componi : tum quoquc maximam minimamque 
lineam a^qualia numero pun£ta habere, hoc eft in una, 
totfumi poflepundba, quot m aha. Deniquefi mille 
punfta jungantur invicem, unicum tantum punftum 
conficere , adcoque fi eadem mille punda ita in unum 
compofita divellantur mvicem, punctum tamcnefie 
mdivifibile. Sophisma ergo Sexti de novem punftis, 
nehihquidcmcftjcumnullaufquam fit hnca in qua 
infinitanumcropunfta fumi non poflint , adeoque in 
illaqua: nov^cm punfta habct, poflnit &: mille punfta 
concipi. Etcumhncancutro modo ex pundis com- 
ponatur^utiquc, ncc in bifeftione una pars longior 
fit akcra, ncqucpunftum dividatur. Ilhid quoquc 
quodScxtusaitdeccntro circuh, quod m circuhdi- 

vifio- 
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vifione, bifariam dividatur, falfum plane eft. Neque 
enim fupcrficies ex punftiscomponitur, imo neexli- 
neis quidem, ut antea fuit demonllratum. Ideoque 
non fequitur, quod, circulofeufuperficie plana circu- 
lari biferiam divifa , etiam centrum feu punftum bifa- 
riam dividatur. HascergO omnia falfis hypothefibus 
nituntur, nullamq^ folidam demonftrationem conti- 
nent» Atqj ita quidem ea omnia quae a Sexto Empirico 
contra Geometras proponuntur accurate examinavi- 
mus&falfa vanaq^omnia efl^e deprehendimus. Nunc 
de cseteris veritatibus Geometricis porro agendum 
erit. 

CAP. XVIL 

Haftenus quidem materiam Geomctricam exa- 
minavimus , earumque rerum definitiones percur- 
rimus, quse a Geometris confiderantur : qua quidem 
re id pracftitimus, ut non tantum ea qu2e a Sexto Em- 
pirico adverfusGeometraS/fcripta lunt, vanitatis ac 
falfitatis convincantur , fed & earum rerum natura, 
qu2e in Geometricis confideratur, certo cognita fit ac 
demonftrata. Nam cum conftet, punda, lineas, fiiper- 
ficies&angulos omnis generis non tantumvere exi- 
ftere , fed etiam id efle, quod Geometras fupponunt: 
utique& manifeftum erit, quas ex his componuntur 
triangula, quadrata , pentagona. &c* aut haec fup- 
ponunt:, ut parailel^e iinea:, in natura exiftere. Cer- 
tum quidem eft EucHdem totam materiam Geome- 
tricam definitionibus heic non explicaflTe, cum fibi 

Q_ fuffi- 
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fufficere arbitraretur , fi ea tantum de quibus tra- 
£tarevcUet, Leftoriob oculosponeret, ipfiquepau- 
cis definitionibus indicaretquasrestalibus verbisde- 
notaret. Ncquefanedixerim,h£ee ita ab Euclidefu- 
ifle prxftita , ut nihil defideretur. Nam ut aha omit- 
tam, indemonftrationibusquidem fiepifilme memi- 
nit linearum in dire£tum jacentium , quarum tamen 
definitiohem nusquam invcnies* Qupd fi dixeris 
propria vocis nomenclatura id indicari:refpoiideboid- 
ipkim quoque in Triangulo , pentagono , aliisquc 
fieri ; quorum tamen definitionem « 'iotx&io^ dedit. Ec 
quamneceflaliafitdefimtio lineanim in direaum ia- 
centium, poftea manifeftum faciemus. Hac ergo for- 
tempartcaliquo modo, carpipofl-etEucIidcs, quod 
rerumnecefrariarumdefinitioncsomififl^et. Sed nulli 
viaventatjsocclufa eft; omnibus adhuc patet, fem- 
perque patebic. Multa fane Euclides praeftitit, & plura 
quani ullus alius , quorum lucubrationes in eo fcriben- 
digenere habemus. Sedpoft tantam meifem, aliquod 
darifpialeguim, quid mirum.? Idfanecuivis verita- 
tis amanti fufiicit, quod mhil felfi Euclides fuppo- 
luerit, neque in tanta dcmonftrationum copia, ullum 
paralogismum fecerit ; quod ca:teri vix funt afleqvuti 
^atcor quidem, ipfum quoquc Euclidem alicubi id 
lupponere, quod ncque tam clarum cft, ut fupponi aut 
proconccfloafll.midcbcat,nequc abipfo fit^emon- 
itratum. Id tamcn quod fupponitfalfumnoneft Et 
quamquamabipfodcmonftratumnonfit, ab aliis ta- 
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me facili via, nulloq-Jabore demonftraripoteftjUtpofl:- 
modu docebimus. Ac tantumquidemde definitioni- 
bus I.libriElementorumdi£bafunto. Quodenimca!- 
terorum librorum definitiones attinet, de xis fequenti 
libro dicendum. Hoc vero ea omnia pertexere 
nobis animus eft, qua^ contra primum Elementorum 
EuclidisabuUounquammotafuere, vel jure mov^i 
poflunt. Et cum principio hujus fcriptionis, hypo- 
thefes Geometricas in Definitiones, Poftulata atque 
AxiomatadiviferimuSj atque Definitionum naturam 
hucusque fatis accurate explicuerimus.- nunc de Axio- 
matibus ac Poftulatis agemus. 

CAP. XVIII. 
Axiomata quidem , proprie & accurate loquendo, 
fola & praecipua efl^ demoftrationis Geometric^e prin- 
cipia, in confeflTo eft; qux ideo talia efl^ oportet 5 ut ab 
nemine fano negari poflint. Et priora quidem IX. 
Euclidis, talia omninoefl^Cjnemo fapiens unquanega- 
verit. Quisenimfanamente prasditus, has vcritates 
omnes & fingulas certiflimas eflTe non perfpexerit ^ 

'^AeiTiTD/^eva.e^iy lozx., Koq iav <h/l(n>i^ toa '22)/>o<7le9>i, ra oXol 
i<fiv <hii(roL. Kot!| eW (Ltw (hiauy 'i<rcL ct,<t)oape9>! , rol AoiTia eyly 
vio^. Koci ToL tV ottJTV S^TZiKocatct 1^0156 ctM^iAoi^ eVi* Koa toL 
oc'Jt5 ^'«^ flcM>iAoi^ eV*. Kot i toI eCjJotpiao^oy^ W otA- 
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XyiXcl 'lavc aMviAoi^ eV». Kctl to o\ov t5 fup^^ ^ttS^oy eV^. 
§lu£ eidem ^qualta^^ettammterfe Jimt tcqualia^ Et Ji 
^qiialibtis £qualia addantur-^totafieri aqualia. Et fi 

. ab aqualibus ^qualia auferantur reftdua efie aqualta. 
Et fi imsqualibus aqualia apponantur y tota ejfe ina^ 

. qualia. Etfi ab inaqualibus auferantur aqualia , re- 
fidua ejfe in^qualia. Et ejusdem dupla inter fe e(fe 
qualia. Et ejusdem dimidia etiam inter Je ejfe ^equalia. 
Et qua congrunnt invicem^ inter Je funt /equalia. 
Totummajusfuaparte. Suntenim h^ec omnia natura 
cognita, & cum divinae mrx particula, omnibus& 
fingulis honiinibus implantata. Si enim accurate 
xnnia & fingula perfcrutemur 5 magnoque &c dihgenti 
ftudiohumanas aftiones cum brutorum animantium 
comparemus , certo deprehendemus, nihil efle quo 
quidem ceu certa ac infallibili nota &: charadtere illa: 
abhisjdiftmgvipoflint, niflfolius veritatis & fapienti^ 
cognitione atque amore. Prim^e autem veritates, vel 
faltcm intcr primas.ha! funt^quas nuncex Euclidepro- 
pofuimus. ScioquidemCIaudiumGalenum librode 
optimo genere doccndi -^i^pl aptqTi^ hS^ury^Xioj; de Car- 
neadc Academico reterre ne ipfum id quidem pro ve- 
rohabuifle quod primo loco ponimus, Nempe qua: 
cidem ;rqualia ctiam iutcr le funt xqualia, o! yh Kctf- 

rd ^urcS W fuyiQ,^ ^ Mxoi, rcz^ ylyy,^,. Carneades 
ttp neq tUiid quod omnium efi evidentifiimum concedit 
effe credcndum. cidem ^quales Jiint magnitudi^ 
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nes etiam inter fe Junt aqtiales. Verum ifta objeftio 
nerefutationequidemdignaeft. Infani enim homi- 
nis deliria fi quis confutare & falfitatis .convincere 
vellet 5 m-eis fapientioribus irrifui eflet. Compefcen- 
da quidem aliquando horuncce hominum impuden- 
tia & audacia 5 quod & egregie in laudato nunc opere 
prxftititGalenus^cujus rationes ideo nos non adfe- 
remus, ne aliorum lcrinia compilare velle videamur. 
Nequctamen ideocumhifce difputandum, ut veri- 
tas demonftretur: Id enim impoffibile, (PriniiE enim 
veritates nullo modo demonftraripofllint^ fed tan- 
tum^ut ftultitia& dementia tahum hominum omni- 
bus ob oculos ponatur > cceterique qui infanire volunt 
deterreantur. H^c ergo omnia qu:s recenfuimus 
Axiomata talia funt, ut nec demonftrari poflint ncq-, 
a quoquam falfitatis redargui aut convmci. Prarter 
ifta vero quaedamaliaa^ciomata proponuntur quar fa- 
ne non eandem habent naturam. Qijamuis enim vera 
fmtjtamennonitanaturacognita funtut priora>neqj 
fine dcmonftratione vera eflfe deprehenduntur. Sunt 
verohaec. nicra.icaop9q7^vi(Xt lVc6( aM^Aot^ etoi KctjeW 

pyiyt^vlcL^ Svo op^ct))/ iAoLcraovoL; TTDtyl, e?c£otMo/^voq ca S^vo olv^i 
ivQucaiTc' iTu^ipoy^Qv/jLTTea^iy^i ctMviAoi^ icp' cl /Apy^imv cd 'wSv 
^vo op9Sv eAcco-a-ove^ Tojvioa. Kca Svo ivQ^ica p^ciptov ^ Tj^^piiyjiai^ 
Omnes re^i anguli inter fe fimt aqttales. Et fi induas 
re£fasre^a incidens internos&verfus easdem partes 
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nngulos minores fecerit duobus re^is^ concurrent ilU 
du^ reciafiininfinitum educantur:, verfus illas partesy 
libi funt duo,anguli duobns reclis minores. Et du^e re- 
ct£ linea fpattum feu fuperficiem non comprehendunt, 
Prima cnim harum vera quidem eft^fcd tamen fme de- 
monftrationeveraefle non intelligitur. Sane propo- 
fitioXX. lib. L Elem. T>uo lateraejusdemtnanguU 
re^ilinei^ majora fimt reliquo quomodocunque fumpta 
non minus clara eft ac ccrta qnam ha^c aflertio. Omnes 
anguliretJi inter fe fmit aquales, Epicurei quidem af- 
firmabant illam quam nunc laudavimus propofitio- 
nem, adeo claram eflTe; ut etiam afinus, qui demonftra- 
tiones Geometricas non intelhgit, hoc per fe perfpi- 
ciatjideoque irridebant Geometras, qui tam mani- 
fefta demonftrarent. AuaorProclusIibr.IIL comm. 
in I. Euclid. ad hancipfam Propofitionem. Verum 
dc Epicureisjahbi videndum. Id tantum dico , cum 
EucUdes hanc tam claram ac evidentem veritatem 
fine dcmonftratione proponere noluerit, debebat u- 
tique illa etiam demonftrafle, qux his clariora non 
funt^imoquorum veritas magis m obfcuro eft. Ve- 
ritasautcmhujus fentcntia: ^ Si in duas re6tas reeta 
incidens angulos internos ad easdem partes minore s fe- 
cerit duobus re&is, tum reBas illas concurrere^ fi in m- 
finitumproducantur.verfus illas partes, ubt funt anguli 
dtiobusremsminores, eft magisintricata, imo multo 
oblcurior, quam h;rc Omnis tnanguli reStilmei, duo 
latera,tertto majora,quomodocunque ptmpta. Saltcm 
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illa aflertio nuUo modo inter Axiomata aut x,oyycc5 iyyoioi^ 
poni debet , quod neque ab Euclide fadtum arbitror. 
Proclus enim infignis & pervetuftus commentator 
Euclidis^interpoftulatah^c fuiflepofita fubindicat, 
praeter ult:mum quod pro axiomate recenfet. Ipfemet 
vero partimex aliorum mente, partim juxta propriani 
^ntentiam adftruit inter poftulata non debere po- 
ni. lib. Ill.comment. in !♦ Euclid. AyiXov^ olt tq , ot- 
cw; op9ot4 livco, Icrot4 Tct^ 7<i)Vic^^ ^x, eVty cLilyt/M , i^^e td Ti^/jiTiloy^ 
ro icLV %ig ^vo ixffticu, eu^-etot ti^ iof/.7nn^ii<TcL T<i^ e'v^ i<7t\ toI 
etu^S^ At^pJi >i)yict4 Svo \f^mi\aff(Xoicu, Tm^i-iiZcLT^KoiJi^ct^ eu- 
^elot^ (ju/A>7n7^eiy i<^> 0L/Apyi et<riy cd tZv Svo opSSv ixCcL?^ofjiivuji. 
Koc^S^^e.To (^euTepcv ^jceVoq cc^io)^ td^cJuo eufieta.^ ;}^<ijpfoy 
' 7ripiep(^etv o ^c^^vuv Tive^ A^i<i)^ot '3)/JQo-^ccCt>^o-i. (J^fan/fi- 
fiumeji^ quod hoc -^Omnes anguli re£ii inter Je ftint ^e- 
qualesj Tofiulatum nequaquam fitijicut neque quintum 
pojlulatum ^Jiin duas re6fas re£ta incidens^ internos & ■ 
ad easdem partes angulos minores fecerit diiobus retiis^ 
tum lineasijtas eduBas concurrere verjus easpartesy 
ubijunt anguli duobus. reBis minores . Juxta fecundam 
verorationemnon erit axioma-^ Du£ re£f£ line^ fpa- 
tium non comprehendunt , quodetiam nunc quidam in- 
teraxiomata recenfent. Exquibus liquet, tres hafcc 
afl^ertiones feu enunciationes inter Axiomata ab Eu- 
clidepofitasnonfuiflt, fedprimam quidem & fecun- 
daminter Poftulata, fmfl^eque hanc/poftulatum quin- 

tum. 
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tiim^ultimamveroaquibusdam, tantum inter axio- 
mata relatam. Videtur autem Theo Alexandrinus, 
vel faltem ejus domeftici, familiares aut difcipuli^ hxc 
omnia intcr Koivol^ mnicL; pofuille & pro axiomatibus 
habuilfe. Grascusenim Textus Euclidis iquem hodie 
lcgimus^eft e?c TSy ©eSvo^ (jjy^am. Ex editione familia'* 
rium Theonisy ut in ipfuis operis titulo cernitur. Quic- 
quidfit^certumquidemeft inter Axiomata ha^c non 
poflecollocari, cum axiomata debeant elle cLvTOTn^ct 
&C ccyoLTTO^eiJcla 5 per fe credibilia& non demonJirabilia\ 
qualia quidem hasc noftra non funt. An verointer 
Poftulata poni debeant fequenti capite difpiciemus. 
CAP. XIX- 
Quiveritatesreruminveftigare volunt id accura- 
te obfervabunt , ne vel in manifeftis veritatibus de- 
monftrationes quserant , vel non manifeftas & claras 
fme demonftrationibus admittant. Utroque enim 
modo certitudo atque evidentia tolhtur, priori qui- 
demjquod^ad certifllmarum rerum demonftrationem, 
minus certafupponere cogamur; pofteriori verojquod 
ex incertis certa demonftrari nequeant. Virtus autem 
in medio confiftit, qua: neque in infinitum demon- 
ft:rationes quxrit, ncque ncceflTarias negUgit. Pecca- 
runt vcro in his duo inlignes Mathematici Apollonius 
quidem in exccflli , Euclidcs vcro in dcfeftu. Js enim 
dii certiflima axipmata , dcmonftrare conatur , &: quas 
ipfum naturx^lumcn vera cflcdocet: alia fupponere 

CO' 
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cogiturj minus clara certaque. Euclides autem dum 
alianonminusclara, imoejusdem plane generis de- 
monftratjquiEdam vero fupponit ut axiomata^increpa- 
tionem & cenfiiram aliorum non efFugit. Verba Pro- 
cli funt comm III. in I. Elem Euclidis. Mcctjiv h mv 
A^icc/Mslmv A-Tn^covio^ emx^P>)<^^ cLTn^u^ii^ kTnhS^vdUL. 

^ei^u^ Imvomav , dyvocfepay [Adccv to yvcnfiyu^ TtSm )C5C- 

^<ry.tvi^tiy i^ytifi^aam • TiiTniV^Vi o K7ni7<Kmios hivMi'' 
vuj iiaXo/JAVo^^ o2i ct\y\^i^ k^iai/M 'to Myov ' tdl rcSkMrcS'l<m> 
3(5ti k}^y\XoiU(nicwaj{' di Si yj\ tzc k7n)$u^ia>$ hofjivvoL h ro7s 
kvcLTHiStod^iS ^oa-n\y](p<x.<nv y cos au'^^ EWXeijVi^ td rt 7n/jL' 
tAov lir>\/M 5(5« riTctp^^v. Ko] tS^ nvi^ co$ cL/^(piQo\oVy 
a7TO<yei^ea)5 J^So&DtjcJ^flccn. Kotj y y^\o7ovy Zv ToicuTi'- 

^rrtiV' (52{ tSv Qv/iTriTil^cjzcv Iv^ucov cli ev^gj^ ( pcrpc-* 

ram in edito legiciir ejc'^? ) eActrr^^^ Im Siio} op&ol^v, oLv 

0 EvxXeih^ Suxvvaiv ev l-nix^cd kccpy]/jusiU. Ilcw^^ T^iyciivH oa 
yctiVi(jU{ Sio op^cov i\(L(T(TOVi$ m\ Travni fJLsf^gi^cLiJiZaiVQ/juivou^. 
AWci oTi i TTW/TtO^ Vl OpTy\ '((JYi op9yj Miv^Smvv'^\ (njL(^ooS. 
Oibjc ctpa. (bcLT^hiyJ^rov^^i^^iy^^pi^^ov^^Qvyy^oopYllUv (^m\ 
0 Tt/wou EoDcg^ yisL"^ TYiv rir^^ hd^^gL^iVy t^Icl /juv livonod" 
rjyfuoL"^ , rrL\oim S)jo SiijQvtj rf)^ otTToj^ix&xJi? hnqy^/jLJAS^ dv- 
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re ay%^pi<^>ov'^ duiois. EV Si tdT^ d^io^jMtffi, to Sio eu- 

Sei^ias ^%ei to '^tz^ok. Frtiftraergo demonftrationem A- 
xiomatummolitus eft ApoUonius. Vere enim Geminus 
ait-^eos qui indemonftrabtlta demonftrare Junt conati^ ex 
incertis & incognitis , ommu clarijfima & maxime cog- 
nita probare voluijje. ^od & ipft ApoUonio evenit^ 
dum id demonftrare vult quod dicttur. ^u/e eidem 
qualia^ etiam inter fe funt ^qtiaUa. ^uidam vero & ea 
qu£ demonftraridebent-i ut indemonfirabilia fuppofue- 
runt^ inter quos Eticlides , qui hoc modo quartnm & 
qvinttim Toftulatum fuppofuit. Utrumque enim ut du- 
bium de^nonfiratione quidam indigere ajfirmarunt . Et 
nonne ridiculum eft^h^ec ut indemonftrabilia fupponere? 
cum inverfa horum theorematum demonftrenttcr, Nam 
quoddtio interni anguli (inearum conctirrentiii mmores 
fint dtiobm recits^ ipfemet Eucltdes demonftravtt hoc 
Theoremate. Ommstriangtiltdtw anguli mtnores funt 
dtiobtisre^iis s quomodocunque fumpti. Vertim quod 
ne(j^(emper omnis angtiltis ^qualis reiio ,ftt re^tis^ cla- 
re demonftratur. Non ergo ea qua ctm hts theoremati- 
bus convertuntur , ftne demonftratione affumere licet^ 
aitGeminus. Solent ergo qutdem jtixta kanc ratio- 
nem tria tantum effe pofiulata. T>tio vero reltqua 
demonftrattone indtgent^ non fninusquam converfa illo- 
^umtheoremnta. hiter Axiomata vero piperfluum hoc 
eftfDtia retiafpatiim non comprehendtint.quandoqui- 

dem 
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dem veritas hiijus ex demonftratione pendeat. Et fane u- 
triimq*,tam Apolloniu quamEuclidem hac m parre pec- 
cafle manifeftum. Quod enim Geminus ait ApoUoniu, 
ex incognitis ac minus certis certa probare voluifle^res 
ipfa declarat. Axioma enim hoc , eidem aqualta 
etiam inter fe funt a^quaha , tali quidem modo pro- 
bare voluit , ut eft apud Proclum lib. III. comment. in 
l.Euclid. VerbaProcli integra adfcribam ut & fen- 
tentia Apollonii, &quiddeeafit ftatuendum una di- 
fcatur. C)Z^ yjy VI cLTTDcJ^i^i^ VXTroMciyio? evpy}xevoo\ TreTi^i" 
9x1 IV 'zsrfoori^ iSy A^ictf^iwv yS' h /x£A\oy '7D/^V:y tv o^vjjl* 
Tnpcccr/xoclo^ yya)piiLcoT€poy;)ei^:(5:^ '77;\eoy (l/j,<^L<rQ}irtif^voVj/UjoLiioi 
W cvf iTnCxi-^a^ ii^ dvrrw ^ (r/xix.pov. E<r^ y^cpyKr) tdA 
rcS B (o-oy, T^'^ ToT r. Xey^ oTi }(ofj^ ro A rJT lo-oy. SttbI 
-TO A. toTB. iVoy , 'wv cLv^^v xsiiex^ TDTroy y to A.«Taf 
r. rov ccu^^y yjilex^ tdttov. lact ifftv. EV r^vc, ^o 
XctCuv <ivcLy^oU{OV. EV /jl^v ott m tov dvTov ys^iexpv'^ TOTToy ctA- 
AviAoi^ io-ct g^iv 5 eTepoy ^ 'ok m rcSdvrcS tdv ctu'^ rsOex^v"^ 
ro^mv ctM>iAoi$ tdv ctuTzSy KS^I^^e* TDTroy. TctS'^, <N o& 'ttdA- 
Xc^d(TcL(pi<^^ TV ^o^ev"^^ K^iL/xxL^s^ eyctpyk ^odau- 
tem demonftrationem primi Axiomatu attinet , 
Apollonitis fe invenijfe credit , jw^'^/^ /w ea termmus 
ndntantumipfaconcluftone magis cognitusnon eft, ve- 
rummajore etiam difficvltate premitur^ut cuiv^.qui 
eam parumper examinare voluerityfacilepatebit. Ita 

R 2 enim 
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enimait. Sit A.quantum., ^eqiiale quanto B.Hoc vero 
fit xquale quanto G. dtco quod A. ipfi G. fit aquale. 
^iomam enm A. & B. invicem funt aqualia^ergo a- 
qualemlocumoccupabunt . A. ergo&G. etiam (equalem 
locumoccupakmt , & per confequens interje erunt a- 
qualia. Lihis autemneceffarium eft duo fupponere^ u- 
num , qv£ aqvalia loca occupant inter fe ejfe aqvalta. 
Alterum,quodqu£ etdem eundem locum occupant y & 
interfeeundem occupent locum. ^od autem h<ec mul- 
to fi nt obfcuriora qvam pr^fens Axioma , cuivis mani- 
feftum. Ex quibus liquet male Apollonium demon- 
ftrationem Axiomatisin medium adduxifle, ideoque 
Axiomata in Georaetricis demonftrari non pofle , fed 
efl^e tt/ctTTDfex^» Quodautemde Axiomatibus verum 
eft, idcerta quadam ratione ipfis quoque poftulatis 
convenit. Qua enim methodo refVa linea Geometri- 
ca, vel accuratiflima quxcunque alia, a punfto ad pun- 
aumducipoflit,inGeometricis demonftrari nequit 
Imo li fubtilitcr res gcrcnda, nc circulus quidem Geo^ 
metncusdefcnbipoteft^modufve in Geometria pro- 
pom, quo id fiat. Quis cnim ulla arre lineam circula- 
rcm defcnpferit, omni carentem latirudinc. Et fi qui- 
demid fieripofllt,quomodoplanum illud nancilbc- 
retur, in quo t alis circulus eflet defcribcndus. Unde 
nequc rcfta tcrminata ita produci Geometrice pofeft 
cum planum, in quo ducenda cft , non habcatur. Vix 
cnim tales rcftas taliavc plana acquirere poirumus, 
qui' omni fcnfibili vitio careant: quanto minus talc hal 

bebi- 
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bebimus, in quointelleftiis nihil defideret. Ponit er- 
go Geomctra hxc omnia ita in rerum natura dari: 
modum vero quo dentur^aut dari poflint, non demon- 
ftrat. Non ergo Poftulata poflimt demonftrari 5 fed ea 
fypponere cogimur. Ea autem qux Geometra de lineis 
circulifve demonftrat,principaljtcr quidem ac proprie 
verafuntdelinea&circuloGeometrico : fenlibiliter 
autem veraetiam de lineis fenfibilibus, aliisque pla- 
nis ac fuperficiebus fenfibilibus , deprehenduntur. 
Quoniam vero Axiomata & Poftulata non demon- 
ftrantur, neque demonftrari pofiimt^ fequitur duas 
hafce Propofitiones Omnes refti anguli inter fe funt 
sequalcs, Si in duasreftas refta incidens^duos angu- 
losinternosadeasdempartes minores fecerit duobus 
reftis , tunc lineas verfus illas partes concurrere &c. 
vere nec Axiomata efle, nec Poftulata, cum ambx 
accurate demonftrarij&poflintj&debeant. Quod e- 
nimomninodebeant demonftrari, inde Hquet-, quod 
converfa horum ab ipfo Euclide demonftrentur ; & 
quod prsecipuum eft, hxc natura fua adeo clara non 
fint^utfinedemonftrationepro certis admitti dcbe- 
ant. Converlum enim quinti Poftulati eft Propofitio 
XVII. libr.l. Cujusvis trianguh duo anguH minores 
funt duobus reftis, quomodocunque fumpti , feu quod 
idem eft , fi in reftas Hneas concurrentes refta incidat, 
angulos internos facit duobus reftis minores. Q^o- 
niam ergo hoc demonftratur de anguUs, ergoidipfum 
^ie concurrentia laterum etiam demxnftrari dcbet. 

R 3 Et 
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Etfanc, cuivis les xquius examinanti, liquet, hoc 
Poftulatum perfecognitumnonefre. Neque ilJudde 
anguhs re&s tam clarum eft , ut fine omni aha cogni- 
tionc intelhgipoflit. Qupmodo autem h^c duo de- 
monftrentur , lequenti capite proponemus 
CAP. XX. 
Quod ergo illam Propofitionem attinet Omnes 

Solflrr^^t'' -W^i^rodusqmden^^^^^ 
modo eam demonftravit hbro. ItJ. comment in I 

Euchd;inhuncipfum locum. ^Waa. Sio If^ d 

A B r X, „ AEZ , AaV r.ca eV).. y^^\-', 1- 

^omamergoangulusfub AeB ,-,^«,, erunt bini 

an- 
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anguli ^equales invicem, Etenim in definitiontbus ha- 
bemus , quod re^iiis angulus fit aquahs illi qui deinceps 
eft angulo. Angulus ergo AB © major eft angulo ABH. 
Rurjiim educatur BH in K. §iuoniani ergo angulus 
ABH eft re£iuS'y& quideinceps eft^etiamre^iuS', tdeo^ 
aqualisipfi ABH: erit utique angulus AB0 minor anr 
gulo ABH. Sed & major eft. quodeftabfurdim. Non 
ergo re£tus angulus major eft re6io. Quoniam vero 
demonftratio non tam" facilc fme fchemate intelligi 
poteft, nos una cum Latina interpretatione fchema 
adjecimus. Heic vero pauci« demonftratione cxplica- 
bimus. Argumentatur au£torreducendoadverfarium 
ad abfurdu,qui modusargumentandifatis freqvenseft 
in difciplinis Vel enim angulus alteri angulo i^quahs 
eritjvel major, vel minor . Siaequalis eft , hs eft compo- 
fita. Si vero adverfariushoc negaverit , utiq-, vel major 
erit altero angulo , vel minor. Dicat nunc adverfarius 
ABr in dato fchemate majorem efle^EZ. Siergore- 
fta AEZ inponatur ipfi ABr, ita ut aE congruatcum 
AB. tum EZ non congruet cumBr. Sienimcongrue- 
ret, utique anguh aequales forent per Axioma VIII. 
adeoque hinc Edfitatem fuae fententia^ videret adver- 
farius. Quod fi ergo non congruunt: utique^cum AB X 
Ht major quam AEZ, ergo EZ cadet intra AB&: BT. 
Cadat V. g. in BH. Producatur vero reda B f in e. 
Definitioautemreftianguhh.-cceft rfirefta fuper re- 
ilam confiftens angulos utrinque a^quales fecerit, tum 
^mbosiUosangulosefle reaos. Cum ergo AB reda 
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lupcrre£tamBr corrfiftcns, ab una parte re£l:um fa- 
ciat angulum Air: &abaltera, reaum huic iEqualem 
faciet. Erit eryp AB© sequalis ABr & per confequens 
majorquam ABH,hoceftquam aEZ. Verumfiredlra 
HB producatur jn K: erit etiam, ex hypothefi adver/a- 
rii angulus A BK reftus & jequalis angulo ABH. An- 
guluscnim ABHex hypothefi adveriarii eft angulus 
aEZ hoc eft reftus. In reftam autem lineam HK , in- 
fiftens reara AB, cum ab una parte redtum angulum fa- 
ciat,eriamabalterapartereaum facict angulum ; a- 
deoque KB A cEqualcm A^H. E ft vero KBA aneulus 
major ABe angulo. ergo & ABH major erit AB© 
angulo. Antea vero conclufum fuit, ex hac eadem 
adverfarii hypothefi , ABH minorem efre angMlo 
AB©. Idem ergo angulus, eodem angulo, & major 
elt,&mmur. At falfum confequens, ergo & antece- 
dcns. Adeoque reftus angulus nec major eft altero 
quocunquerearo angulo, necminor: ideoque lequalis 
I otcft autem hoc ipfum aha breviori atque exDe- 
ditionmethodo demonftrari. Cum cnim ex defini- 
tiombusconftet, obtufum & acutum angulum a re- 
«odiftcrre , eum quidem , quodrefto major fit, hunc 
vero quod rcfto fit mmorj itaq; in hoc eodcm dia- 
grammate , fi dicatur ABr rcdus , major cfle rca-o 
AEZ, dematurergoaliquid angulo ABr, uc refiduum 
fuen> nM''^'"^i^^° Qil''»ntHmcunquevero illud 
cntangulo ABr. uc v. g, fi auferacur HBr ab angu- 

lo. 
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lo ABr, refiduiis angulus ABH minor erit angulo AB r . 
Eft vero ABr reftus. Qui autem redo minor eft, acu- 
tus eft, non vero reftus. Si ergo aEZ minor fuerit ABr. 
utique non reftus erit, fed acutus* Eodem modo fi 
i:^EZ dicatur majorefle AB r, feuquodidcm eft, ABe: 
addatur aliquid. Quantumcunque vero illud fuerit, 
quod adjicitur 5 femper majorem angulum feciet re- 
eto AB©. feu AB r. Ut fi GBK addatur ABe, erit angu- 
lus ABKmajorangulo ABe. At angulus ABe eft re- 
ftus. Quiautemreftomajoreft angulus, non reftus 
cft, fed obtufus. Ergoangulus ABK noneft redus, 
fedobtufus. Et fi aEZ convenit angulo ABK,utique 
non reftus erit, fed obtufus. Reftus ergo angulus^non 
poteft efle vel major, vel minor, altero refto. Si cnim 
major fuerit , non reftus erit, fed obtufus. Sin minor: 
non redus eft, fed acutus. Adeoque omnes anguli 
reftiinter fe erunt sequales. 

Quod autem demonftratum eft de redtis angulis, 
eosomnesinter fe efle aequales , id de converfohujus 
Propofitionis non valet , nempe omnes angulos se- 
quales, efle reftos. In certo quidem cafu verum eft, 
nempe fi redta reftam ita fecuerit, ut omnes anguli 
fint arquales 3 tum verum eft hofce angulos efle re- 
ftos. Adeoque verum etiam eft, fi anguli, vel duo, ad 
easdem partes, vel quatuor, ad omnes partes, ex dua- 
rum reftarum linearum inclinatione procreati, 
quales fuerint : tum femper efle re£tos. Nec poflfe 
duas re£tas lineas quas inclinando fe invicem contin- 

S gunt, 
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gimt, ^quales angulos , fmgulos, fingulis, efficere, nifi 
angululhfint redi. Non tamen omncs propterea an- 
gulixquales,runtreai. Quandoenim linea lineam fe- 
cat, qui ad verticem funt anguli , femper invicem 
funt a:quales, & tamen, & acuti effe pommt, &c obtufi 
ut ex XV. Propofitione I. Elem. liquet. 

Quod vero Pappus&ex eo Proclus demonftrare 
conantur, elTe quosdam angulos rearis squales, nec 
tamenre£tos,idnon video quomodo ex appolita eo- 
rum demonftratione fequatur. Verba Procli funt. 

iM^cLf,/^oi o^e; tivcci. j^vcto&u, w-^t,<i>ipi^ 

■i, Icn, T« o'p9S V WvTOs ('/<™ TM op6S ) legcndum op9>) i<ny, 
f*^uM^<t/i/^05. Nevo;=ea-<rctv;,Jefu9«cq«f^:W.eaAB BF 
W«,Trv^^,^B.>9;. K«;'eV..<ra.r<r«<, ^cjj e',r' au^v ^j^ 
,/iiv.uxA.<t ^ev7?« ^stl ^,a^^& ^^q,,',^ ^ ^^.j, 

E «V .'<™, m«V«.«;.A.'a , «J>apM'^(« «iMUo.^, ;'<^ 

EB A ,S ZBF. Ko.,; ^o<..e;<S., Ao.^^ u'^ 

.ABZ. OA), a^ ^f^; r<r„ tyl t« ^voe^^Tel th Jtti! EBZ. K«j 
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^ofJbQd^ e<nv Yi piyoe^<jSk op9)i. rcSS^l aurctf T^oTroj dfMCxeic^ 

^ ^V* 'tSv 7r^d^<J)epo^a^^;' ^vtSv ro (^u^S<- 

€ct^o^yoy tdT^ ivjvy^etfjifjioi^. llXw Toyc Too-y^&v igiBov, eV 1 /Agy 
iSf^ op9>f^ ^(5« Tri^ djji^XeioL; •S)/>ocQ&(yot| (^S T>|y /^^^u >i)ytctir 
T>i^ AB ivjtia4 yjjj BZ 7r?e>i^^p&*<2^» ^'^n h ry\s o^dcu, tL<^t' 
^Sy* H AB. eDfJSct TeVvei T>jy BZ Tree/tCf^epelcw. T?appus 
^eroreSie docuit quod converfim hujus verum non Jit. 
Nempe angulum recio aqualem^ etiam femper ejje re- 
Bum. Sedfi quidem reBiUneus fuerit^ omnino re&ii effi, 
^ojfe autem &. angulum peripheriis circuli comprehen" 
Jumdemonfirari aqualem angulore£io. Et tamen cla- 
rum efl 3 hunc re£ium dici non pojfe, In divifione quidem 
re£iilineorumangulorum^ re£iumeum ejfe diximusqui 
fit quando re£ia linea alteri re£i£ fupponitur , qu£ qui- 
dempriorireii(e fineomni inclinatione infiftit, Adeo^ 
quire^foefi £qualis^ 7ion femper re£lus efiy nifi etiam 
fuerit re5tilineus. Concipiantur vero du£ reBa linea 
AB^ B r. comprehendentes re£ium angulum ad ^.fint 
Ime^ha aquales. Super ipfis autem^ centris & inter- 
vallis convenientibus ^ defcribantur duo fimicirculi 
AEBd^^BZ r. Slupniam igitur femicirculi conveniunt 
invicem , ergo & angulus EBA aqualis erit angulo 
ZB r. Apponaturcommunis&refiduus^KWL. Totus 
ergo re£tus angulus aqualis angulo Lun^formi 5 qui 
comprehenditur fub EBZ. Et tamen angulus hic Lu*- 

S 2 n£ 
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n/eformisnon eft re£lus. Eodem modo fi angulus AB r 
ponaturvelobtufus-i vel acutus , demonflratur angulus 
Lun^formis huic ejje aqualis. H^cemm fpecies angU' 
lorum penpheriis comprehenforum^ confertur cumre" 
Bilineis. Idveropratereafciendumeft^ quodcum an* 
,gulus k^v^reftus fuerit^aut ohtufus: tum angulum com- 
frehenfumre£la &Vertpheria BZ debere apponi; 
quando vero acutus fuerit^ auferturangulmpradi^tm. 
ReBa enim AB fecat tum 'Peripheriam BZ. Verum in 
hoc qiiidem argumento plus videtur efle m conclu- 
lione, quamfuitin prsemilTis. Sit enim diagramma 
juxta rationem Pappi vel Procli exftruftum n. XII. 
Atqueineofitangulus BZr. rc£bus , latera autem AB 
& Br aequalia : fiiper his autem exftrudVi femicirculi 
AEB BZr, manifeftum quidem eft: angulos ABE & 
rEZeflesequales. Quod vcro angulus ABZreliqvus, 
junftus communi EBZ,fit sequalis refto ABFj vel folus, 
ZBE Lunrcformis, a^quaUs iit redo ABG: id vero mi- 
nime liquet. Contrarium potius hinc fequitur. An- 
gulus enim AB r excedit angulum Lun^eformem biris 
angulis miftis ABZ nempe , & PBE^ ideoque/ian- 
gulus AB r debet xquari angulo ZBE, debent prius hi 
duoanguHauferri. Angulus ergo Lunxformis feu ex 
duobus circuli peripheriis compofitus, eft mmor an« 
i guloreao, & non cequahs. Quod autem diagramma 

, hoc modoordmaridebeat,exfequentibusIiquet. Aic 

cnimfiangulus ABf ponaturacutus, tum rearam AB 
fecare peripheraam : in obtufo autem, vel rearo, non i- 

1 
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tem ) ideoqiie angulnm comprehenfum AB reda &: 
BZ peripheria heic addi debere , iUic vero auferri* 
Qiiod quidem in hoc diagrammate contingere vide- 
mus. In acuto enim angulo LBK^refta KB fecat pe- 
ripheriam BMI. In angulo autem refto A E f, aut ob- 
tufo HBN, id non contingit. Sed tamen veritas rei 
nihilo propterhoc clarior. Sufpicabar mendum heic 
latere, vel aliquid deeffe. Verum quocunque modo 
locus vel emendetur, vel reftituatur, vix quicquam 
proficere pofTumus , cum ipfa aflcrtio perqua fit dubia. 
Id enim certum eft,anguhim penpheriarum, a reftili- 
neocomprehenfum, multo minoremeife ipfo reftili- 
neo.Qiiicquid fit, de eo nunc multis inquirere animus 
nobis non eft , cum certum fit, Definitionem Geome- 
tricam efle certiflimam , quae omnes angulos reftili- 
neos, non reftos, vel minores facit redis , vel ma- 
jores. 

. C AP. XXI. 

Alterumpoftulatummajori videtur indigere de- 
monftratione , ideoque a Ptolemaso ficut aUud quod- 
dam Theorema didufte fuit demonftratum. Liquet 
hocexProcloquiPcolem^i Propofitionem modum- 
que demonftrandi totidem verbis recenfet, qu^ eo 
libentius heic adponam, q iod ipfius Ptolemaei fcrip-' 
tum hac de re nusquam reperiatiir. Ita vero Proclus 
libro IV. in 1 Elem. Euclidis. m Propofit. XXIX. 

S 3 fi^^ 



142 Wilh^Tlmi LangI. 

Glv dTm^ti^i^^i y\^icc(Tcu. Ao-KtiSix^o U^^MfiZio^ dv^^^uxvZ' 
vcijivrcST^p] r'irk^d.7C iXcLTToym V Suo op9Zy exSctMoxteva^ 
(jj/x7n^1uy. xsf^My^vvmTri^^oL^z^oXoiCa)? rm ymxt^ '^S 
fieojpvi/^^^ VTTO r^i (Toix^wr^i ^ooLTrohhiy/idmv. Koj vth)^ 
y.U(S)a> Tiw/'^ livu^<l\yiGyi 'lya jum :(cf] u/^SiJ ox^ov tTireiavlyi^^ejr 
aj^ov ^yjAk\iiiz/j.cL7ioy r^i"^ ^el}tvvJQvLf J^a rSi/ ^otipYjxlva^v. 
E'v S\ roov 'afohhiyiAvm , rds oLTii Shol^y op^M iVSv 

UCcL>XofAya4 fiMS)^/uZ^ Qy(ji<7niAejLV. \eya rDlvvv 'oU ^9 td ctKa- 

lAvmvTni imIs IvQtic^ IvZq^ ItA rl kv"^ /uuipyi y^vico; 
Svo Ip^m iVot eivo^. K.vctym nh re/MV^crcLV ^iapaM^- 
A5^^>i J^yoopgoS^iVa^^TTDiSvm? ev^^ 3(5^ e^Trl Ta au^^ /Apyjyj)' 
vlcc^ 5 Ji (^i^o op9av IxlaalSi. l^c^^rav h /c>^'MviAoi , ctiS, yj*. 
yjc^e/^-zrfTi^eT^ij ei?iu^'^ i e(^.Aey(ij 22< b"7TOi5 ch)o 5p9Sv /JLt^^n^ 
TO^ ey^V >9 eVi Ta aul<i. E*t >^ cu I^th) cl(y. yyi^. Svo Ip^Zv 
A^eli^^^jCaAoiTrajca^i^TTD^^jitJ^vi^ J^uo op9Sy iXctaa^^. A*Ma ^ 
SvoopQS^v/zeiC^ii^cdkv^^L dvSiyy^/ji^^ovaJicL(^^yyimpc[;^. ' 
AnAoi;> Voti yl (^a.ciTc u^l/L-Tz^a^azt ii$ Ta^ ct^ y)? <}t)iip9Sv 
/^e{(^^ '^ie^^^ ev^^ , x^-^ ii^ i/ji^^^avL Svo ip^Sf 

TT^WH /xt^(H^ rj^g ev^. a'm' oU iulo^ 59 Svo IpQSfv ixiacriSi . 
A'i TeVo-apg^ o(/ ^Tni a(>,. y^(^. ^^(y^, ^Vi( TeT^aaiV op9aT5 t 
o-a^/oTrgjicT^aSv. oVoiW Je (rel^o/zev o& ii^ rk^ m^?^^,^ 



Ai'^ 
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ev^^ ^ eV t ToL oLU^ fApyi y*inoL;. T^iv ^^oh^tcy [x^H ro 

•J^otu6fela^ €Li96tae^7n'7flara7x. '^5e^^^ jc, eVi toL iu^S&TJpyr 
vio; JlJoopOiyeAao-crovot^ ttdiS, (^u//.'T«avv'&'t oa euO&ica e^cSfitA- 
\ofii/fou{ i(p' cL /lAfy) eto-iv oJtov Sio op9SveActo-o-ove^. M>i^^ 
(jj/x.';n'jTle'7Ci)o-oiv , ctM' et ciav/JLTclct)'^^ eio-lv e<J)' a'' /ttip» ca iSv cT^o 
op^Sv eActo-o-ove? ^ 'zr^Mfit) /^oiMov eoDy'^'» dovi^Tcicc^^f' l^Tt) 9ctT^- 
pot,,t<I)'a iwv Juoeio-lyo'p9.Siv ca ^(^ove^, ci^ eCj)' i%^rif(t <b luv 
iav/JLT^Ci^^i oJetj9&(oa, ei? 'tv'& 7rapccM»Aoi e'io-iy. X?^ctS^S^iv^cLi 
*oU y\ ii$ roi^ 7rapcLM>)AJ?5 iyi-Tn^reciL^ rd^ ev^^ 59 ^ ocu'^^ 
"/tgp>? <r^o op9otJ$ l'(rct4 TTOiVe* 70)^(04.' A\ au^gci ,.xpct ^ J\;o opficS^ 
uroa , >9 cTtJo o'p9^v ixiaa-m^ ^otu^ d^vci^^^v. Qux ita verto 
& ut reftius intelligaturdiagramma XII. confiderari 
jubeo* Jam vero & lUud quod Euclides ajfnmpjtt, alii 
quidam ut theorema demonftrare funt conati , at que in- 
terhos "Ptolem^m in libro. quo probavit retias, a mi" 
nonbus an^ulis, quam duo rem, productas concurrere, 
Hocverodemonfirat^ multis antea fiippofitis^ qu£ Eu- 
clide^ demonftravit, quorumfidem neque nos elevare 
volumus, neturbas excitemus, fed permittemus hocut 
Lemma altquod ex pracedentibmprobari. Unum vero 

in- 
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inter hac demonjlrata^ eft^ ReCtas^ qu£ a binis angulis^ 
aqualibus totidem re£tisy educuntur nusquam concur- 
rere, Cujus converfum & verum effe dico , nempefi re- 
£iafecuerit duas parallelas tum internos angulos ^ ad 
easdem partes^ duobus re6iis ejfe aquales. Necejfarium 
enim eft eam qu£ paraUelasfecat^angulos interno s&ad 
easdem partes^ vel minores facere duobm re^is^ C "^^^ 
majores) veUquales. Sint paralleU linea y^, in* 
cidatveroinhoi i^. dico quod non faciat internosan- 
^ulos majores duobus re^iis, Si enim cl^^ y*i^ duobus 
re£lisfunt majores , reliqui anguli nempe I^^k duo- 
hus re£iis erunt minores. Sed iidem & duobus re£iis 
funt majores. Non enim magis funt paralleU 
quam «jJ* «/3. ut proptereaftiUa qua in yy^ inciditre^ 
£ias, bmos internos & ad eadem partes angulos faciat 
duobusreetismajores: etiamiUaqua in >j<J incidit^ 
int ernos & ad easdem partes angulos^duobus re£fis ma- 
jores faciet, Sunt vero iidem anguli & duobus re6tis 
minores.^atuor enim anguli yKiS>?;^ ^y, { quatuorre- 
£iis tequales.Eftvero hoc abfurdum^ Eode modo demon- 
ftrabimus quod qua in duas re6tas incidat 5 internos & 
ad easdem partes anguios non faciat , duobus re^is mi- 
nores. Si vero neque majores funt , ncque minores 
duobus reaus.fequttur utique eam qu^e duabus re0is 
tnctdtt mternos & ad easdem partes angulos efficere 
duobusreaisaquales. Hocverodemonftrato fine omni 
controverfia veru id effe deprehenditur , quodnuncpr^ 
manibushabemus. T>ico cnim fim du^s reifa^s reefa 
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inctdens internos & ad easdem partes angulos mtnores 
fecerit duobus reBu 5 concurrent reBce illa eduBa ver- 
fus e^^s partes ubi fant duo anguli duobus re£tis mino- 
res. Si enim verftts ea^s partes non concurrunt^ nbi funt 
anguli duobus re^is minores , multo minus concurrent 
verfus alteram partem^ ubi funt bini anguli binis re£iis 
majores , ita ut verfas neutram partem concurrant , /- 
deoqueftnt paralleU. Seddemonjlratum eji^ eam qua 
inparaUelas incidit^internos & ad easdem partes an- 
gulos^aquaks facere duobus re£tis. lidem ergo anguli 
&binis reStis aquales funt^ & duobusre£iis minores: 
quodefiimpoffibile. Haftenus quidem Ptolemaeus de- 
monftravit 5 fi in reftas lineas refta incidens angulos 
fecerit duobusreftisminores, tum redas illas concur- 
rere. Id vero fieri verfus illas partes^ubi funt anguli 
duobus re£tis minores, poftea hoc modo probat. 
i'9W(ToLy <J^o euGSca cacL|3 y^.^^ e/xTn^Trl^aa eJ^ kx)^s y] e^.vt9 
OTie*9a cl(v\ xjTii yw^ Slo opOSveActor^^ .dZr im h htl ' 

•ifjL^a^^gi oa eu^Soq Si^iy.^^i E*i (^vfxmT^^di)/ Ji\ eTn toI cty 



ct<n 



(^uAtTrEo-Sv^&.tjVe^^nitt.lSi. QvfjimTiliraa-cu/ e^r 1 tcI (i^ Tt^^&J 
To 56. Sv cd fw Wo ct^>i }i^yy\^ S^o opGSv li(r\v \\(Lg(7^^^ 
cdS\ vTTD ct^yi^^y^i^o opSott^ icrca, y.oi)/Yi$ ot<pctpe9el(J>!^ t»^ i/tto 
ct(y],y\ vTToyvi^ l\oi<r(JO)Vi9o^ 'TY\^ V7n>li(y\> Tpi>o!v^ <5tpot t3 vi^5c 
7] k^g)^ ^v^'^ 59 k7Ce//cfJi/7lQy eActa-cjrov/oTrtg otcJ^ivct^&v. 
X^t*^^ 'TOu^ o-u^^Tn^Til^o-tv. A*Mc!t ^ avfA.7n7i\ii<Tih Kctlot ^aTepct 
^tpct ^(7t;At'7J1«<^<^ auTOveVotf^x^Vi^-iSy cJ^o op9Sy ei^JiveAao-cove^. 

T Sint 
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Stnt enim in digramate XIII. dua re£i£ u^.yS. in quas 
incidat.reBa iX^i^.Jaciens angulos <x(y, eir yy,(minores duo- 
busreciis.Reliqui ergo angulimajores eriit duobus re- 
Bis.T^emonflratum vero anteafuit Imeas hafcenecef. 
rio concurrere. G^uoniam ergoconcurrunt,Jietuttque 
iUud 'veliverjus ay^velverfus i6S .Concurrant verjus '^s, 
crca y-. §luoniam ergo a^»). & y:( duobus rc6iis /unt mino 
res^anguliautem»c,i&^yi aquales duobusre£iis.,aempto 
communi, erit yy,{ minor quam »/3x. /« triangulo ergo ^^x. 
angulus externus interno & oppofito minor ertt : quod 
eji abfurdum. Non ergo verfu r hafce partes concurrmt. 
At concurrtmt tamen. Fit ergo tUud-uerfus aliaspar- 
tesyubi angulifunt duobus reeits minores. Et tali qui- 
dem modo Pfolema:us h:Ec demonftrare fuit conatus. 
Nec tamcn ejus demonftratio Proclo placuit. Id e- 
nimafllimerevideturquodadverfarius nontam faci- 
lefinedemonftrationeconcedet. Quodemm in pri- 
ma demonftratione ait Si a^.y^^ duobus retlts funt 
ma]ores,ergo^iy,Sy,{duobus re£iis erunt minores id fa- 
cile concedet adverfarius. Neque tamen idco hanc 
eonfequentiamadmittet,quod ^i^h^ fint etiam ma- 
jorcs duobus reais. Idenim per feevidens non eft 
Adeoqucnequcabfurdum illud ex hypothefi adver- 
/ani colhgitur, quod inde deducere vult FtoIem^Eus, 
liiaque hoc modo demonftrare. Aham creo viam 
Proclus eft ingremis. Et primo quidem Axiomatis lo- 
co lupponit. St dua r, aa angulum ab una parte fa- 
ctentcs.abalteraparte ininjinitumproducantury tum 

quas^ 
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^uascunque magnitudines finitas comprehendere fojje. 
Inde demonftrat qu£ unam parallelarum fecat re^a 
Imea^ etiam alteram parallelarum fecare. DemumPo- 
ftulatumhoc Euclideum aggreditur. Sed ipfumPro- 
clum loquentem audiamus. U^l^SiTov tv^S im^Yiri^i^^^ 

^ieuflSa^^vtow 77r)i5(ja( Itc aTrelpov, TrSv ttsot pct(7/tevoy fxky^* 
^os uTrtpSaMei Ji ^<L<70L(n^ cturSv iSv ei^ aTrgipov ixZcO^ofA'- 
iCAV. yoZv ixtiVo$ 'oU k^ufj^v ^crSv tSv oltto iv xivT^itf 

«Bjfo^ W mtJi^ifeiMf ixJ^tC\yiiAmV) H^eipov'^ /^e^^^>. Fle- 
m(^(TfJLJS/iS ovS^, ctu^)ic7oci TJlv yia^acnv tf.J^va^gv. a><7^ ix. 
a7reipoioueu9£ioc|. nciv'^^ Sv iv A>i<!>^ev^5 7r67i^e^(T/^ya? /^yi^ 
fJLti^ov oiM^Aav Sla^-iio^v^gti ix,^dL^of/^iMo^ i-TC Imipov od 
fu9Scc|. TVTV<^1 'SffovTToUv^lg?, xiyt^.oTi icu/" -mpcL^Ky^Xav eu- 
6e(Sv T>iv erepoM' 17^ euGSctv rifivv\,\fJL^ ry\v AoiTniy. Egra^rov 
^7rapotM>iAoi ct|S W re/^v^^TW t>)V ot^ ^ e^jc " Ae>i) o2e 
-Divyj^TeAta. EVel ^<F^c eWtc<^eiaiVot<I)'evo^a>i/te(^T5 (ei^ 
^TTgipov exeotAAoVeycH i3( (ji.crotv^ /^>^9^^ /^ei(^ovct ex^oi 
yiflt^aoiv. yjH TVTV ocrov ^V* 'td /te^&.^u iSv Tra^M^Ao^y. 
oV ctv' h fJiu^ov cL?^y\\ccv Jiegiicny, tti? Tvrov ^ia^ocjea);; , Te/^S ^ 
wy^y. EW^^pct TOpotM>)Awv TweTf^poty rifivy\r\$ eu^Sct, 

T 2 Te/^w 
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^^("^C- C^^^tTTicrSv^t ai ivjuuji ra.Z'^ ra fA- 

p,i<^'h.^cu'mNShoi\j^uuAmvi\<L(Ta}s{. ^TmS^v^yi^fxd vTn fie^ 
J(^eeActo-(7«ei(rlv iio Ip^Sv tm uWpo;);;;^ otv S^o opQ^Jqu im ^ 
i^xoQi^ e3t€e^A>icea>«ee Itt] ro x. E^TrsJ & iis 
ilJ.7n^<i,'^vt »1 e(^, yju ttoiS t^j ev^ Sio IpSoui l'(raf m{ uVa 8t>i, 
^(ejTrapctMxAoiejcrlv otj 0)ty<r eu9Sct< • ^(51] TeAtve* TTjv jt9 « 
rtfMU Ipa. 3(9^ TT1V yj' rl 'QfohSiiy/jJisoK Q^ft-Tnff^v^^i 
«I ctB ns-'^ fxip^ exSvct, ed)' * ea tov .ftjo op9Sv i\i<,aons , «5? 
^*'i^.x^< TD 'SfoxufA.tA^ov. lUi vero qui hac accuratius 
fc tredifcupit ,hac dicimus ,quod neceffarium fit illud 
Axioma fupponere, quo Arijtoteles etiam ufUs eji, cum 
demonjirare vellet mundum ejfe fnitum. Si ab uno firno 
duareBa linca in infnitum educantur,qua anmlum 
faciunt ^tcarum dijlantia , cum in infinitum producun- 
t ur , quamcunque Jinitam magnitudinem excedet Et 
demonjiratum qutdem efi Artjioteii , fi infinita fuerint 
re£i£qua: a circulo ad peripheriam duciintur , tum et- 
iam mtervallum reiiarum infinitum effe. Fintti enim 
mtervailtimaugere,eft itnpoffibile. Ideoque nifi inter- 
vallum infinitum fuerit, neqtte iinea infintta erunt 
^iantacunqiie ergo ftimatur mairnitudo , dtinimodo 
pntta, tnt ervailum re£iarum in tnfinittm prodtiaariim 

iUam 
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zllamnecejfario excedit. Hocautem fuppofttOydico fire- 
Eta linea unam reBarum parallelarum fecuerit etiamaU 
teram fecabit.Sint enim parallela af^ y^.infiguraXIL& 
fecet qvidem re£ia re6iam<^''^'dico qvod eadem ^^^i re^ 
6lam fecabtt. Cum enim du^e re6t£ ab eodempun- 
€to {producantur in infinitum^ reSt^enempe €^ ^ ^»; 
ergointervallum earum qvacunq-y magnitudine autdi- 
Jlantia majus erit, Ideoque ^ diftantiam paraUela- 
rumUnearum & exedet Ubi auteminterval- 
lum reEtarum majus futrit intervallo parallelarum^ 
fecabtt ^*? re£tam y^* Si igttur unam parallelarum 
re6ta fecuerit^ etiam alteram fecabit. Hoc autem an- 
tea demonjirato , confequenter idipfum demonftrabi- 
mus^quod pr£ manibus nunc habemus.Sint du£ reEt£ oc'^ 
y^figura XlV.in qvas incidat faciens angulos ^ 
duobus re5tis minores^ dico^ qvod reEt^ cotncidant ver- 
Jus eas partes^ ubi funt anguli duobus re£tts minores, 
^voniamenim €«C ^i'^ minores funt duobusreBts^ ex- 
ceffu tUo qvo duo reEti hofce excedunt^ confiituatur an- 
gulus ^«3 huicexceffui aqvalisy ejiciaturp 6e in 
§lvoniam ergo re£ta in re£tas incidens in- 

ternos angidos duob^ re^is ^eqvales factt ^ nempe 
angulos 9e( & ^(e, erunt & y^ paraUeU. Se- 
cat autem re£ta «3 re£tam ergo& re£tam y^ fe^ 
cabit^ per iUud qvodnunc demonflravtmus, Cojicur- 
rent igitur y^ verfus iUas pavtes ^ ubt funt anguli 
duobm rettis minores > qvod demonftrare oportebat. 

T 3 At» 
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Atqvein hae qvidero demonftratione prxter Axloma 

qvod heic adducitur, etiam propofitionem XXVII 

lib. I. fupponit. Coetera in demonftratione clara 

funt 5 nec uilam habent difficultatem. Satis qvidem 

compertum habeojfolereEucfidem^ex sLnteccdcnti'- 

bus^ea qvx immediate feqvuntur demonftrare^ atque 

hoc modojPropofitionem qvx tradit duos angulos tri - 

anguli iuternos & oppofitos externo effc seqvales, 

ex antecedente Propofitione demonftrari , qvx 

qvidem ex eo qvod nunc explicuimus Theoremate 

dependet. Id qvoqve cognitum mihi eft.pofle illam 

ipfam Propofitiojnem longe breviori via expedi- 

ri, nempe fi in Propofitione XVI. demonftratum 

fuerit lineas qv^e angulos externos faciuntin diredtum 

fibi jacere: ficut illud qvoqve alibi a nobis faftum 

eft. ged qvandoqvidem Euclidis Propofitiones 

eo, qveni ex Proclo laudavimus, modo, fatis bene 

nunc demonftrenturjnolumusLeftorem diutiushis 

detinere. Qvoniam vero omnia Geometrix princi- 

pia, qaa.' ab Euclide I. hbro Elementorum ponun- 

tur 5 vera efle funt deprehenfa : nunc qvid in ipfis 

conclufionibusaqvibusdamdefideratum fuit, paucis 
attingemus. 

CAP. XXII. 

Diximus antca ubi contra Sextum Empincum dif- 
putavimus, argumcntum qvod contra X.Propofiti- 
'oncmlibn I. Elcmcnt. proponit,. falfh nitihypothe- 
»1 , nempe hneas cx pundis componi. Cum ergo 

huic 
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huic objechoni alibi fatisfaaum fit, eo le£toremre- 
mittimus. Prater Pyrrhonios autem feu Scepticos, 
aliosquoq-, advcrfarios habuere Geometra^ nempc E- 
picureos , qvi quidem non falfitatis principia Geo- 
mctrica arguebant 5 fed potius ut nimis accurate e- 
tiam res manifeftas demonftrantia irridebanr. Nota 
eft Epicureorum vox de Propofitione XX. lib. L Ele- 
mentor. eam nempePropofitionem adeo pcr fe cla- 
ram & perfpicuam , ut ejus veritas etiam afino con- 
ftet* Prochis ad hanc Propofitionem. TS'^ -td Jio)' 

^JViAo6$ , ocu^^Gfcv 'm^xjiiv. d tchZ^ avy^^iav ^cLVt^o^ 
^ re djoLTnihixlov dyvocif/, Q>Ti Si ^5^ ovoo "(j) 'Trgox.gi- 
fjmvov Qtd^y^iJLoL yvcatJiyuov -iiSi^^ay^tvcL^iicnv iyc iv 1e9ev*&5 
% ;c5^ ^ elegov ^rigc^ r TiAeugSv , t ovov tIlv (Aclv oHvtiv 
'Tj^eug^v, cl7^<jl fjii^^^ Sio ^ 7fo<l)>i^ o^iy>iJUivov, Conpoe- 
verunt qvidem Epictirei hoc Theorema traducere , di" • 
centes ajino illud e/je cognitum^ neq^ ulla indigere de- 
monftratione. Eum vero qvi manifefta demonftrare 
conatur^ non minus infcite agere y qvam qvi ignotis 
Jine demonftratione fidem habet, §lvi enim hac con- 
fundit^manifefte deprehenditur ignorare^ qvidilludfit^ 
qvod indemonflratum fupponere tantnm decet, §lyod 

yero 
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veroj^rafens negocium etiam aftno cognitum Jit ^ inde 
probant, qvodpqfitogramine circa unumterminumla^ 
teris ahcujus , ajinus illud tantimlatus emetiatur' 
neqve circumitione gaudeat , duo ve latera conficiat. 
Huicverodubioita refponditProcIus : n^t!? ^y^' 

<I)ej. AMaTOJ ^^^»^1^,%^ i-m^i^fmi ej^v eAeTv , -t^^^v, 

-m^lAuh^n. ndAiv b'Zr xiv^^9a -ni *<o9>,W J^ov^-toj .T^ 
5uv^^/«ect7rae^9^«< TOAoV« ^^otAe^v, rS-U <i(i4f 5 k.*^ 

f^yi^li. "Eja, W <s4 ? T^^i^if .^j,^ 5,«^ ^5 ^ 

^f^v e.^rv. /,^^ ^,^^ eji avod 

Theoremahocfenjibusqvidem manifefle verum depre- 
hendatur, nonverojuxtarationemjcientificam. Ata- 
7d qv:dem multisin rebus contingit I^nem enim ca- 
/efacere, fenjlbusqvjdem manifejlum ejl. qvomodo au- 

temcalefaciat, idjctentiadijcerneredebelutrumvir. 
^^^ll^J^cort^orat, aut corporaltbus ftmonibus, iisd vel 
Spharictsven>yramidalibns. Rurjum , qvohno 
-veamurmantj-e/hmejf, qvomodo veroZ veimur Tt'- 
tamrattont e.htbere ejljer qvamdtfficile , utrum fe. 

cundnm 
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cundum mdivijibile^ aut fecundum intervalla. qvo item 
modo infinita tranfeamus. omnis enim magnit udo in in - 
finitum dividitur. ^vamvis ergo fenfibus fit manife- 
fiumy duo trianguli latera majora efie tertio 5 tamen 
qvomodo idfiat^ fola fcientia dicere potefi. Et fane 
non fine caufa heic qvjEri poffet , qvi fiat? qvod in tri- 
angulis reftilineis duo latera femper fint majora reli- 
qvo, cum in aliis trianguJis id verum abfolute non fit. 
Poteft enim dari triangulum miftum , conftans nempe 
binis lateribus re£tilineis& una porcione peripheri^ 
circuli , in qvro, unum hoc latus majus erit duobus re- 
liqvis Sienim latera reftihnea fuerint circuh radii, 
angulus autemhis comprehenfus major. iif. gradi- 
busrdico arcum circuHuf. grhoc eftjtertiumlatus hu- 
jus triangulij omnesq; adeo arcus hoc majores^ufqj ad 
lemicirculum, qvamdiu angulus ullusconcipi poteft, 
majores efl!e binis radiis: adeoq-, , in omnibus hifce ca- 
fibus, duo latera trianguH minora tertio. Bini enim 
radii a^qvantur integrse diametro. Diameter autem 
circuh fe habet ad peripheriam ut 2 2. ad 7. juxta ra- 
tionem Archimedeam , adeoqj Hemiperipheria ad 
diametrum^ut 11. ad 7. Septem ergo undecimse par- 
tes femicircumferentiae ^qvimtur ipfi diametro^ade- 
oqj binis radiis. At fi circumferentia dimidia in 1 1 . 
partes fecetur, cuivis parti convenient grad. 16. 
4^. adeoq-,feptem undecimsefunt ii4.32'.43^*^. 
seqvalesintegrx diametro,&perconfequens binis ra- 
diis , qvi funt latera tranguh m.ixti. Duo ergo latera 

V in 
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in illo qvidem triangulo, funt xqualia tertio : ubi ve- 
ro ulterius ventum fuerit ad 1 1 gradus & ultra , 
duo latera funt minora tertio* Qupd fi Archime- 
dea ratio non placuerit , qvac tamen fatis clare de- 
monftrat, idqvodnosfupponimus: poteft ex fubti- 
iiflima& omniumaccuratiilima ratione Ludolphi van 
Ceulen computus deduci, & veritas hujus problema- 
tis non minusconfl:abit. Propter has ergo caulas ne- 
ceffarium erat demonftrare Propofitionem XX. hb. L 
Elementorum, ut confl^aret, id qvod in miftis triangu- 
lis verum abfolute non eft,in redihneis verum efle. 
Et fane multa funt qua: fcnfibus ahter apparent, quam 
intelleaus & ratio ea revera efle demonftrat £pi- 
curei folem bipedalem pronunciabant ^quod tahs ap- 
pareret. Non ignoro mfignem Philofopum fuifle 
Epicurum &z naturahs fcienti;^ perqva peritura^ideoq-, 
iiecGeometrixrudem fuiflTe arbitror^qvamvis iUud de 
ipfbaffirmare videatur^vel faltem indicareSextusEm- 
piricus.Inter aflTecIas tamen hujus^velillos faltem,qvi 
nomine tenus Philofophi Epicurei erantjmultirudes 
atq> indofti reperiebantur, quorumSrhancfuifleob- 
jeilionem arbitror, ut 6c quxda cccteroru abfurdorii, 
qva: Epicureis tribuuntur. Nam longe redVms in qvi* 
busdu fipuiflc Epicurum Icmmata ipfius qua^ apud ve- 
tcreshabemus quxq-, magna dfligentia , infignis ille 
Philofophus & Mathematicus Petrus Gaflcndus col- 
lcgit, abunde commonftrant. Sed ut ad argumen- 
tum rcvcrtar , dico xnultafenfibus aliter apparere qua 

revc- 
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revera funt > ut Sol bipedalis, ftellse vix nnciales , qux 
tamen ratio demonftrat longe majora efle. Princi- 
pia ergo fapientia! non ea funt qux fblis fenllbus ve- 
ra deprehenduntur > fcd quae ratio vera cflc judicat 
atqj ab errore libera. Ita ergo demonftratum eft non 
debere Geometras male audire quod res fenfibiis cla- 
ras rationibus firment , cum non ea omnia vera fint, 
quasfenfibus veraapparent, fedqu^e intelleftu & ra- 
tione vera efl^e deprehenduntur. Et tantum quidem 
contra Epicureos. Reftat quidem alia adhuc obje- 
&io 5 quorundam veterum qvi negabant , duas re- 
£las non concurrerein infinitum edudas. Argumen- 
tumeftapudProckimlib.lv. adpropof XXIX. nec 
demonftratio abfimilis ei quae eft ad figuram no. 1 1 1 . 
noftram . Verum illa id tantum concludit duas line- 
as non concurrere in linea, fed in punfto : quod & 
verumeft. Nam fimpliciter dicere quod non con- 
currant , id & fenfibus, & aliis demonftrationibus eft 
contrarium, praecipue illi quam ex Proclo ultimo loco 
attulimus, Atq-, ita omniailla, qux alicujus momenti 
vel ab ahis primo Euclidis libro Element. oppofita fu- 
ere, vel jure opponi poflimtj ca qva fieri potuit brevi- 
tate expofuimus> unaqj demonftravimus , principia 
Geometrias in omnibus clara certaacperfpicuaefle. 
Prsecipue vero Geometricas veritates a falfitatibus 
Sexti Empirici vindicavimus , rati gratam hac in par- 
te nosopcram pr^Eftiturosiis, qvigravioribus occupa- 
ti s calumnias iftius viri reijcere & falfitatis convince- 
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re neqveunt. Ipfum quoq-,Euclidcm vera per omnia 
tradidifTe demonftravimus , quamvis alicubi nonfa- 
tis commode egeric , atq-, ea pro demonftratis fuppo- 
fuerit, quse vera quidem funt , fine demonftratione 
tamen vera efle non intelliguntur: qu^e ideo nos ex an- 
tiqvorum mente demonftravimus , eorumq ; Tra^od^^ 
fu^'^ indicavimus , nonut opprobrio afiiciantur 
fed ut alii fimiles fcopulos caveant. Qvoniam vero 
nihil pr;sterea in prioribus libris Euclidis compertum 
habeam, quod falfitatis, a qvoquam fit accufatum , 
autjure accufari poffit , ad quintum librum Elemen- 
torumpedempromovebo, m quoaliquot propofiti- 
onesduasimprimis VIIL & X impugnandas fufce- 
pit Meibomius , idq^ non quod minus accurate eflent 
demonftrat:E , fed quod falfa niterentur difinitione, 
eanempequa^eft libr. V. feptima. Hujus ergo viri 
argumenta primum exammabimus , totamq; illanx 
rationem breviflima via percurremus. Inde ad aliud 
caput accufationis MeibomianiE perveniemus , in quo 
ahosGeomctras ac nominatim Theonem Alexandri- 
num &Eutocium Afcolonitam, & recentioresigno- 
rantiiE accufat , quodq; vcteres Geometras non intel- 
lexcrmt. Equidem non me fugit, multa aPetroRa- 
movirodoaiflimoatq; mfigni Geometra contra me- 
thodum EucHdeam fuiflb propofita : qux tamen ideo 
tacitus pr^Etcrco, quod iHud vjtuim, non ipfas verita- 
tcsconcernat, ncc tamGcomctricum fit, qvamLo- 
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gicum. Fuere alii qvi de natura demonftrationum 
Mathematicarum, varia dilputarunt^ quibus cgregie 
fatisfecitFrancifcusBarociuspatritius Venetus in ce- 
leberrimaPatavienfi Academia Mathematum Profef- 
for Publcus, qviin illa Orationcqvam pubhce habujt, 
tum cum primum Mathemata profiteri inciperet , va- 
riis argumentis tam ex auftoritate, qvam ex fohda 
ratione petitis , pererudite ac fohde comprobavit de- 
monftrationes Mathematicas non modo vere & pro* 
prie demonftrationes appellari , fecus qvam aliqvi 
lentirent, fed & omnium primasefl^ ac certiftimas. 
Qyi ergo hcec plenius cognita habere cupit ilkim ade- 
at. Neq5 enim his diutius immorari libet , cum ipfa 
prima principia totaqj Geometrica materia a cavillis 
malevolorum fatis fit vindicata. His igitur in Dei 
nomine primum librum finiamus> ac 
feqvejatis initium faciamus. 
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gUm fiiperiori libro ca omnia expli- 
, Mpta fint , qii.x ab aliis contra veritares 
IpGeometricas , primo Elementorum 
'^K^^uclidis libro contentas mota fuere; 
^caq-, una demonftrata , quae in dubmm 
"fjurcvocaripoflunt, nec tamen ab Eu- 
clideulla probatione funt confirmata , fcdutvera& 
pcr fe clara , ab ipfo afllimpta : hoc fequenti libro ea 
nobispertraaareanimuseft, qux ad confutationem 
eorumfpeaant, quxMarcusMeibomius, in dialo- 
gode proportionibus,&contraEuclidcm, & contra 
aliosvetcrcsHovosqj Geomcrras falfiin mediumad- 
duxit. Equidem fi Mcibomius cx co capite accufatio- 
nem fuam contra Euclidcm fuiflet cxorlus, quo P Ra- 
musufiiscft, ncmpc multafcitu ncceflaria Euclidem 
omiHllc, atqs caquxhabet , fatis confufe tradidi/re, 

nec 
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nec omniademonftrafle qux demonftrari debebant, 
fed multa pro veris ruppofuiflejquae vera quidem funt, 
aGeometraautemfupponi non debent finedemon- 
ftratione.-facileqvidem 5z mc,&c alios fibi habuiflet 
l/^o'^>(p^?. Nunc vero quoniam his omnibus omiflis, 
falfa feheic inveniflfe dicat, ipfaq; principia libriV. 
Elementorum convellere Sc labefaftare conetur , qux 
tamen longe funt veriflima , ut in feqventibus pate- 
bit, oper^epreciummefafturumarbitrabar, fi&ip- 
fius Euclidis fententiam totamq^ illam doftrinam , 
qua maxime fieri pofl^et brevitate explicarem , & ve- 
ntateharumrerum demonftrata, fontes erroris Mei- 
bomiani detegerem, ipfiusq, argumenta refellerem. 
Q^oniam veroh;sc doftrina, quOL: eft de majore aut 
minore ratione , accurate demonftrari aut intelligi 
nonpoflit, nifi altera illa quseeft de rationum com- 
pofitione huic adjungatur qnam quidem Meibomius 
Euclidem aliosq-, veterum intellexifle & bene etiam 
tradidiflfe ait , pofteriores autem Geometras veterum 
mentem non cepiflfe , fed mulra perperam innovafl^; 
totam hanc rationum & proportionum naturam bcne- 
volo Ie6t-ori ob oculos poncre decrevi, ut & illi , qui 
in Mathematicisnonusqjadeofunt verfati, utpeni- 
tiora ipfius intelligant, per fe tamen perfpiciant, quid 
illud fit , quod Meibomius contra Euclidem & Ge- 
ometrasfeinvenifltgloriatursac demum fciantquam 
folida ac certa fint GeometrKX principia , & quam 
malcfibiipfisconfulant, qui inhis dxfciplinis proba- 

bilita- 
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bilitatcmponunt, taliaq-, admittunt , qux intitram- 
que^ partem difputari poflimt. Adfis lefu & feue. 

CAP. IL 

Quantum Geometr^ vocant omne illud quod 
vcl menfiira, vel numero, vel pondere comprehen- 
ditur > feu quod idcm eft , vel juxta magnitudx- 
nemconfideraturjveljuxta multitudinem, vel juxta 
pondus. Architas Tarentinus perantiqvus & cele- 
berrimus Geometra , Ta^ -ttdctd^tti^^ inqvit h<t(popoi\ 
'If el^. To fxh cL^vfQis hlk h (o-m Id^ ^'Acty^v^ To 

^antitatis dijferenti£ tres, Vel enim in pondere 
confifttt 5 tit talentum: vel in magnitudine^ut bicubi- 
tale: vel in multitudine^ ut decem, Hoc vero quan- 
tum vel in fe cohfideratur, vel quatenus refpeftum ha- 
bct ad aliud. Atq^ in fe quidemjquatenus certam ha- 
bet magnitudinem^certove numero aut pondere com- 
prehenditur. In fingulis enim quanti fpeciebus hxc 
diverfo modo confiderantur. In magnitudine enim, 
&figura5Ut trangulare, quadratum, pcntagonon&c. 
In multitudine autem fcu numcro fola ';7Dcn!'T7i^:In pon- 
deribusvero gravitas, qvorum natura & afteaiones 
mdiftinars fcientiis cxpUcantur, mao;nitudinum qui- 
dcm m Gcomctricis, Numcrorum ni Arithmeticis, & 
ponderum in Staticis , qux tamcn fcicntix plurima 
communia principiahabent , communesq^ dcmon- 

. ftrati- 
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ftrationes & veritates , qvamvis in quibusdam etiam 
diflideant. 

Inter alia vero quje communia habent, etiam hoc 
eft, quod, cum ejufdem generis aut fpeciei quanto 
fingula conferri poffint , magnitudo quidem cum 
niagnitudine , numcrus cum numero,& pondus cum 
pondere ; quae quidem coUatio feu mutuus refpeftus 
Koyi Grsecis dicituriLatinis ratio. 

Jn Geometricis autem hanc rationem ita definit 
Euclides Koy>i 'Q^ ^ (juyi^cly « ^Q^'' 'mxlxaTV'^ ^zsoi 
»M>!Aa TTOia ^^ecij. Ratio ejl, dmrum magnitudinum 
ejufdem generis , quacunq-, mutua relatio Jecundum 
qvantitatem. In Arithmeticis autem ratio erit,qux- 
cunque mutua duorum nunerorum relatio fecundum 
quantitaiem. Ac deniq-, inStaticis ratio erit mutua 
duorum ponderum habitudo fecundum quantitatem. 
Notandum vero eft in Anthmeticis quemcunqi nu- 
merum finitum & terminatum cum quocunq-, nume- 
rofinito & terminato conferri poffe , ficut etiam 
pondera cum ponderibus . In Geometricis autem non 
quamcunq-, magnitudinem cum quacunq-, magmtu- 
dine poffe comparari. Neque enim ratio refts h- 
xitx ad quadratum dari poteft. Duo quidem quadra- 
tapofllmt invicem eandem habere rationem, quam 
linea ad hneam. Neq; tamen ideo ratio hneiE ad qua- 
dratum datur. In Arithmeticis autem&Staticismter 
quoscuriq-, numeros datos & inter quxcunq-, pondera 
data,etiamratiodatur. X 
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Omnis autem ratio duobus terminis comprehendi- 
tur, prior dicitur: terminusaquo feu antccedens- al- 
ter terminus ad quem feu confequens. Pro diverfi- 
tate autem horum terminorum diverfa: rationes con- 
ftituuntur. 

Sieiiimambotermini£equaIesfuerint , oriturratio 
acquahtatis. Ut fi du^ hneaj lEquales fuerint,vel duo 
qvadrata, du 6ve cubi, aut fohda corpora sequaha In 
Jiumeris autem ut x . ad i . vel 2 . ad 2 . <J. ad 6. atque fic 
in infimtum. In ponderibus denique talentum At- 
ticum adtalentum Atticum, & mina ad minam , & 
hbraadhbram. 

. Siautem termini inaequales fuerint , oritur ratio 
marquahtatis : eftq^duplex , excefliis, veldefedttis 
^tenim vel antecedcns terminus major eft confequen- 
re, adcoque excedit terminum alterum , unde ra- 
tio eft exceftlis. Scholiaftes Gr^cus Euclidis vocat 
Aojpy^j -^po%«rationemexcefl-us, apteadmodum 
acconcmne, quam recentiores quidam majoris in^. 
quahtatis dixere, ficut alteram huic oppofitam m?: 

con equcnte Ut fi quadratum cujus area eflet cc 

fct a^te^cedon "^'Ji^'^^^^^^^ quadratum ef- 

•exccllusfeu ^..,ripo;^,, ratioautem i.ad.. eft ra- 

tia 
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tio dcfeftAs.Idipfum in ponderibus liquet.Ratio enim 
talenti ad minam; libraEjad unciam eft excelTus •. ratio- 
autem minae ad talentum , vel uncise ad libram eft 
ratio defeftus. 

Et in numeris quidem hxc ratio femper cognita eft 
6c effabilis. Semper enimdaturexceflusuniusnume- 
ri fuper alium , qui alio numero exprimitur. In ma- 
gnitudinibusautem ratio illa non femper exprimi po- 
teft. Sic ratio diagonalis quadrati ad latus ejufdem, 
eftineffabilis, nulloenim numero exprimi poteft,ut 
Euclidi eft demonftratum Elem. lib. X. propos, 
CXVni. quoinlibro. duo quidem genera magnitu- 
dinum commenfurabilium proponit , unum quod ab- 
folute eft commenfurabile , cuicunq-, dztx magmtudi- 
m" , adeoqi ratio mter ea fe habet ut numerus ad nume- 
rum.Sicmagnitudoioo.pedum magnitudmi lo.pcdura 
eft commenfurabilis , adeoqueduje hae magnitudi- 
nesrationemhabenteffabilem Ao^i- g>froV feu quam 
loo adio.iiumerusadnumerum.Alterumeftpotentia 
commenfurabile : ut diagonalis quadrati ad latus, 
fimpliciterqvidem&abfolute loquendo commenfu- 
rabilisnoneft > potentia tamen inviceni commenfu- 
rantur Quadratum enim defcriptum fuper diagona- 
li, eftduplumquadratialteriusperXLVII. I. EIem. 
adeoque qvadrata horum funt coromenfurabilia , & 
habentfe ut numerusadnumerum, 2»adi. Ccete- 
ra vero quae neque longitudine, neque qvantitate funt 
commenfurabilia, irrationalia dicuntur, qvodratio 

X z eorum 
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eoriimnumeris ,nuI]omodo explicari pofllt. vide V 
yi. &VII. propofitiones Iibr. X. Elem. Euclidis! 
& prxcipue X. ubi modus docetur invemendi ma- 
gnxtudmem datae magnkudmi incommenfurabiJem, 
tam magnitudme, quam potentia 

ettabilis. Eliabilis qv^ certo numero expJicatur > in- 
effabxhs , qu^ certo numero non explxcatur qv^e 
qmdem omniaab EucMedemonftrantur Iibro X E- 
lem. Propon V. VI. VII. & VIII. In AatJ^neticis 
autemomnes numeri funt effkbiles. Proclus Sro II 
comrn.m I.Eucl.. ^^^^ ^i^, 5.0, 

'^^ f^^moy-^cu ^xS^Sie.0^. 

^^^^^i^rntnefabilesrat.nerT^^^ 

Ea autem qu^funt conmenfurab^CLntZ J^t' 

^^^^^^ 
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tionem habent invicem qvanumerus adnumerumXJbi 
enim numerus illic commenfurabile, & ubi commenfura- 
bile 5 ilUc etiam numerus, 

DifFerunt ergo interfe rationesGeometrica2&: A- 
rithmcticjE , quod hx qvidem omnes accurate expli- 
caripoflint, illa^ verononitem. Nec tamen ideo A- 
rithmeticas rationes perfe£tiores Geometricis. Pof- 
funt enim in Geometricis q vadrata juxta qvamcunq; 
rationem dari , duplam, triplam, qvintuplam, imo 
qvamcunque. In Arithmeticis vero id fieri neqvit. 
Quadratum enim alterius qvadrati dupkim in Arith- 
meticis non datur. 

Qiiod vero de magnitudinibus verum eft , qvaf- 
dam intereas efle incommenfurabiles, adeoq^earum 
rationes inexplicabiles j id etiam in ponderibus lo- 
cum habet. Poflunt enim pondera non minus qvam 
magnitudines in infinitum fecari. 

Prima ergo differentia rationum eft , qvod refpe- 
£tu terminorum, alise fint aeqvalitatis, aliae in^qvalita- 
tis. Secunda^qvodrefpeftueorundemterminorum, 
ali^ fint effabiles, ali^ ineffabiles. Prior omnibus ra- 
tionibus, tam Arithmeticis qvam Geometricis conve- 
nit : pofterior in Arithmeticis locum non habetjqvod 
illic omnes rationes fint effabiles. 

Porro rationes inaeqvalitatis tam exceffus quam de- 
feftus, in Arithmeticisqvidemqvinque fpeciescon- 
ftituunt , qvae etiam in effabiUbus Geometricis ese- 
dem funt. Si eaim duo inasqales numeri invicem 

X 3 con- 
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conferantur, is qvimajor eftaltero, veltotuminfe 
comprehendit aliquoties-- vePnon comprchendit. Si 
totumin fe bis, terve, aut phrries continet, major dici- 
tur multiphis , minor vero pars : ut binarius unita- 
tatis, &:ternariusunitatis, fenarius bmarii. continec 
enim fenanus totum bmarium m fe ter. Atq-, hoc ip- 
fum m magnitudinibus verum eft. Si enim magni. 
tudo bis,ter, qvatervecompolita, aliam magnitudi- 
nemfecent, compollta magnitudo mukiplum dici- 
tur.ea vero ex qua componitur pars.Euchdes initio V; 
Uepos 'Q^ Miyi^oi /A^ytks to eAaocro» y ^'.^oko5 oTor KJt-' 

o^v X5c^^1f^1cq -vl^a^ eAaX-gvoj. Tars eJlmagnitU' 
do magnttudmis minor , majoris , qvando menCurat 
majus. <JMultiplum vero eft majus minoris quanda 
menfiiraturaminore. Menfurare Geometris dicitur 
qvod multiphcatum alterius qvantitatem exaftd je- 
quat, ncquemajuseft, nequc ramus. Sic ulnamen- 
lurat longitudinem centum ulnarum. Si cnim ulna 
centies multiplicctur , xquabit longitudinem cen- 
tum uhiarum. Qupd ft longitudo fuerit centum ul- 
narum & tnum quartarum , tum iUa iftam longitudi- 
ncm accuratc menfyrarc non potcft, vcrum alia tum 
menfura rcqumtur, ncmpc q varra pars ulnx. Adeo- 

magmtiKl nis ccntum uJnarum pars cft , non vero 
centum ulnarum & trium qvartorum cum non 

meti- 
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tnetiatur. Ita qvarternarius fenarii pars non eft^ cum 
illum non metiatur. Proprie ergo loquendo, pars 
eft , quse in alio bis aut fepius perfe£te continetur, ut 
binarius inqvaternario , fenario&c. ternarius in fe- 
nario, novenario, & fic in infinitum. Et is qui ali- 
um in fe continet numerus multiplus dicitur , & quan- 
titas qvsecunque multipla. 

Quando ergo antecedens terminus confequcntis 
tnultiplus fuerit, ratio dicitur multipla. Theo Smyr- 
nseus librodemuficacap. XXIII. rioMctTz^ocaio^ fw 
h Xoy>i olcw 0 lAi^m opo$ /7ihiovoix,i4 e;^ t eAccTlcyct^ 
ivlegiy 0 (Ai^^m opo^ 'KS^^^/JUiTt^yi^o^ V ixicxyom kmp- 

&,'7r Actowjy , e>(5t9D5 7n?XoL7CX<t(no^ o [Ai^oav opo^ Xeyiroc^ 
fXaTloyo^ oovL-Kt^ K5^^iU£7^^lToM ocV iu7V> oioy /A)i 
Sl^XcLGio^.lv yJv leis-T^t^Ti^aoio^ , Iv lAv^^r^iyu^^ril^^ 

^i(no^. yj^ xj:^ ^ ^^^^ »1^^- ^fi ^^^T^ ^^^^^ multL 
plex qvandoPtajor termims pluries continet minorem: 
$deft^ qvandomajorem terminum minor integre rneti- 
tur , nec uUa pars majoris refidua fupereft. Et juxta 
eam fpeciem multiplicationis , unmquisq-.major termi- 
nus multiplex minoris dicftur ^juxta qua aminore men- 
furaturs utfibis, dupla^, fiter^ triplajiquater.qua- 
Jrupla y & fic in fqventibus. Hac ratione magni- 
tudoXII. pedum,duplaquidemeftfexpedum: tri- 
pla qvatuor pedum> qvadrupla, trxuras fextupla, 
^ duum. 
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& duodecupla unius pedis. Et hxc prima fpecies eft 
cftabilium rationum exceflus. 

Huic contraria ab altera parte efl: efl^abilis ratio de- 
fedtus, qviE fubmultipla dicitur, qvandonempe ter- 
minus antecedens eft pars , confequens vero multi- 
plex. 'AvGCTraAifcTfe inquitTheolocoIaudato 0 1\£]^ 

aiov YifMcru jcj^v «Tfe f T^iTihdmov 7^i%^e^cv. yjj^ l 

fo atitemmodo fe habet minor ad majorem. Et pars 
qvidem rationi homonyma eft, 'Pars enim diipli voca- 
turfemis, triplivero trtens , Illa autem ratio fubdu- 
pla dicttur feu dimidia hac fubtripla^ & ftc in aliis, 1 ta 
ratioduumadquatuoreft fubdupla; ratio 2.ad(>. (ub- 
tripla: 2.ad8. fubqvadruplaii. ad 10. fubquintuplarz. 
ad 1 2. fubfextupla: 2.ad 14. fubfeptupla; & fic in infi^ 
nitum. Liquet ergo ex his qvid fit ratio fubdupla, 
fubtripla, fubquadrupla. nempe qva: his cyphrism- 
dicantur \ \\ fitq^quando terminus antecedens con- 
fequentis termini , vel dimidius eft feu fubduplus, vel 
tertia quartave ejusdem pars, 

C A P. IIL 

Quando autemantecedens tcrminus, nec pars eft con- 
fequentis,ncc multiplex ejusdcm,& tamcn eidem mar- 
quahs, aha oriturratio. Si enim anrecedcns majus 
tucnt confequente^ita tamen ut totum in fe confe- 

quens 
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De Veritat. Geometr. L ib. II. 16^ 

quens aliquoties non contineat, utiq; excedet illud vel 
unafuiparte^velpluribus. Siufiaparte, antecedens 
Vocatur l7n/uJ)tAo^ ; fi pluribus partibusj iTniMfk. De 
priori ita Nicomachus Gerafenus Arithmetices libr. L 

T>i 'gc^ei 5 0 txod^ eoLUTS t CR;yjcexvo/xgvov oAov ^ yjy 

e;coy cLutS 'ev tt. A'm' ectv Ji^cn; v! td /^ex^^»' 3 KS^ASTcq >)^o- 
Ato^ eiStJcS^o TSvoLiy>cf(vo/<<iya)y^{(^6)v, i^(J)>)/>uoAto$ J^oeActtr- 
Gm£h reji^^^tmTt^i'^^ rt vTnTnr^iloSy^l^ oce) otJTa)?,^^;)^^/ 
TOv^^ TTgop^p^y^r GiifjL(i>m(Tn (jxti^JSlumerus autem epimori- 
m(Jeu fuperparticularis^fecundamajoris numerifpeci- 
esejl-^O* natura & ordine^ qvi quidem in fe continet cor^ 
relatum totum& unam ipjms partem.^u/e qvidem pars 
Jidimidia fuerit^ major coUatorum numerorum vocatur 
fefquialtery minorvero fubfefqvialter : Jivero tertia 
parSyfefquitertim & fubfefquitertitis : atq-j ita in per- 
petuum quoadufque progrediaris-i femper tibi conveni^ 
^;^^.Ratio ergo inter tales numeros^talesvemagnitudi- 
nes vocatur e^Tn/xoexo^.Theo Smyrn^eus lib. II.cap.24. 
^EmfjtltJ^o^ cT^ \dy>^ 'orcu 0 /Ai^^oav ogo^ oLm^ r eActTjo- 
Xct /AjoeAov ev TT ^ eAocrlovo^ , t^tb92v, oTctv o fui(^m y eAal- 
^o^ mvTYV vTn^o^v YiTis V eAaTjovo^ dtJ^^fJii /A" 

go^ 5 4^ ^ TeT^ol^ Tfi^ Tt^ioiSb^. iiTTg^e^i dvnir^ (juQ'" 
vd^y yin^ W 7?iaJ^^ TD 7f i'^^'. e^ol^ WTerga^ 

Y jw 
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^mt TYi^ T ^goDV oyo/^a?ct4 g)(^gr/^ r iTnjucejLccy iSict^ ^'^^X '^i^^' 

/jAoAio^ covc/^(jo^ 5 Yi rtlcL^ SioiSoi , ^y]e^c4^ reTg^- 
^b^. caiTTiWe y^oAJiy ep^i Trjv eActTloKa 3^5:^ td Yifjucrj dvrvi?. 
E\ ^y >^ Te^cc^i eVe9W ^iyd^^jc^:] td >i/^cr; (wr^i y\ /juovi^. vi Si 
rl) e^dh 5 ii rtrpd^^ )^ ro y\/uov dvryi^ T^SboL;. ndxiv cv iS 
TeiTO ^cepei V iAcc^T^ovo^ vTn^e^oyrts^tTnrpi^^i ASyTctj (w? ^ 
nrpls ^ re^ctSts. oi Siiiori^^prct) vTnpex^^^ri^ (mrimp^^iy 
cc^ 0 e TSy nc^cLpooy , 59 0 Siy^s ^y ojcto , 59 oijuolco^ 'Tr^oycm^fgy'^ 
l7n7niJ.<7r'^i n ^ eCpejc^&i 59 icp^HSb^i U\y^Qyiaav T^rii 
eTTi/^e^oi oyTe^* R^tiojuperpartieularis^ejiquati' 
do major terminm minorem femel conttnet & partem in- 
fuperipfimunatn^ tdefiqvando major minorem fupe- 
raverit excejfu aliqvo.qui minori^ numerifit pars^ ve^ 
hiti quaternaritis fuperparticularis efi ternarii. «- 
nit ate enim excedit , qu£ trtens efi ternarii , & fenari- 
tis excedit quaternartum duabus unttatibnsyqua funt 
femus quaternarii, ^are a parttum denominatione 
fuperparticulares fingult proprias appellationes nan- 
cifcuntur, ^luiyiamq-, minoremfemtifefiiperatfefqui- 
alter dicitur, ut ternariiis binarti \ & fenarins qua- 
ternarit. ipfos enimminores totos continent.ipforumq', 
femiffes. In ternario, namq-, binaritis continetur , 6* 
unttas dimiditim ejus. In fenarto quaternarttis cum 

bina^ 
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De Veritat. Geometb.. Lib. II. 171 

binario ejm femijfe. §lui tertia rurfus parte minorem 
fuperant fefquitertii appellantur , ut quaternarim ter- 
narii, ^ui quartd 5 vocanturfefquiquarti , ut ^.fef 
quiquartm ejtnumeri\, & denarius oUtonarth &prO'- 
grediendo pariter^fejquiqvinti^^fefquijexti & Jefqui fep- 
timi appeUati funt omnes hi fuperparticulares , Et 
paulopoft. TSv SiimfjLoeJi^iv AoyojvTrgS^&^ fAyi<^^ y 0 >5- 

ovro) mXiy I^tc Im^oy vi ^pooh^ oce* eV iXarilom. Super- 
particularium verbrationum prima &maximaejifef 
quialteray quiapars dimidia prima& maxima ejty to- 
tiq-yproxima. fequitur illam fefqvitertia^ deinde fef 
qviqvarta , idemq-^ eftin infinitum decrefcendo pro-^ 
grejfus, Qupmodoautemratio fefquialteramajorlic 
ratione felquitertia, & haec major qvam fefquiquarta, 
in fequentibus explicabimus, ubi de majore & minore 
ratione erit agendum. Nunc tantum illud propone- 
re volumus, qvod ad explicationem rationis eTn/^ei^^ 
pertinet. Si ergo vel magnitudo magnitudinem, vel 
numerus numerum , velponduspondus ita excedat, 
ut major qvantitas totam minorem in fe contineat5&: 
partem prxterea ejus qvamcunq^ unam , major qvan- 
titasminoris tTnfjuouios dicitur. Sicmagnitudo 100. 
pedum magnitudinis 99. pedum i7n/AeAo$ eft,& nu- 

Y 2 merus 
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♦ 

mcrus 100. numeri i-mijl^^ni deniq; pondus 100. 
librar. pondcris 99* Hbrarum efi- i-miAz^o^. Pro di- 
verfitatc vcro partium,diverfitasctiam rationumcon- 
lideratur. Etenim fi magnitudo qvccdam aliam mae 
nitudmem totam in fe contineat , &partem prsterea 
ipfius dimidiam , major magnitudo minoris dicitur 
fcfquialtcra. Sic maguitudo .50, pedum magnitu- 
dmis 100. pedum eft fefquialtera:& magnitudo fo pe- 
dum fefquialtera magnitudinis viginti pedum,atq fic 
ininfinitum. Atq-, hocipfum in numerisobtinet Ete 
mm ip. ad 100. eandem habent rationem qvam ? 
ad 2. hoc eft ratioQem fefqvialteram. Quod etiam 
m ponderibus eodem plane modo fe habere dcDre- 
henditur Si vero major terminus minorem terminum 
totuminfecontineat&partem prjeterca ipfius terti- 
am, major magnitudo minoris fefquiterJia dicitur 
&ratioipfafcfquitertia. Sicratio ,0= i. ad 1000 eft 
fefquimillcfima. contmet enimin fetotum numerura 
&: partem pr:rterea ipfius millefimam : eodem modo 
qvoCiceroniin hbrode uniuerfo fefquitcrtia & fef- 
quio6tava vocatur iUa ratio qvx Platoni m Tima:o' 
«jnr^.^^ & i^h., dicitur,qua de rc in fequentibus 
data occafione plemus agctur. Particula igitur fef- 
qvi appofita indicat magnitudinem altcrius ^agn tu- 
dmis cfle .^^.0., feu fupcrparticularcm. Sic e- 
nimratio fcfquitcrtia apud Ciceroncm cft f fcu I-tA- 
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Tgi^&^ Platonis : ratio fefqvioaava efl: e^TjTDycTbo^ Pla- 
tonis feu |* Excedit autem qvaternarius ternarium, 
una ternarii parte. &^ novenariiis oftonarium una par- 
teo£bonarii. Et fic looi. efl: fefquiniillefimus 1000. 
excedit enim icoi. 10^0. unaparte millefima Scio 
alios aliter loqvi & per fefquimillefimum intelligere 
mimerum i foo.Sed qui accurate & cum veteribusjimo 
cumCicerone latineloqui&fcribere velit, eam rati- 
onem fequatur oportet, qvam nunc explicuimus. Id 
vero heic una notandum erit, quod in rationibus dig- 
nofcendisjfemperfitrecurrendumadminimos & pri- 
mos nnmeros, qviGraecis laPfiAm dicuntun Sicf 
cft m^fjtM magnitudinis&rationis fefquialter^E, | eft 
7rt»9/^v fefquitertia^ , | fefquiquartae, &: fic in infini^ 
tum^de quibus hoc notatNicomachusGerafenus librj* 
Arithmetices "o2^ 01 fj^ TrgST^t 59 'Tw^iAm Xiy>[jjiyQi 

m^fjLlvav eyoc fjuivov d^ijfjuov ^cLxL^TCSiciv ^ 01 TjiTOi Sho^ 01 

Aei. Eu yi fJLW ^ fijo^iov ov 7nxj^oi)VUfAX)^ tgtv ^ifj.qo^ r e^n- 
fjuotioovyiv vitIqji ^ecwpeiToq TTTfG^teW, Iv h'^^ fJ^li^oai 
yS^dLfJL^^. §luod Q in ratione eTnuogi^) , } primi qitidem 
ntmeri^ & qui Tw^fjLlvi^ Gr£cisdinmtur(quodfint 
inftar fundi reliquorum ) vicinijint invicem juxta 

Y ^ nattu 
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nattiralem progrefjtm. njero fecundi a Tw^/Jiivoi^ 

funt^ unonumerodiftant y tertii vero duobm : quar- 
ti^ tribus : & qvinti qvatuor , & fic in perpetuum^ 
qvoad ufq-, progredi volueris. T^raterea pars ifta^ 
unde qv£vu fuperparticulariumdenominationem ha- 
bet 5 in minoribm Tw^/ximv feu fundamentalium con^ 
fideratur^nonvero inmajoribus. Uv^ixms ergo, ra- 
tionis fefquialtera:, fefquiterti^E:, fefquiquart^ &c. funt 
% ^ 5 ? fic in infinitum.His vero proximi numeri 
^'unt % l^, i§._Terti autem funt §, \l, ^fPorro quar- 
tifunt|S \i, 1%, &c.Priniiautem funt vicini & con- 
nexi. conneaunturenimbinarius& ternarius , qua- 
ternarius & quinarius , fenarius & feptenarius imme- 
diate. Secundis autem unus numerus interponitur: 
inter quaternarium enim & fenarium eft qvinarius, 
inter 6. & 8. eft 7. mter 10.&12. eft 11. Tertiiau- 
tem duobus numeris feparantur. Inter fenarium e- 
nim & novcnarium, duo numeri funt, feptenarius & o- 
aonarius. Inter novenarium & duodenarium, de- 
narius & undenarius. Deniq-, inter qvartos numeros 
tres aliidantur, ut inter 8. & 12. dantur 9. 10. 11. 
& fic in infinitum. Tantum de epimoriis feu fuper- 
particularibus. 

Hifcc vero inter rationcs defeails opponuntur 
u^THAaJgioi , ftibfuperparticulares , qvando nempc 
confcquens continct m fc totuni antcccdentem femel 
& unam praeterca ipfius partcm. Eftq^ totupJa qvot 

fuper- 
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De Veritat. Geometr. Lib. IJ. xy^ 

fuperparticularis. Vel cnim fubfefquialteraeftjquan- 
do nempe confequens terminus antecedentis fef 
quialterfuerit^utinnumeris f,g,^ &c. vel fubfefqui- 
tertia ut |, f , ^-|, vel fubfefquiquarta ut |, \f atq^ ita 
in infimtum. nuS/^eve^ vero, feu primi numeri harum 
rationum funt. f, |, g& quotquot in infmitum feipfos 
unitate fuperant^ hoc cft, ut confequens is qui Gr^ecis 
vTTDAoy)^ dicitur, unitate excedat anteccdentem feu 
w ^foXoy^h Multa in hac rem ex Nicomacho Gera- 
feno 5 aut Theone Smyrnseo in medium adferre fu- 
pervacuum arbitror,cumresipfafatisperfc clara fit. 

CAP. IIII. 

Quando autem antecedens, totum qvide confequen- 
tem femel tantum in fe habet , eundem vero pluribus 
partibus excedit^ratioe^Tn/^gpii^ diciturLatinis fuperpar- 
tiens.In nueris enim f? 2? | antecedens comprehedit m 
fe totum con{equentem5& partes pra^terea ejufdem, 
vel duas, vel tres.Idipfijm in cognitis atque effabihbus 
margnitudinibus & ponderibus locum habet. Mag- 
nitudo enim C. pedum ad magnitudinem LX. pe- 
dum rationem habet, quam quinq-, adtria, hoc eft 
fuperpartiente.Continet enimmajor magnitudo infe 
totam minorem5& duas prxterca ipfius partes tertias. 
hoceft,fiminormagnitudointres aeqvales partes fe- 
cetur, tum major , tales q vinq; partes habebit, qvales 
minor habet tres. Si enim LX. pedum magnitudo 
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in trcs partes dividatiir jCiuvjs parti convenient pedes 
XX.Scd qvinqvies XX.faciut ccntu^ergo centu qvin- 
q; tertias partesalteriushabebit.NicomachusGerafe- 
nus hb. I. Arithmeticcs.'E<n cJ^^eTn/^^;!^ ^V^eW %v api9- 

e^cny ItA ttwi^^^ r^s l(pi^yi$ ktA^/jL^^y ci^ re tv e^^n^^w^ TrfO/^^iV 

yj!^ >cX/iT)?a/!c6( eTriXt^g))^ e{S^x,2^. Mem tvtov o T^fa. 
rsjg^^ rS oActje^v >cA>fl)i(jET6t| mii^ifjutpyi^ (maleinedito 
legitur l^^iiAJifk) e^S^x.S$,yjc) ^gTO TV^TOv eTrmT^ct^p)!^;, 
eim eVi^TrgA^Toc^pyi^ ^(5:) ouTty^ aei. Td, ^^>^ ^'^ctv ep^;;e< 
>C5U 7V TdiTV. atTbva^&v evGcccTfe «^P' 

'nSeT^ /Z3Ji^^ t£ oAgi), A>iaD/tev ectuiv^ 'TtoMcctt Acto-iv ivn e^rt- 
/oepv^ Tieevle^. 't^c^c^cv 5^ o'Aov Sio YifAay} clvtziv avvm&t- 
fj.ivct h^TtKcLaiovyivdo^ Tv i^cLp^^^ Eft 'vero ratiq fiiper- 
fartiens y qvando numertis totim illnm^ cui compara- 
tur infeipfo babet, & pr^terea partes ipfius una plures. 
Tartesveroift^^ und plures^ incipiunt a binar\o^atq\ 
tnde procedu7it ad omnes fequentes numeros ,Fundum 
ergo rationisfnperparticntis eft iiumerus , qvi pr^ter 
totumeum qvicumcomparaiur duas ipftns partes ha- 
bet, & fpeciatim fupcrbipartiens nppellatur, Toft 

hunc 
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hunc vero isy qvi prater totum tria habuerit , vocatur 
fpeciatim fupertrifartiens , & poji illum fiiperqvadri' 
partiens , inde fuperqvinquepartiens, & fic porro in 
coeteris. 'Partes autem radicem & principium ha- 
bent a ternario. Impojfibile enim efi: in his a dimidio 
incipere ; nifi una altqvem numerum fupponamus , qvi 
pratertotum oppofttumnumerum, dtias praterea par- 
tes ipfius dimidias contineat. Sed tum qvidem pro fu- 
perpartiente multiplumponemus. Tottimenimcompo- 
fitum, una cum binisfuipartibus dimidiis, dat fui ip- 
Jiusduplum. Primaergo & omnium fimpliciffima 
ratio 'fm[jijify\s feu fuperpartiens eft 5 ad j.Exceditc- 
nim qvinarius ternarium binis partibus tertiisternarii. 
Quaternariusenimexceditqvidem binariu binis par- 
tibus, fed ita ut partes illse ipfms binarii fmt dimidix, 
adeoq; 4. multiplus eft binarii, nempe duplus. Di- 
■ ftinevitur autem multipla ratio a fuperpartiente. Qu^ 
ergoduabus,tribus, qvatuorve partibus , plunbusve 
in infinitum aliam excedit magnitudinem ,neq; ta- 
men candem pluries in fe continet quam femel , neq; 
fuperparticularis eft, rationein generat fuperpartien- 
tem Sic ratio^.ad^. eft fuperpartiens, & 8. ad f. 
etiamfuperpartiens. Qvsepluribus perfeqvi, operx 
precium non arbitror. • ■,, 

Opponitur autem rationi fuperpartienti illa, cui 
prseponitur particulafub, nempe fubfuperpartiens 
0OT-7r<M«p)i5. eftque qvando confeqvens anteceden- 
'^'^ 7, ttm 
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tenitotuminfefemel continet, &partespr«terea ip- 
fius plurcs una. Sic 4. ad 7. eft fubluperpartiens & 5 . ad 
S.Atq-, fic inaliis. 

Qvando autem antecedens totum minorem ali- 
qvoties in fe continet, & unam prjeterea ipfius partem, 
ratio TTDMct-T^Aotffle-Tn/we-tos appellatur latine multi- 
plexfuperparticularisxujus quidem rationis varixfpe- 
cies,tam refpeftu multipli,qvam fuperparticuIaris.Et- 
enim fibis in fe contineat oppofitu totu, pars vero ex- 
cedens fuerit dimidia; ratio vocatur duplafefqvialtera: 
fi pars tertia,duplafefqvitertia:& fic duplafefqviqvartaj 
duplafefqviqvinta, duplafefqvioftava, & fic in infini- 
tum. Si multiplum, tnplum fuerit ; oriuntur ratio- 
nes pro partium mutatione, triplofefqvialtera , tri- 
plofefqvitertia, triplofefqviquarta, triplofefqvimil- 
lefima. SicratioSooi. ad 1000. eft oduplofefqvi- 
millefima Sic ratio p 2 5. ad 1 2 4. eft noncuplofef- 
qvicentefima. Atq; juxtahanc rationemin aliis om- 
nibus. Si enim confeqvens totum antecedentem Ik- 
musmfecontmeat,&unam proeterea qvamcunq; ip- 
fiuspartem, oritur ratio fubmultiploparticularis', ut 
ratio 1000. ad 8001. fuboftuplofefqvimillefima , & 
licincoptens, fubduplofefqvialtera, fubduplofefqvi- 
tcrtia,fubduplofefqviqvarta. Tum fubtriplofefqvi- 
altcra,ut2.ad7. rubtriplofefqvitertia 3. ad 10., & 
lic in aliis. Qyod fi antecedens totum confcquens in 
iecontincat,&partes pmercaipfius una pJuresita. 

tio 
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tio vocatur eTrtjiap^is &oppofita huic tm ^jim^x^o^iiyu 
vocatur 'vlOTBTroMa^TrXctaie-Tn^pvis Latine multiplexfu- 
perpartiens, & fubmukiplexfuperpartiens.Sic ratioiS. 
ad f. eft triplafupertripartiens, 17. ad f. triplafuper- 
bipartiens : ratioautem 5-. ad 1 8. eft fubtriplafupertri- 
partiens, & f.ad i/- fubtriplafuperbipartiens. 

Omnium ergo rationum exceifus , qvinque funt 
Ipecies effabiles, & defeftus totidem, Multipla, fu- 
perparticularis, fuperpartiens , multiplafuperparticu- 
Jaris, multiplafuperpartiens. EfFabiles qvoq-, ratio- 
nesdefedustotidem clafTes conftituunt , apponendo 
prioribus particulam fub. Submultipla,fubluperpar- 
ticularis, lubfuperpartiens, fubmultiplafuperparticu- 
laris, fubmultiplafuperpartiens. Quaj quidem innu- 
merisaccuratiusperfpiciuntur.XII. emm ad2. habet 
rationem fextuplam,ad qvadruplam, ad 4. tnplam, 
addduplam: qvx omnes rationes funt multiplx. m- 
verfx autem harum fubmultiplx, nempe,bmaru ad 
1 2 fubfextupla; ternarii ad 1 2. fubqvadrupki 4. ad 
12 fubtriplajd. ad 12. fubdupla. Rurfum 12. ad 
8 habet rationem fefquialteram, ad p. fefqvitertiam, 
adio fefqvifextam, ad 11. fefqviduodecimam, qvae 
omnes rationes funt fuperparticulares, & his oppofit:E 
cvi T« 'C;5n> tsfo^iTu cum prspofitione vocis <jm 
feu fab(ut verbisNicomachiGerafeni utar^-vl^weTn^d^oi 
feu fubfuperparticulares , nempe 8. ad 12. fubfef- 
qvialteraGr2ecev<I)M^t(»Aio5 9. ad 2Z. fubfefquitertia, 



^^'O W I LHC LMI LaNgI. 

Gnrce v(p^^^,<(^,^ ,o. ad 12. Lvric^tx^^ fubfefqvi. 
fexta, & dcniq. v7c^7rii),^y^^^^ fubfefqviduodecima 
II. ad 12. 

Porro 1 2. ad / .habet rationefuperpartiente , nenipe 
illam qv^ GrrEce vocatur iTnTr^v^^^p^j^, Latine fu- 
perquinquepartiens, ratiovero y.ad ii.eftfubfuper- 
partiens UTrgTri/^pji^ , nempe tJTrETnTrg/^-Tr^^.Porro ii^ 
ad2. cftqvintuplafefqvialtera & 2.ad 1 i.fubqvintu- 
plafefqvialtera . rurfumii. ad f.eft duplafelqvilexta, 
ad II. fubdupla-fefqvifexta. Qu^e ftint rationes 
';7DA\ct7r\cccne'7n/^e^oi &c ^Tn^Tro^^oL^ihctcm^ifjLo^Qi mul- 

tiplcefuperparticulares & fubmultipl^fuperparticu- 
lares. 

Deniqi 11, ad 5. eft ratio duplafuperbipartiens, 
II. ad 3. ratio triplafuperbipartiens, 1 1 . ad 4. du* 
plafupertripartiens : & inverfa harum eadem nomina 
retinent ax)v tH 'C^zro •a^oGeoit pra:ponendo particu- 
lam fub. 

A tq; hoc qyod in numeris explicatum. eft, in mag- 
nitudmibus cffabilibus eodem modo confideratur. . 
Ratioenimelfabilis in magnitudinibus eft, ut nume- 
rus ad numerum, ficut Euclidi demonftratum eft libro 
X. Elem. Propof V. VI. VIL Qux vero ratio- 
ncs nunicris cxplicari neqveunt , gencrahter qvidem 
mcflabilcs appcllantur : funtqj vel majorGsrationear. 
qvahtatis, vcl cadcm minores. Simajores fiicrint ra- 
tionca:qvalitatis,adcoqj antecedcns confeqvens cx- 

cedat. 
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cedat, Koy>'^ uTrtpo;^? ratioexceflusdicitiir :cui con- 
trariaeft ratio defeftus, qvce ratione ceqvalitatis minor 
eft^qvandonempeanteccdens minus eft confeqven-, 
te. Verum qvidem eft, omnes illas qvas antea recen- 
fuimus rationes 5 qvac qvidem oeqvalitatis non fint , 
neceflario vel excefliis effe, vel defeftiis. Sed qvoni- 
am fingula earum fpecialia habent nomina > hcE inef- 
fabilesjcumfingulari nomine careant, generali deno- 
minantur. Qvod vero rationes exceffiis rationibus 
^eqvalitatis vere dicantur majores •, & rationes defe- 
ftus hifdem minores : poftea diduftius demonftrabi- 
mus. 

CAP. V. 

Atq> ha£tenus qvidem rationes juxta primam ip- 
farun> generationem confideravimus : nunc vero ul- 
terius progrediundum, & affeftiones ipfarum paulo 
accuratius infpiciend^. Primum ergo, qvod confi- 
derandum occurrit, hoc eft : qvod ^Sxx, rationes fint 
fimplices , aliae compofita^* SimpUces vel abfolutej 
tales funt, vel refpe£tive. SimpUces abfolute, qva^ o- 
mnis compofitionis funt expertes. Simplices vero 
refpeftive, feu fccundumqvid , qvse aliarum ratio- 
num refpeau,qva2 ex his componuntur, fimpUces ap- 
pellantur. Abfolute ergo fimpHces folac rationes 
qvaUtatis funt 5 nuUam enim compofitionem agnof- 
cunc: omnesenim rationes^^eqvaUtatishabent ratio- 
nem, ut i. ad i. Ut vcro inteUigatur quid fit com. 

Z 3 pofi- 




\ 
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pofitio rationum , de ipfa compofitione pauca dice- 



mus 



Compofitio efl:, qvando dua: res ita inter fe jun- 
guntur, ut unam rem faciant majorem prioribus fin- 
gulatimfumptis,limul vero fumptis seqvalem. Huic 
autem opponitur divifio. Dixi compo/itum majus 
efTeqvavispartecomponente figillatim fumpta. Et- 
enim cum dux res feparata: antea , invicem jundx to- 
tum ahqvod efficianti utiqj res iWx qvx jungimtur 
partes erunt componentes. Totum autem erit com- 
pofitum. Eft autem totum majus fingulis fuis parti- 
bus. Fit autem compofitio, vel per additionem, vel 
per multiplicationem : ficut divifio pcr fubtradio- 
nem vel divifionem. 

Quando enim linea 6. pedum adjicitur line^e 6. 
pedum, totum eft 12. pedum. Sic Imea f. pedum 
compofitacumlmea 13. pedum, hoc eft adjeaa li- 
nex 13. pedum, dat lineam . 8. pedum. Idipfum in 
^i-^l^ru^' "^^g"it"dinibus, tam effabilibus, qvam in- 
eftabihbus, tum qvoq; in numerisomnis generis,om- 
nibulq; pondenbus verum dcprehenditur. 

Alia autem compofitio fit per multiplicationem, 
qvandonumerusmnumerum, magmtudoin magni- 
tudinem ; & pondus deniq; in pondus ducitur. Sic 
duodenanuscompomturex fcnanoduaoin binariu, 
vel qvaternario dudo in ternanum ; Oftonarius ex 
qvaternano dufto in binarium. Sic reftangulum pa- 
rallelograramum ABCD compomtur ex hnea AB 

& BC 



Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuestLLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.314 



De Veritat. Geometr. Lib. II. 183 

& BC in fe dudtis. Omnis enim linearum reflrarum 
multiplicatio dat compofitum 5 parallelogramum re- 
ftangulum. Quibus probeac diligenter obfervatis, 
videndum porro eft, qvalem compofitionem rationes 
admittant. 

Diximus vero antea omnem rationem duos habc- 
re terminos, antecedentem & confeqventem . Si er- 
go rationes erunt componendae, tum termmi ipfi con- 
jungendijidq-, velper additionem, vel per multipli- 
cationem. 

Termini autem qvi conjunguntur vel ejufdem ra- 
tionis funt, vel diverfarum. 

Ejufdem 'rationis , qvando antecedens cujufdam 
rationis,compofituscum confeqvente ejufdem ratio- 
nis, dat alterius rationis antecedens. EucHdes his 
verbisdefinit. Suvflecn^ Aoy^ '^Xri^^^^^V y^y^/udv^ /lu"^ t5 
eTroxtev» c€G Ivh^^z^^o^ clv'^ td tiniAjcm. Compofitio ratio* 
nis eji Jumptio antecedentisuna cum confeqvente ad /- 
demconfeqvens, Sic ratiop. pedumad 3. pedes erit 
compofitaratio ex 6. pedum ad j.pedes.Sic ratio 7. ad 
2.5 hocmodo dicitur compofitaex ratione f. ad n 
Huic autem opponitur apud EucHdem divifio ratio- 
nis, qvse his vcrbis definitur. Aicdpiot^ \oy8 'Q^ a>j- 

iu^ To e^TTD^vov. "Divifio autem rationis efi fumptio 
excefius , qvo antecedens excedit confequens^ ad idem 
confequens. Obfervandum vero eft beneficio hujus 

com- 
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compolitionis continuat^e, omnes rationes multiplas 
generariineipiendo ab arqvalitate. Si enim ~ ante- 
cedens junftum confeqventi, conferatur cum confe- 
qvente^ erit ratio f dupla . Si rurfum antecedens jun- 
ftum confeqventi conferatur cum eodem confe- 
qventc-, oritur ratio I tripla . Rurfum hocantecedens 
junftumconfeqventijdat rationem |qvadruplam;& 
fic in infinitum. Adeoqj hoc modo ratio ^ qvadru- 
pla componitur ex ratione s:qvahtatis &c ratione tri- 
pla: & ratio tripla, ex ratione a^qvahtatisSc ratione du- 
pla : deniq; ratio dupla^ex ratione a^qvahtatis hoc mo- 
do compoiita. Qjiod natur^e rerum apprime conve- 
nit. Eqvidem ahi ut hanc compofitionem mehus 
demonftrarent, ahum introduxerunt modum com- 
pofitionis peradditionem. Cum enim obfervarent, 
firationes a^qvalesadderentur, ita ut antecedens an- 
tecedenti, & confeqvensconfeqventi conjungereturj 
tum non majorem, nec aham auftioremve rationem 
generari, fedeandemplane cum priori : tantum an- 
tecedentes terminos conjunxerunt, eodem confc- 
qvente retento. Etenim fi \ \ addantur, ita ut ante- 
cedensantecedenti, &confeqvens confeqventi jun- 
gantur,oriturratio t qvx eft ozqvalis i rationi. Sic fi 
ii addantur eo modo, oritur ratio ^ qvx eadcm eft 
cum ratione l Qyamvis enini & antccedens termi- 
nus, &confcqvens rationis $ excedant termmos rati- 
onis 1 qvihbet, qvemhbet , ratio tamcn eft eadem. 
Katio cnim | eft fefqvialtcra, ficut & $ eft fefqvial- 

tera, 
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tera, & ut fe habent tria ad duo, fic fe habent 6, ad 4* 
Hoc eft ut fe habent fex pondo ad^. pondo, fic (e ha" 
bent 3. pondoad duo pondo. Et ut centumulnarpan - 
niad^o. homines veftiendos fic fe habent fo. uln^ 
ad I f. homines veftiendos. Ratio eft eadem, nempe 
duplaj quamvis terminiutrinq^ majores. Hoc itaque 
cumGeometras &: Mathematicianimadverterent , fa- 
cile confiderarunt rationes per additionem termmo- 
rum utrinq-, componi non poflle. Quoniam vero vi- 
derent,inplurimis rebus, hancrationum compofitio- 
nem, qux additione peragitur, magnum ufum habere: 
hoc modoeandem perfecere. Diverfarum enim ra- 
tionum antecedentes terminos invicem additione 
conjundtos cum eodem confequente compararunt, 
adeoq-, certo modo compofitam tationem habuere. 
Quamvis fi accurate loqvi velimus, hxc compofitio 
non eft integrarum rationum 5 fed tantum duorura 
termmorum-.nempe vel ejufdem rationis,ut in compo- 
fitione,qva juxtaEucUdis mente recenfuimus.-velante- 
cedentium tantu termmoru diverfarum rationum.Et fi 
pofteriori quide modo compofitiofiat,tu rationes mul- 
tiplas eafde habebimus quas prius. Componatur enim 
ratio i 1 datur ratio f . Antecedentia enim dux unitates 
compo^ita2,dantduo:quaecollata cum unitate eodera 
confequente , dant rationem duplam^Porrohsec rurfu 
compofita cum ratione seqvalitatis , dat rationem tri- 
plam YT • Etenim duo&unumdant tria confequens, 
autem idemeft: ratio ergo eft f . Si rurfum ha^c ratio 

Aa cum 
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ciim ratione cequalitatis componatur , oritur ratic 
quadrupla. & fic quintupla , fextupla atq^ in infini- 
tum. In his veroomnibusrationibus, idem obtine- 
turmcrhodo Euclidis, fi nempeantecedensjunftum 
confequenti ciim eodem confequente comparetur, ut 
antea indicatum fuit. Si vero rationes alias eodem 
modo inveftigare aut componere ahquis voluerit , id 
qvidem pofteriori methodo facilHme fit. Ita enini 
ratio fefquialtera componitur ex ratione (sqvaliratis, 
quceintegrum feu totum reprrEfentat^&ratione dimi- 
dia.?J dat | Ratio enim duo ad duo eft 2equaliratiS5.^efl: 
fubdupla, compofita dat |. Sic ratio quintupla com- 
ponitur ex ratione dupla & tripla f ^ dant f Habet 
vero hxc rationum compofitio magnum in^Mecha- 
nicis ufum,imo m omni vit^ genere.Sic enim v.g. lacus 
aliquis forma rcftangulari oblonga aquis plenus, cu- 
lus longitudo fic pedum foo., latitudo 50. & pro- 
funditas 8 pedum. Aqu;sergoomnes lacusfacient 
pedes cubicos 200000, Longitudo enim dufta m 
latitudinem, dat fuperficiem 25000 pedum quadra- 
torum,in quam dufta profunditas, dat tocum corpus 
velmolcmaqucam zocojo. pedum cubicorum. Lo- 
cum vcro quam celerrime evacuacum vcHm. Habeo 
auccm rocam dccem concavicacum feu camerarum, 
quarumfingula:pcdcmunum cubicum exhauriunc^ip. 
la au.ccm roca Cocaq, ipfius peripheria uno minuto ho- 
rario unam facit circumgyrationem. Locum autem 
purgatum optarem fpatio unius diei, vel etiam bre- 

viori. 



I 
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viori, fi fieri poflet. Apphco pr^ter priorem rotam 
alias tres, quarum fingul^ decem quoq-, habeant con- 
cavitates , fed triplo capaciores, ita ut fmgulse tres pe- 
des cubicos exhauriant : habeo pra^tcrea ad manum 
duas adhuc aHas rotas quindecim cameris inftruftas , 
quarum fingulse exhauriunt duos pedes cubicos aqua^. 
Appofitis ergo omnibus fex rotis erit ratio unius 
camer^e primas rotx ad totam aquarum molem, 
SEooooi adeoq-, totius rot^e 2ooo5§ feu Soooi R^^i^ 
porro alterius rota: eft ad totam aqvarum molemi.oooi. 
Etenim cujulvis cametce ratio eft iooooi. adeoque 
decem cauitatum erit ^oooM feu ut fupra. Tres au- 
tem rotiEeodemmodo funt conftruftaz, eandemque 
fingula^ capaciratcm habent. unde ratio earum efl: 
eadcm Denique rota quindecim cavitatum habet 
raticnem ad totamaquarum molem ^oooio. feUioooi 
qvsevisenimcavitas capit 2. pedes cubicos^adeoque 
ratio cujufq-, cavitatis ad totam aquarum molem eft 
5cooo5 feu Toooo'^. uude if. cavitatum erit TocoiS 
feu retento eodem confequente His ergo 

omnibus rationibus invicem compofitis dabitur eva- 
cuatio convenies uni minuto horario, unde cognofce- 
tur evacuatio unius horce 5 adeoq-, qvanto tempore to- 
ta evacuatio contingat^ Redudt^ autem omnes ra- 
tiones ad eundem terminum confeqventem , habe- 
buntfeomniajuxtapriora, pofita cujufvis mmuti e- 
vacuatione ut prius- 
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Conipoflt^EVero hx rationes, dant rationem omnium 
rotarum ad totam aquarum molem fingulis minutis 
5?oo"3 ^^" Unaergo horadabitdo circumgyra- 

tiones,eritqueratio ,4° feu j^f. Horis ergo 20. & 
fo'. totuslacusevacuabitur. Inhis ergoahisq, plu, 
nmisexenipHs hujus generis, h^crationis compofitio 
lociim habet. Si enim tum per multiphcationem 
progredivellem, nihil efficerem. Hoc ergo modo 
exratione | & | compofita dici poteft ratio quintu- 
pla , quamvis ccmpofitio h^c valde fit imperfeara , 
ut antea mdicatum : cum non totce rationes , fed tan- 
tum termini eanim antecedentes componantur 

Integra autem &perfeaa compofitio rationum eft, 
quandoduaru rationu exccflus ambo ceiniini antece 
dens cum antccedente,& confequenscum confequen- 
temvicem conjunguntur. Talem vero compofitio- 

nl^J^nt''^"^^^ '^""P°^e' Geometrce ftanm de- 
prehenderunt. Etenim cum omnis compofitio , rem 
compofitam auftiorem & majorem reddere debeat 
quam antea fliit : ergo cum id additione amborum' 
terminorum invicem non femper fiat, fed m omni- 
bus quidem squahbus rationibus totum fit ^equale 
finguhspartiumunde componitur, in ahis ver2 ali- 
fi oner"'"';, additionem compo- 

de?t "^?""^ P"'' additionem antece. 

nere vo^ ^ confequentium invicem compo- 

"ere voJuenm, ratio erit tnpla. Habcat enim in fi. 
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guraNo. 2. AB. adCD. rationem triplam^ EF. ad 
GH. rationem triplam^dico, fi AB* jungatur ipfi EF. 
&CDipfiGH. tumtotamABEF. adtotam CDGH. 
habere rationem triplam. Si enim AB. fuerit 6. pe- 
dum, CD. erit 2. pedum. & fi EF. fuerit 9. pedum 
GH. erit 3 . pedum. Jungantur AB. & EF. tota AB 
EF. eritpedum if. jungantur EFGH. tota EFGH. 
erit pedum 5. At if. efl: triplum f. , ficut 9. efl: 
triplumj., &6. triplum binarii. unde ratio ubique 
eadem, nempe tripla. Quod fi ratio minor ratione 
:^qvalitatiscomponatur: hocmodo cum ratione qua- 
cunq, excefliis 5 tumtotum minus eritfua parte.utfi 
ratio Y I componatur cum ratione l prodit ra- 
tio 5 Atratio ^| feu | efl: major ratione|. Liquet 
ergo ex his, rationes per additionem amborum ter- 
minorum antecedentium invicem & confequentium 
invicem componi non pofl[e , ncque illam compofi- 
tionem ullo modo efl^e legitimamjfed potius divifione 
aliquam efle^de qvibus in fequentibus.Scio quidem A- 
riftotelem Rhetoricorum Ub. III. c. VII L hujus com- 
pofitionisaliquam feciflie mentionem. Verbaqvatenus 
huc fpeftant adfcribam, T£y Si pv^fu^v 0 /AvYipS^os Qe/Jiyos 
^ MitUyjos kpijuonojc, ho/Ajcvo^, 0 Si lcL[Ji^o$ knTri Si '6^y vi Ae^i^ 
J T ttoMSv.o Si ^po^io^ ToopShiYJL YjQTi^o^. Mi7ri^ic<j{ Si ifaicni 2 e- 
j^pSvTD /ju&i "^Tri (dpdicTXJiJul-^^H kp^cL/jmmy ei^v S^ A^yiiv 7i$ y\Y. 
£91 Si 7^/^^ 0 -mikv yjA lyo/jucVo9 'tuv h^>i/AvoiV. 
ns^i Sio '^K. ^miQav SiJ) /jdv 'Iv izj^^ ev, o Sl Sio rcs^ ev. 

Aa 3 "£;^. 
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Exrhythmis vero Heroiis grandu & dimont accommO' 
dattis 6-11^^^10711 £ indigens.Jambus vero ipfa eft elocu- 
tto multitudims Trochaus autemagis faltationi coveni- 
ens.RelinqviturTaan, quo ufijunt inctpientes kThrarv- 
macho. Non potue}-imt vero dicere qutnam ejfet Tertius 
autemejtVaan^&continet jamd{£ios. EJlenimut tria 
aa duo tllorum autem unm eji, ut i.ad aaer ut duo 
adhnum.Hasverorattones continet fefqvtaltera^qua 
eJtFaan.i orro indicat,de quoPseane verba faciat.ducs 
enimPssanescontrariosdicit.C/w»^ entmeJiZ tlp-)^i/m ^ 

V Hpct^^c^ Ipxm T^ui , V TiMv^^ioi qvi 

mciptt a /onga, termtnatur tribus brcvibm ( cuius 
%nunnn Poeticiseft -'wv) alter vero ex contrartis 
mciptt trtbits qvtdem brcuibus^una /o?tg.a. ( cmv^ fia, 
numeftniPoeticis vvv- ) Herous feudaarvlus com- 
ponitur ex una longa, duabus brcuibus. ima autem 
longaxquaturbinisbrevibus. ergo rr.tiodaa-viicftz 
ad2. feui.adi. Jambus verocomponitur exbrevi* 
& longa t;- , hoc cft ex tribus brevibus, cftq; ut unum 
ad duo.Trocha:us autcm ex longa & brevi,eftq-, duo 
adunum.Unus ergoPa:an componirut cxdaaylo&: 
jambo, vel ut terminum Ariftotclis retineamus,con. 
fi.M nnf^ & jambum,fcu rat.onem a:q val.tatis & 
lubduplam •; unde ontur ratio fublefqvialtera. ante- 
cedcntia cmmadjcaa confeqvcntibus dantratione? 
AltcrveroPa:an, qvem vuJgoqvartum vocant, conti: 
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netdaftylum & Trocha^um feu rationem -f Sc f ade- 
pquc eft y]fuo\io?, Adjeftaenim antecedentiaante- 
cedentibus^ &con(equentia eonfequentibus dant ra- 
tionem | Nec tamen hcec terminorum conjunftio 
compofitio appellatur AriftoteH, neque proprie lo- 
qvendo compofitio eft* Etenim una partium eft 
majortoto: ratio nempe duplaeft majorratione fef- 
qvialtera , adeoque trochseus major qvam P^ean quar- 
tus: qvod eft perabfurdum. Unicus ergo modus 
componendi rationes totas perfefte , antecedentia 
nempe cum antecedentibus , & confeqventia cum 
confequentibus, fit per multiplicationem , qvando 
nempe antecedens cum antecedente, & confequens 
cum confequente multiplicatur , qvi qvidem qva- 
tenus ad hneas pertinet , ab EucHde propofitus eft 
libro VI. Elementorum propofitione XXIIL ubx 
demonftrat nsqviangula parallclogramma, rationeni 
invicem habcre ex lareribus conjunfta.Nempefi da- 
tx fuerint qv^ecunque rationes exceflrusin lineis , fiue 
effabiles, five ineffabiles^parallegrammumreftangulu 
ex antecedentibus terminis conftrudtum , ad paral- 
lelogrammum reftangulumexconfequentibus termi- 
nis j habebit rationem compofitam ex his binis ratio- 
nibas. 

Sint enim dat^cduce rationesexceflusAB. ad BC. Sr 
BD.ad BE.conftituatur ex AB.& BD.antecedcntibus 
terminisparallelogrammumreftangulum^ &aliud ex 
confequentibus BC. & BE. Qiipniam crgo hcec bi- 
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naparallclogrammafunt requiangula, ergohabent ra- 
tionem invicem conjunftam cx lateribus per XXIIL 
Propofitionem. adeoq^ eritutAB. adBC. &DB. ad 
BE. fic parallelogrammum AD. ad parallelogram- 
mumCE. Neque fanealiter efle potell. Cum e- 
nimambotermini utriufq^ rationis invicem multipli- 
centur:ipf^ qvoq; rationes invicem funt multiplicat^. 
omnis autem talis multiplicatioinrationibus exceffus 
eft compofitiojUt antea diftu.Neque in rationibus alia 
compofitio perfefta eftjpr^^terilla^qusefit permulti- 
plicationem. Dua^ autem line^e re£b^ in fe dud:^, hoc 
eft multiplicata^ invicem generant parallelogram- 
mum.Ergo parallelogramma ^qviangula ex antece- 
dentibus &: confequentibusexftruaa exhibent ratio- 
nem compofitam exbims aliis rationibus. 

Atqj hoc qvidem in numeris non minus clarum 
perfpicitur. Etenmi fi dua^ rationes tripl:^ compo- 
nanturinvicem, oriturratio noncupla ut dant^ 
Antecedentibus enim invicem, &confeqventibus in 
fe dudis oritur ratio f . 

Liqvetergoeandem & in Geometricis & Arirh- 
meticis rationum compofitionem efTe.Sicut enim inA- 
nthmencis ambo antecedentia in fe dufta feu inviccm 
multiphcata.dant antecedenscompofitiE rationis • & 
confequens fimihterduftum m confcqvens,dat com- 
pohtx rationis confequens, ita etiam m Geometricis 
ambo antecedentia, fcuambx antecedcntes ma^ni- 
tudmes.qva: certis lineis mdicantur, in fe dudx dant 

par- 
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parrallelogrammum , qvod qvidem ad parallelo- 
grammum ex binis qvibufcunq-, lineis,qv£e confcquen- 
tes terminos feu niagnitudines reprsefentantjconftruc- 
tum, rationem habet ex lateribus compofitam. 

Qupniam vero neceflarium eft, rationcs hafce 
compofitas non tantum m parallelogrammisi fed et- 
iaminre£tislineisexhibere ; methodum hujus rei in 
feqventibusproponam, eadem multiplicatione , per 
parallelogramma, femper retenta , ut benevolus lec- 
tor pervideat , qua bene modus componendi rationes, 
tam Geometrice qvam Arithmetice invicem convc- 
niat. 

Hanc vero compofitionem rationum, qvx ita per 
antecedentium&confeqventium terminorum mutu- 
am multiplicationem peragitur, omnino genuinam 
efle , atque in ipfa natura fundamentum habere, ex 
Harmonicis difcimus. Cum enim Harmonia dia- 
tefllaronex qvatuortonis componatur, qvorum pri- 
mus ad fecundumefl: in ratione fefqvioftava, terti- 
us vero adqvartum, ut 256. ad 243 : ergo ratio 
qujedatdiateflaron , hoc eft ratio fefqvitertia, com- 
ponitur ex hifce tribus rationibus |, | & || f • Quod 
etiam hac compofitione verum eflTe deprehenditur. 
Ratio enim | feu fefquioaavacompofitacum rationc 
fefq vioftava, dat rationem 1 1 Porro ratio U f com- 
pofitacum ratione ||, dat rationem f?|^| feu f hoc 
eft i-TTt-T^i'^ fefqvitertiam. Maximus enim commu- 
nis divifor f iS^.fecat antecedentem terminum 20736. 
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in^.partcs & confequentem iffp. in tres. adeoq^ 
ratio 2073 6. ad 15^52. eft ratio lefquitcrtia , fcu in 
mmimisnumeris |. Atcomponitur ratio 20736. ad 
ifj-f:. lioc eft I ex rationc 81. ad 64. & 25-6. ad 
245. ratio autem 8 1 . ad 64. componitur cx binis fef- 
qvioaavis, adeoque ratio | fcu fcfqvitcrtia, qvx dat 
harmoniam diateflaron componitur ex binis eTn^y^ois 
fefqvio£tavis & limmate 5 cujusratio eft.ut numerus 
ad numerum 2 5-6. ad 243 . Hxc eft il]a harmonia u-- 
nivcrfi^juxtaqvamomnium rerum compofitio eft or- 
dinata, qvampulcherrimisverbis defcribit Plato in 
Tim^o, & ex eo Cicero in Hbro de Univerfo , dc 
qvarepoftea plenius, ubi de analogia fpeciatim erit 
agendum. Ita ergo haec rationum compofitio qvse 
fitpermultiplicationem antecedentium terminorum 
interfe, & confeqventium inter fe ^ in ipfa natura 
mndamentum habet. 

CAP. VL 

^ Haftcnus qvidem compofitionem rationum con- 
lideravimus: Scqvitur divifio, qva: varia: non fecus 
quam ipfa compofitio. Etenim vcl totalis divifio 
eft, vel partialis. Totalis eft, quando magnitudoa 
magnitudme, vel numcrus a numcro, vel dcnique 
pondus k pondere aufertur toties, qvotics ficri poteft, 
ita ut nihil remancat. Partialis autem, qvando fe- 

ut aliqvid rcmancat.. Prior 
x.^? i^o^^y divifiodicitur, poftcriorfubtraaio. Sic 

fi mag * 
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fimagnitudo 6* pedum auferatur a magnitudine i8. 
pedum femel, remanent 12. pedes. At fi divida- 
turper 6 pedes, nihil qvidem remanet non divifum, 
totum vero divifum eft s . pedum. In divifione ergo 
proprie fic di£td , tria veniunt notanda , dividen- 
dum , dividens & divifum. Ut in priori exemplo 
magnitudoiS. pedum eft dividendum , magnitudo 
(J.pedum eftdividens , & magnitudo 3. pedum eft 
^ivifum , five id qvod fit ex divifione. Qupd ipfum 
in numeris & ponderibus-eodem modo fe habet. Eft 
autem divifio proprie di£ta , vel perfefta, vel imper- 
fe£ta. Perfedra , qvando poft divifionem nihil re- 
manetnondivifum. Imperfefta, quando poft divi- 
iionemaliqnidremanet non divifum. In priori ex- 
cmplo, magnitwdo 6. pedum ita dividitmagnitudinem 
18. pedum ut perafta divifione nihil remaneat non 
4ivilum. Si vero diagonalis qvad rati alicu j us divida- 
turper latus alteriusqvadrati, quod prioris fit kib- 
fexdecuplum, adeoque bafis bafeos fubqvadrupla ; e- 
rit qvidem divifio illa in qvinque partes, fed non per- 
fe£ta. Dividit enim bafis diagonalem iftam in qvin- 
quepartes, ita tamcn ut aliquid remaneat non divi- 
fum , imo qvod neque ullo modo dividi poteft a bafij 
cum earum ratiomutua fitincfFabilis , qvamuis potcn- 
tiafit effabilis. 

Quoniam vero haec rationum divifio magno nobi^ 
ufuipoftea fit : neceflTarium arbitror cam accuratius 
cxplicare, fingulafque ipfius afteaioncs diligentius 

B b z con- 
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confiderare. Qvod ut fiat,anteadivifio omnium quan- 
titatum confideranda erit,tam in numeris, qvam mag< 
nitudinibusac ponderibus. 

Dico ergo primum, divifionem efle duarum quan- 
titatum homogenearum conjunarionem mutuani , ex 
qua aha fit quantitas, vel una priorum, vel utraque mi- 

Per quantitates homogeneas intelhgo numeros,^ 
cum numeris, hneas cum Jmeis , pondera cum pon- 
deribus conjungi. Per conjundbionem vero intelheo 
multiphcationem. NuUa enim divifio fine multipli- 
catione.Si enim magnitudo 2o.pedum per magnitudi- 
nem4.pedu entdividenda, utique minor qvinquies 
inultiplicanda , uttotum in qvinque partes dmdac 
Qijoniam vero in omnibus rationibus eftabilibusj 
^eoi^ iemperfittotiusadpartes, vel partis aut par- 
tium ad totum .• utique divifio rationum effabilium 
ex divifione harum rerum optime intelhgetiir ™ 
tca enini mdicavimus omnes rationes eflbiles , elTc 

numerum eft ut tot partes unius integri, ad partes 

nialnitudoT/a 

partiumadmagnitudinem 24^. partium habet ratio 
nem quam numerus ad numeArmf hoc cft ut 2 /(J p r" 
Se^^^ Fr^^- ^^<l"^^dadeoin omnibusra^t^I 
mb s cftabihbus verum eft , ut nulla plane ratio fit 

doannam divifioms ratipnum intelhgamus, in pT 
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tium natura primum addifcenda erit. Atq^ ut in 
priori exemplo maneamus /it magnitudo AB. in fi- 
gu.num. 3. partium 25-6. talium, qualiummagnitudo 
CD. ineadem figura efl: partium 243. Ratio ergo 
AB*ad CD.efl: if^.ad 243. Secetur AB. bifariam 
inE. ratio ergo AE. ad AB. efl: 128. ad 2^6.5 feu 
i.ad2. Etenim AE.continetpartes 128. tales, qua- 
les AB habet 2$6. Efl: vero numerus 128. dimidius 
numeri 25-6. Erit ergo ratio harum partiuniAit 1. ad 2 . 
Ratio autem AE.ad CD. erit 128. ad 243, In mino- 
ribusenimnumerisnondatur. magnitudo autem AE. 
partes habet 128. tales, qvales magnitudo CD.par- 
teshabet 243. Seceturporromagnitudo CD.intres 
partesj&fittrienshujus CF. erit ergo ratio CF. ad 
CD. 5 ut 8 1 . ad 243 . 5 feu 1 . ad 3 . Cum emm CF. fit 
triens ipfius CD. , ergo qvalium CD. habet 24 3 . par- 
tes, taUum CF. habebit 81. partes. ut fi CD. eflec 
pedum 243.efletCF. triens hujus pedum 81. cuni 
8 1 . fint tertia pars 243 . Efl: ergo ratio CF. ad CD. 
fubtripla,feu I: vel retentis prioribus numeris ut 8 1 . ad 
242 Ad magnitudinem vero AB. eflTct ut 8 1 .ad 2 j6. 
& ad magnitudmem AE. ut 8 1 .ad 1 2 8 . Si ergo mag- 
nitudinem AE. 5 qvx habet centum vigintiofto du- 
centefimasqvinqvagefimasfextaspartes, ita divide- 
re cuperem> ut divifum eflTet, ficut CF. ad CD. feu ha- 
beret oftuaginta unam ducentefimas qvadragefimas 
tertias partes ; divido fingulas partes ducentefimas 
a vinq vagefimas fextas in partes ducentas qvadraginta 
^ Bb 5 tVQSy 
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tres , hoc eft multiplico 2f6. pcr 243. prodeunt 
<S2zo8. Adeoq; tota AB. habet fexagies bis millc 
duccntas Sc od:o partes duccntefimas qvadrage- 
fimas tertias: hoc eftcum fingula: partes ducentefi- 
ma:qvinqvagefimslexta:ipfius AB. feara: fuerint in 
partcs ducentas quadraginta tres , erit tota A B. fe£ta 
inpartestales62 208. Adeoquccum 2 fd. partes fe- 
centur m 62208. partes; utique 128. fccabuntur in 
31104 ejufdem menfurs partes. Ut autem par- 
tem habeamus,qv:E fit ad 1 28. hoc cftad 3 1 104 ut 81 
ad 243. entut 24 3. ad 3 1. fic 3 1 104. adqvartum qux- 
fitum , feu ad 103 68. Hoc eft 103 68. fe habet ad 
3ii04.feu 128 partes duccntefimas qvinqvagcfimas 
fextasmagmtudinis AB. ut 81. ad 242. Qux qvi- 
dem portio, ctiam ex fola multiphcatione ant^ceden- 
tium c ognofatur» 8 1 . dufta in 1 2 8 . dant 10 3 68 E- 
ritque ratiopartis hujus dat;E, quarad 1 28. fc habet, ut 
8 1. ad 243. , ad totam magnitudinem AB. feu 2^6 , 
ut io368^ad622o8. Adcoque magnitudo qvx pri! 
uscomododivifaerat,utpars ad totum effet ut 128 
ad 2 f 6. nunc iterum fccundum candem partem ita 
diviia eft,ut pars poftcrior ad priorcm fit ut 8 i.ad 243 
adtotum autem ut.io368. ad 62208. feu reduais 
numcns ad minima, ut i . ad 6 ^uucns 

m.l!^^""'/""^"''''''^"'^'^'' ^'^"'^'■^^••e vclim,ut eo 
Tudo ln "''"T Pf ^^P^^i^-^u^- Sic magni- 

cem H.K ' CD, qvx qvidem fi invi- 

cemdcbeanteflc commenfurabiles, tim GD. biferi- 
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am erit fecanda.Continet enim AB totam in fe CD. 
ter, &partem pr^tereaipfiiisdimidiam^ hoceft, ha- 
betpartes/. tales , qvales CD. habet diias. Opta- 
rem tota AB. bifariam feara in E. omnes tres magni- 
tudines AB. AE. & CD. commenfurabiles efficere, 
ita ut eadem menfura menfurari poffent. Divido 
fingulaspartes feptimas ipfius ABbifariam, hoc eft, 
ihultiphco 7. per bmarium, prodeunt 14. Adeoque 
totaAB. taliumeft 14, qvahum AE. eft 7. Divido 
qvoque fingulas partes ipfius CD. bifariam, hoc eft 
multiphco duo per duo^prodeunt 4. Cum ergo AB. 
nuncfit i4.partiumtaUum, qvahum CD. eA qva- 
tuorj erit AE.7. tahumjquahum CD.eft qvatuor.Atq; 
hocfaciUime ipfi rationum compofitioni apphcatur. 
Ratioenim AB. ad CD. eft eadem qux partium 7. ad 
Ratio autem. AE. ad AB eft femiflls ad integrum, 
hoceft I. ad 2. Qu^ero rationem AE. ad CD. qvam 
anteadeprehendiefle^ut^.partes ad qvatuor partes. 
Divido rationem 7.ad 2, per rationemi. ad 2. & qvi- 
dem multiphcando antecedentiainvicem^ & confe- 
qventia in vicem.-prodit ratio 7.ad4.Etenim in rationi- 
bus 1 1 femel feptemfunt feptem, bis bina quatuor: 
prodit ratio J.Dixiauteminomni divifione, divifum 
vel utroque terminorii fingillatim fumptominus effcj 
vel alterutro.Etenim fi 2o.dividantur per qvatiiorjdi- 
vifum erit f. At qujnque minor qvidem eft divi- 
dendo 5 fed major divifore quaternario. Si vero 2 o , 
dividanturper 10 , divifum erit duo : & tum divi- 

fum 
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funi minus eft & dividendo5& divifore.Quodipfum iil 
rationum divifionelocumhabct.Si cnimratio excef- 
fus dividatur per rationem defedus, divifum minus 
qvidem eft ratione excefliis , fed majus ratione de- 
fe£tus. Utin antecedenti fchemate, ratio 7. ad 4, 
eft major quidem ratione fed minor ratione 7. ad 2, 
feu 14. ad^. Verum de his plenius ubi ad rationes 
majores &: minores ventum fuerit. Nunc tantum 
naturam divifionis indicafl^ voluimus. 

Verum pluribus ha:c exempUs funt illuftranda. Sit 
liiagnitudo AB. 7. partium talium, qualium CD. fit 
2. Secetur AB.in AF.ita ut tota AB, tres partes taks 
habeat, quales AE. majus fegmentum habetduas5& 
minus BE. umm. Vehm fcire qua communi menfu- 
ra majus fegmentum &c CD. magnitudo menfurantun 
Seco totam in tres partes , & ut conveniant inviccm 
particulceipfius CD. & AB: feco fingulas partes fepti-; 
mas AB.& fingulas partes fecundas CD. tnfariam. 
adeoquc tota AB. habet 2i.partes talcs,quales CD. 
habet 6. Majus ergo fegmentum habebit 14. tales, 
quales AB. habet 21. hoceft qualesCD habetd. Id 
autcmip^um breviflima methodoinveftigatur, mul- 
tiplicando 2 . pcr 7. & tria per duo. Nam & AB.tum 
dcbitomodofeftaeft: &fcgmentum cjusfaftum eft 
commenfurabileipfi CD. Eft vcro ratio AB.ad CD. 
utpartes7.ad 2. ratioautem AE. ad AB. eft ut du:e 
partes ad trcs partes , feu ut 2. ad 3. Multiplicentur 
antecedentia cum aiuecedcntibusj & conleqventu 

cum 
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cum antecedentibusj &: confequentia cum confequen- 
tibus, erit bis feptena 14: ter bina 6. .datur ergo ra- 
tio majorisfegmenti ad CD. ut 14, partes ad 6. vcl 7. 
ad 3 . 

Compofitioergovera& perfeda rationura & earun- 
dem perfefta divilio, eodem plane modo fiunt per 
multiplicationem. Tantuminter ambas hoc difcri- 
men eft, quod tertium feu produaum illic augeatur, 
majufque lit utravis rationunl > heic vero minuatur: 
&: yel utraque rationum minus fit , vel una. Etne 
quis exiftimet hanc di vifionem jure appellari non pot 
lcj demonftro^ m divifionibus qua partes tota^juxta 
certam menfuram , vel partes partes fecant^hanc ean- 
dem dividendi methodum locum habere. Si enim 
duae feptimae partcs alicujus magnitudinis in quatuor 
quinque partes fint fecandsE 5 hoc eft AE qyx habet 
duaspartes tales, quales AB habet 7. fecanda erit 
infingulispartibus, itautqvacuis pars fefta fe habeat 
ad quamvis partem fecundam ipfius AE.vel feptimam 
AB. ut CF. ad CD. hoc eft ut quatuor* ad quinque. 
Seco fingulas partes in qvinque. Adeoque tota AB. 
feftaeft inpartes3 5. totaautem AEinpartes 10. Ut 
vero quatuor ad quinque, fic 8. ad decem. Adeoque 
ofto decimar partes ipfius AE. erunt o£to tricefim;E 
quintiE partes ipfius AB. Idipfum methodo fuperius 
tradita facillime inveftigatur. Partes enim funt | & | 
quJEconjungantur invicem multiplicando fuperiora 
cum fuperioribus ( Gra:ci fupenores numeros vo- 

Cc cant 
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cant rzst^Xoy^^ inferiores v7n>\oyii$ ) prodic nume- 
rus^^. Idipfumadeo in omnibus partium divifioni- 
bus contingit, qv^e per alias partes dividuntur. Par- 
cem autem vocoqvicquidabalio exceditur, vel una, 
vel pluribus parcibus. fic |f g fimc parces. | autem 
partis partiumve nomine non vcniunt; cum totum fit, 
continens in fe tot partes tales alterius. In omni- 
bus ergo magnitudinibus commenfurabilibus partes 
dicuntur quandoantecedens minus efi: confequente. 
Totu vero,quando antecedens majus efl:confequente. 
Ut ergo femel dicam, qvando tota cum partibus , vel 
partes cum partibus hoc modo conjunguntur , divifio 
fieridicitur. Etcnimquod ex hac conjunftione fit, 
minus efl: vel uno vel alterutro terminorum. At com- 
pofitionem idvocare, quandoid quodfitjminusefteo 
ex quo fit, id vero perabfiirdum efl:. Si enim rcs com- 
ponuntur, augentur ; Sc compofitum erit totum ea 
vero qux componunt, partes. Totum autem majus 
efle parcibus fuis haud dubium. 

Quando ergo racio exceflus conjungicur cum racione 
defeftus, racio excefllis per racione defeftus divila efl:. 
&c illa racio qux mde oricur, racio duiifa appellacur-,fal- 
tcm ica appellarijure debec : quandoquidemfemper 
minor fic quam racio exceflus primo loco pofica. Eo- 
dem modo, quando racio dcfeaiis cum ratione de- 
feauspcrmultiplicacioncmconjungicur^ major racio 
a minorc duuditur:&: ca racio qux ex hac conjunftione 
oriCur,minor cft ucraquc, adcoquc divifum. Quod 

in 
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in fequentibiis poftea plcniiis demonftrabimus. Op- 
time ergo Euclides, quandohanccorijundtionem ra- 
tionum indicare voluit^femper ufus eft voce oi^yKeTcSoq 
conjici aut conjungi ^ non vero ai>v&'9e7a<: quodalii 
forte Grseci Mathematicinon ram dihgenrer obferua- 
uerint; quamvis & certo modo eorum vocabula expli- 
cari poflint : qua de re pluribus poftea dicendum. 
Quod li quis pr^frade contenderit , etiam illam 
conjunftionem 5 compofitionem efle dicendam^qux 
fit inter rationes excefliis & defe£tus, vel rationes de- 
feftus inuicem : non video quomodo compofitionem 
adivifionefejunxeric. Etenim corapofitionem efle 
contrariamdivifioni, vix quifquam negauerit. Neq^ 
ullum arbitror difturum , divifionem uUo modo pbf- 
feappellari compofitionem. At quando du;^ ma- 
gnitudines ita invicem conjunguntur, ut unum pro- 
duarumfaciant minusvel utraque earundem magni- 
tudinum , vel una faltem : tum dmidit una magni- 
tudoaliam eandemque imminuit, non vero auget. 
Diuifio ergo rationum ex divifione magnitudinum 
optime intelHgitur , ficut & illarum compofitio, ex 
haru compofitione*Qaoniam vero hxc accurate in ra- 
tionibus demonftrari nequeunt , nifi antea rati- 
ones ^equales & in^quales fuerint explicat^E : harum 
naturam jam paucis indicabimns, cum unum per aliud 
co melius & facilius intelhgatur. 
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CAP. VIL 

j^!.qnales rationes diciintur, qii^e fe inuicem nec 
majoresfunt, necminores. Ratio autem altera ra- 
tione major dicitur, qux xquahm excedit : Minor 
yero qux ab ^equali ratione deficit. Sicut autem 
quantitatescum quantitatibus comparat^e^vel ^equan- 
turinuicem, vel funt inacquales, ita ut una quidem 
aliam exccdat 5 altera vero excedarur; ita etiam ra- 
tionesinvicemcomparata!, uela^qualesfuntj uel inse- 
quales. ^Equales rationes funt, quarum quantitas eft . 
a^qualis:ut dupla ratioduplsejtripla^tripte^fextupla, 
fextuplse, fefquialtera 5 fefquialter^ atq>ficinom- 
nibus rationibus exceffusitum fubduplajfubduplar^flib- 
tripla,fubtriplae; fubquadrupla, fubquadruplx 5 fub- 
fefquialtera^fubfefquialterse: atque fic in infinitum. 
Exa:qualium vero rationum natura, insequalium rati- 
onum cognitio dependct. Sunt enim insequales ra- 
riones, quarum quantitates invicem comparatce funt 
inxquales^ &cujus quantitasmajor, illa ratio major 
eft 5 cujus vero quantitas minor, illa ratio minon 
Qiiantitatcs autem, per arqualitatem menfurantur Sf 
€nim magnitudo qucecunque cum alia quacunque 
magnitudinc comparetur , quarum una aliam exce- 
dit ; fumatur in majori magnitudine alia , mmori x- 
qualis , dabitur ftatim exccfliis majoris. Ita etiam 
m rationum collatione, fi una confcratur cum ratione 
qua^alterieftc^qualisi ftatim qvidem apparebit, an 
altcra ratio vcl major fit, vel mmor, vel a:qualis.Qupe- . 

rcndum 
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rendum ergo primo , qua methodo rationes a:quales 
inyeftigentur.Ec in magnitudinibus quide una ac fim- 
plicillima methodus eft^^nempe per multiplicationem 
in rationibus excefflis , &c divifionem in rationibus 
defeftus.Eft enim multiplicatio^ut unitas ad multipli- 
cantem, fic multiplicandus ad multiplum feu quar- 
tum qv^efitum. Ut verbi gratia in riumeris, fi vc- 
limmultiplicare T2 8.per4. eritut i.ad^jfic 128. ad 
512. Contra divifio eft, utdivifor adunitatem, fic 
dividendus ad divifum^feu quartum qvacfitumj ut fi 
51 zdividendusfit per i2 8.eritut i28ad i^fic si^.ad^. 
Quod autem unitas in numeris , id minor duarum ma- 
gnitudinum eft in magnitudinibus. Quando enim 
quseroaliquam magnitudinem qv^ toties afiam in fe 
contineat magnitudinem^qvoties alia magnitudo ali- 
am, hoc eft ut clarius dicam, qvando datis tribusma- 
gnitudinibus , quarum prima major eft quam fecunda^ 
qvoeroauterriqvartam^qv^E juxta eandem menfiiram 
tertiaeexcedat tertiam^juxta qvamprima excedit fe- 
cundam: conftru£tis triangulisfimilibus , ut in figu. 
num. V. dico ut fecunda ad primam , fic tertia ad 
qvartam. Sit enim AB. /.pedumiBC. i.DE.ppedum: 
dico, utfehabetBCad AB.fic DE. ad qvartum qux- 
fitum. 

feuuti.ad/, ficc). ad^^j. 
Qupd qvidem fola multiphcatione inveftigatur. • 
In lineis autem eft, ut BC .ad AB , fic DE.ad E A . At q^ 
hoc adeo in omm multiphcatione verum eft* Si e- 

Cc 3 nim. 
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nim BA. fiierit duplaipfiiis EB. etiam EA. erit dupla 
ipfius DE. & fi BA. felquialtera ipfius BC, etiam E A. 
erit fefqnialtera ipfius ED: ac demum juxta quam- 
cunquerationcm^AB.major fuerit magnitudine BC. 
juxta eandem rationem magnitudo AE major erit 
magnitudine DE. 

Omnis ergo multiplicatio in magnitudinibus hoc 
modo fir. Si datis tribus magnitudinibus, qvarum 
prior major fit fecunda , qvaero autem qvartam , qu^ 
juxta eandem rationem & multiplicationem fit major 
tertia^quapriormajor efl: fecunda: dico, utTecunda 
minor ad pnmam majorem, fic tertia ad qvartam. A- 
deoque quando datam qvacunqe magnitudinem ita 
augere velim, ut aufta feu compofita ad fimplicem 
habeat candem in excefili rationem, quam alia ma- 
gnitudomajor ad aliam minorcm , conftrudo trian- 
gulojuxtafiguramnum.V. dicout fecunda minorad 
primam majorem,fic tertiaad quartam. Adeoq-, habeo 
inagnitudinem auftam feu compofitam juxta illam ra- 
tionem, quam habetprima ad fecundam 

Si vero dads tribus magnitudinibusj cjvarum pri- 
maminor eft qvam fecunda, vellem autem tertiam 
itadividcre, ut.portioad totam haberct candem ra- 
tioncm quam prima ad rccundam : cxftruo rurfum 
triangula fimilia bina, ut in figura hum V. atquc indc 
concludo, ut fecunda fcu major magnitudo ad pri- 
mam minorcm, fic tcrtia ad quartam , fcu ad divifum 
Ut m figura numcro V. ft magnitudo AB. eflct triens " 

magni- 
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magiiitudinis AE , qva^rerem vero trientem ipfius 
DE, conftruftis ut illic triangulis a:qviangulis dico 
utEA.major magnitudoad BA.min0rem5licDE.ad 
CB. Adeoquel^E. magnitudodivifa eftin trespar- 
res, &CBrehabetadDE.ut BA. adEA. 

Multiplicatio ergo& divifio eodem plane modo per- 
ficiturjtantii hocdifcrimine rctento, qvod in multipH- 
catione faftufe habeat adtertiunijUt majusad minus: 
in divifione vero, fadum feu divifum fe habeatad ter- 
tium 5 ut minus ad majus. Operatio quoque in mul- 
tipficatione diverfa eft ab operatione in divifione. 
llhc enim pro inveniendo qvaefito eft^ut minor ad ma- 
jorem terminum, fic tertius terminus ad qurEfitum. In 
divifione autem pro inveniendo divifo dicimus , ut 
majorterminusadminorem^fic tertius ad qvarfitum. 
Quod utrumque ex priori cxemplo hquet.In multiph- 
catione enim DE^pro invenienda EA. multiplaipfius, 
erat,ut CB minor terminus ad AB maiorem,fic DE.ad 
E A.Faftum autem per hanc multiphcationem,nempe 
EAad fuumterminumDE, fe habetutmajor termi- 
nus BA ad CB. termmum minorem. In divifione 
autemproinveniendaCB.parteipfius DE.eft utEB. 
major terminus ad B A minorem terminum> fic DE. ad 
CB. Divifum autem CB. fe habet ad totum DE. uc 
AB minorterminusadAE.majorem terminum. 

Quando ergo datis tribus terminis, qvieritur quar- 
tus qvi ad tertium terminum eam habeat rationem 
quam primus ad fecundum: * videndum ftatim eft , an 
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primus terminus fit major fecundo, vel minor. Si ma- 
joreft fecundo, hoc eft,fifuerit ratio excefTus, tum 
quartusent major tertio; adeoque tertius terminus 
augendus eft feu multiplicandus , fietque ut minor ad 
majorcm, fic tertius ad quartum.Tum enim qvartus ad 
tertiu eandemhabebitrationem qvam primus ad fe- 
cundu. Atque hoc modo in omnibus rationibus excef- 
fus queritur ratio reqvalis per multiplicationem. Quod 
fi pnmus terminus fecundo mirior fuerit, tertius ter- 
minus dividendus erit , dicendumq; ut major ad jni- 
norem, fic tertius ad qvccfitum. Ita enim qvartus 
terminuseandemhabebitrationcm ad tertium qvam 
primus ad fecundum. Talique modo ratio ^eqvahs 
qusnturcuicunq., rationi defeaus. Omnis ergo o- 
peratio per qvam qvartus terminus ira qvseritur, ut 
dicatur,utmmorterminusad majorem,fic tertius ad 
qvarlitum, eftmultipUcatio. Inqvaautem qvartus 
itaqv^riturutdicatur,ut major tcrminus ad mino- 
rcra, fic ternus ad qua^fitum vocatur divifio In mul- 
tiphcationeenimeftjut i.ad f.fic6.ad 5o.qvinqvicse- 
nim fena funt tnginta. In divifione autem eft ut < 
ad I. lic 30. ad6. qvinqveenim intriginta habeo fe- 
xics. Quod autcm unitas in numeris, id inter ma- 
gnitudines, minor magnitudo cx duabus cft Hac 
crgo mcthodo cuicunque rationi data: aha a:qvahs 

tum multiphcando altera ratio acquintur. Si vero 
ratio fucnt dcfc^us , tum dividcndo xqvalxs huic 



con- 
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conftituitur. (^am autem nos sequalem rationem 
dicimus^eam Euclides fimilem vocat; qvamvis in ra- 
tionibus inseqvalibus nomina quantitatis retinuerit, 
vocando unam majorem, & alterani minorem. Ari- 
ftoteles vero eadem appellatione ufus eft, qva nos* 
Illi enim ratio aequalis dicitur , qvam nos hoc no- 
mineinfignivimus. Quod vcro Theonem Smyrnse- 
um attinet , is fmgularem hac in parte fententiam 
habet. Vocat enim rationem seqvalem, qvam nos 
seqvalitatis dicimus , Sc qvam ipfemet alibi \oy>if lcro^ 
^'^s appellat: majorem vero, qvse nobis ratio ex- 
ceffus dicitur Graecis xoy^ vTrggop^yi^: oppofitam vero 
hulc rationem defe£tus vocavit Ao^v eAct^loyct feu 
rationem minorem. Locus eft capite XXll. libriie- 
cundifeude mufica, tSvcJ^ AoVinqvit oi elcn i^^i^ 

O im s» tcros ttsx^o om(sS 




fAv •xl^zOT-^ioMot.TJ^a^ao., o. J^e oTre^n^o., c. si^ixt^ot. 
Rationum alta funt majores, alU minores, alia vero 
qvales. tyEqualis ergo una eft & eadem , omwsque 
rationespracedtti ac^lementivtcemhabet. ^q-va- 
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les atitem Junt 5 qu£ eandem inter fe /eqvalitatem ha^ 
bent^ ut unum ad untim^ duo ad dtio ^ decem ad decem^ 
centtm ad centtm. Majortm njero rationum alia funt 
miiltipla-i ali^ ftiperparticularesy ali£ neutra. CHi' 
nortim pariter , ali£ ftmt fubmtiltiplo!:, alia ftibfuper'^ 
fartictilares^ alia neutr£, Ex quibus id fequi vide- 
turqvodanteaindicavi, seqvalem rationem Theoni 
Smyrnaeoappellarijquam nosasqvalitatis dicimuSjimo 
qvam ipfemetplurimisin locis y\iy^\(Am((9<; appellat. 
Eqvidem, fi diceremus numeros % r^s^s % , rzu^^i 
^^^V^ ©/'o^ '^^'Si' 'z^f 2)^ W^&^ a Theone tantum no- 
tis fuifTc indicatos, fcriptumq; <L cl,y(^0 ru^g 
0yX^ t ^sre^V t. y^c^^J ^zs^s. per que hos numeros 
qvantitates^mtelhgendas efTenon terminorum invice, 
fed ipfarum rationumradeoque integre fcribendum 

nt unu adunu { fcu fimpkl ad fimplu}^////« duplu^ 
decupltm ad decupltm , centtiplum ad centupltm ^ 
facile hxcTheonis vcrba cum ahorum Geometrarum 
mente concihari poflent.Si enim ducX rationes xqvaH- 
tatis invicem comparantur: utrinque efl: ratio unitatis 
ad unitatem. Ratio autcm dupla efl: ^eqvahs rationi 
duplx, & decupla decuplx , & centupla ccntupli^. 
Id quoque quod dc majoribus rationibus fubjungitur, 
illas cflc vel mukiplas, vcl fuperparticularcs, vcl neu- 

tras 
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tras-,fatis commode explicari poflet :nepe ut rationon- 
ciipla vel vigecuplofeptupla&c. eflet multipla ratio- 
nis triplse. illa qvidem dupla vel duplicata, hxc tripla 
vel triplicata» Sic ratio 8 1 . ad 3. efl: fefqvialtera ra- 
tionis 2 7.ad 3. &:ratio 81. ad i. efl: fefquitertia rati- 
onis2 7.ad i. Ratioautem 24?. ad i. collata cum 
ratione 27. ad i. neque multipla eft, neque fuperpar- 
ticularis,fedneutra,&qvidem,juxta priorem metho- 
dum eft fuperpers.Eodemmodo ratio i.ad 27.eftfub- 
tripla rationis 9 ad 27.& i . ad 8 1 .fubqvadrupla ratio- 
nis 2 /.ad 8 1 . & fic in coeteris. Sed qux de harmonicis 
poftea fubjunguntur , cum hac explicatione non vi- 
dentur convenire pofle. Quicquid fit: certum qvi- 
demeft, Theonem Smyrnaeum & alibi placita alio- 
rum Geometrarum non tam accurate fuifle feqvutum. 
Cap. enim XXI. libri fecundi definit avaAoTia», 
qvamcunque mutuam habitudinem duarum rationum 
inter fe- JiiA^.oyixS^i'^ Xoya>v, « /zae^s ^MiAjfS OTt* 
tvimi^wv k Svo 'h, Hrai Sx-U T^c^rotgct. Jna/o- 
£ia autemfeu proporUo, eft mutua quacunqverattomm 
relatio , wrbigratia, ut duo ad unum,Jtc o£fo ad qva- 
tuor Exemplum quidem adjunftum veram & Geo- 
metricam proportionem monftrat; fed definitio ni- 
mis eft generalis. Etenim fi i»*Ao>^ eft mutua qux- 
cunq-, rationum relatio AcV''^ i?^>iAJ<5 ■^roto. %ioMy 
avalifcunq; relatio rationuminvicem : utique cum in- 
?errationes 3 & 1. & y ad 2. deturaliqva reIatio,et- 

Dd 3 lam 
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«millic erit hxXoylcL: qvod tamen verum non eft 
A^ccxo-^ enimeftqvandorationes esdem vel jEqva- 
les fuermt Ica qvidem bonus hic Theo parum accura. 
tus m (cnbendo fuifTe deprehenditur. Qjod autem 
Marcus Meibomius hunc Theonis Smyrniffive eJm 
re fi ve opinionem, vetenbus ingenere attribuit eama' 
obrem, eosdemcarpic ; id vel imneri.t T 
vel n,ali^„eab.pfof^a„.eft" dX ';r;'rm^^^^ 
guit qi,m inter veteres rerum Geometncirnnl , 

c^mTheo„eSmy^r^i:ai„rX 

qvamcunquerationemexceniic ?^'^em eft 

"STatio?c"x^;:,r^^^^^^^ T"^- ^ '^"^t 

femperefremino?/m i^^^-^cefTus comparetur, 
ftrabimS C^^^^ qvod plcn.us poftca demon- 
«^us, Ncqve tamcn ideo omncs ratxones ex- 

ccfliis 
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cefliis fimpliciter loqvendo majoresfunt dicend^; nifi 
refpeftii rationis aeqvalitatis. Neque omnes ratio- 
nes defeftus fimpliciter minores funt dicend:3e j nifi re- 
fpeftu rationis asqvalitatis. Nam ut una ratio excef- 
fus^altera rationeexce^Tus , majoreftjaltera minor : fic 
eoderamodojduasrationesdefeftus invicem collata^, 
unam faciunt altera minorem, alteram vero majorem* 
Quando ergo ratio asqvalis aut major aut mmor dici- 
tur : tum id femper fit refpeftu alterius rationis. E- 
qvidem fi dicamus Theonem unamqvamq^ rationem 
duplici modo confideraffe, primo qvidem , ut ante- 
cedens ad confeqvens, fecundo, ut confequens ad an- 
tecedens^ aliqvomodohascfententiatolerari poteft. 
Naminrationibus asqvalitatis, ut antecedensadcon- 
feqvens, ficconfeqvens adantecedens. In rationi- 
bus vero exceflfus , antecedens ad confeqvens majo- 
rem rationem habet , qvam confeqvens ad antece- 
dens In rationibus vero defeftus, ratio anteceden- 
tis ad confeqvens, eft minor qvam confeqventis ad ' 
antecedens. Id certum eft veterum Geometrarum 
prseftantifllmos optime noviflfe qvaenam rationes ef- 
fentsqvales, qvsemajores^qvas minores. Adeoque 
meracalumnia eft Meibomii, qvi veteres in genere 
line omniexceptione accufat, qvod in his appellatio- 
nibus erraverint. vid* pag. libri ipfius 1 10. lin. 7. & 8. 
& confer cum hac paginam qvam illic citat > nempe 
decimamtertiam. 
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CAP. VIII. 

Explicata methodo inveniendi rationes ieqvales 
tam in rationibus cxcefliis, qvam defedtiis : nunc il- 
ludnobis incumbere videtur, ut quod antea fumus 
polliciti, idjam pra:ftemus,rationumq; conjunftio- 
nem, tamcomponendo,qvamdividendo in medium 
adferamus. Eftcrgoconjun£tio rationum, quando 
£;id-um ex multipUcatione aut divifione antccedentis 
termini, alicujus rationis, peraliam rationem, com- 
paraturcum confeqveteeiufdem rationis. Ut fintdure 
rationes 7 ad 2.4 ad 3 .invice conjungedac.Rationi 7 ad 
2.qv;Eriturieqvalis qu^efehabeat ad^.ut^ad i.dico 
ergojut 2 .ad ^.fic 4- ad 1 4-Ratio ergo 1 4 .ad 3 .eft com- 
politaexrationibus 7.ad2.&4.ad 3. Eodem modo, 
fi qva:ratur ratio fada ex rationibus 2. ad 7. & 4. 
adg. dico dividendo, ut^.ad 2. fic 4. ad alium ii. 
lUtioergo i^ad?. feu 8. ad 21 in integris numeris 
^ eft fadta per divifionem ex rationibus z ad 7. 6c 
^.adj. 

Omnis ergo ratio, qv£e cum alia rationeconjun- 
gitur, eft vcl excefflis, vel defeaus. Si ratio fuerit 
exceftus , tum per multiplicationem faftum inveni- 
tur. Siautem ratio fuerit defearus perdivifio- 
nem. Atque illic qvidcm faftum erit maius, 
utpote compofitu:heic vcro faaum erit minus,utpote 
dmfum. Quodexemplisac demonftratione oculari 
mehus pcrcipitur. Tres autem omnino cafus funt, 
qvi m hac conjunaione confiderantur. Etenim vel 

dux 
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dux rationes excefliis conjungunturinvicem , vel dux 
rationes defe£lus5 velunaratio excefliis altera defec- 
tus. Si zmbx rationes exceflus fuerint^ multiplican- 
do produ£tum augeturradeoq^, ratio compofita fit ma- 
jor rationibus componentibus. Si amb::e rationes fu- 
enntdefedus : tumunaratio alteram dividit: rati- 
oq; divifa^utraqveratione^nempe&dividente & di- 
videnda, minor efl:. Deniqvefi una ratio fuerit ex- 
ceflus, altera defeftiis : tum ratio exceflluSi divifa per 
rationem defeftus , dabit fadtum feu produftum , 
minusqvidem ratione excefliis^ majus vero ratione de- 
fe£tus. Sitinfiguranum. VI. ratio A ad B conjun- 
genda rationi C ad D. utraq-, qvidem ratio efl: exces- 
fus, Aenim excedit B. &C excedit D. qvsero ergo 
alium terminum nempe E. qvi qvidem fe habeat ad 
ut A ad B. Quoniam ergo qvaeritur ratio E ad 
C. a^qvalis rationi A ad B. inveftigatur qvidem ille 
in lineis per multiplicationem ; eritqj^utBad A. fic 
C ad E. vel conftru£tis binis triangulis seqviangulis, 
fadtaque IB asqvali red:x B, & IC. ^qvali redta: Cy de- 
niqueBA isqvaliredtas A: erit multiplicando^utmi- 
nor terminusIB. feu B, ad majorem B A feu A5 fic IC 
feuC.adCE velE. adeoqve ut fe habet AB ad BI. 
hoc eft A ad B;fic fe habet EC ad CI. vel E ad C. Ra- 
tio crgo E ad D. eft fefta per conjundrionem duarum 
rationum exceflTus, A ad B, &:C adD. idque m- 
veniendo per multiplicationem terminum E, & ratio 
nem E ad C. ^eqvalem ratioui A ad B. 

la 
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In omnibus ergo magnitudinibus 5 qvando duti 
rationes excefliis in vicem conjunguntur > tum termi- 
nus ille qui cum confeqvente alterius rationis, ut cum 
fuo proprio confeqvente comparatus, dat rationem 
conjunftamfeucompofitam, feu qvi ad anteceden- 
tem terminum umus rationis fe habet, ut antecedens 
alterius rationis ad fiium confeqvens 5 invenitur pei: 
multiplicationem. Adeoque ratio compofita ex bi- 
nis rationibus exceflus, eft major utraq> ratione^ ex 
qva componitur. 

^ Qs^ndoautem duarrationesdefeftus conjunguntur 
invicem^itaut faciant aliam rationemrtum una ratio 
dividit aliam, adeoq^ ta£tum feu produdum minus eft: 
eo ex qvo fit.Sit in fig. num VI. ratio B ad A defeaus, 
' & D ad C. etia defeftusjqvairo terminum qvi fe habe- 
at ad D. ut B ad A. hoc eft qvaero rationem ex bmis 
hifce rationibus faftamfeu enatam.Qyoniam aute ter- 
minusqviinveftigaturfehabetadD.ut B ad A ratio 
autem BA. fitdefeftus, ergo ratio huic a-qvalis mve- 
ftigatur per divifionem. ut Capite VII. demon- 
ftratum eft. Unde dico ut A ad B fic D ad qvartum 
feu minus. vel conftruais binis triangulis a^qviangu- 
lisfig. num. VII. ncmpe ABC &ADE. eft ut AB 
hoceftA,adBC.hoccftBificADfeuD,ad DE feii e! 
Adeoqjtcrminusqva:fitusEfc habet ad D^utBadA.* 
Invcntus autem eft hic termmus pcr divifionem. ratio 
crgo Dad C. dividiturper rationcm Bad A. in ratio- 
neniEadC. adcoquedividcndaratjiocftDadC. di- 

vidcns 
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VidensratioeftBad A. &divira feu fa£ta eft E ad G- 
Quando ergo dux rationes defeftus aliam faciunt 
rationem, ratio qvx inde enafcitur eft, divifa , hoc 
eft, fadtaex divifione unius rationisper aliam. 

Atqj hoc in magnitudinibus fatis liquct. Quod 
autem etiam in numeris eodem modo fe habeat , ex 
rationibus effabilibusdemonftratur. Sint ergo duse ra- 
tiones exceflus invicem componenda: 7 ad 2. & 4 
dd 3 . hoc eft, in magnitudinibus, fit in fig. num. VIII. 
A.feptempartium talium, qvalium B. eft duarum; 
C. vero talium, quatuor, qvalium D. eft trium. Qu^ra 
per priora rationem compofitam ex hifce binis , hoc 
eft, qvaero terminum E.qvse fe habeat ad C. ut A 
ad B. tum enim ratio E ad D. erit fadVa ex ratione C. 
ad D* per rationem A ad B. Quoniam vero ratio A 
ad B* eft exceflus, ergo aeqvahs huic rationi invenie* 
tur per multiplicationemj ut capite VI. di£tum fuit: 
exftruftisq-, fimilibus triangulis, erit^ut Bad A.fic Cad 
E. Adeoque ratio E ad C. ent seqvaHs rationi A ad B: 
ratio autem E ad D. compofita ex bmis rationibus A. 
ad B. & C. ad D. In numeris ergo idem obtinebi- 
mus. Quseratur enim ratio ^qvaUs rationi 7 ad 2. 
dato confeqvente 4. feu, qv^ratur numerus, qvi fe 
habeat ad 4. ut 7 ad 2. erit ut 2 ad 7. fic 4 ad qvsefi- 
tum 14. Adeoque 1 4 fe habet ad 4. ut 7 ad 2 . Ra- 
tio autem 14 ad 3, eft compofita ex ratione 7 ad 2. & 

E e 4ad 




i8 
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4 ad 3* In rationibiis autem. defeftus, methoduii^ 
eftinverfa^flcutctiam in magnitudinibus. Si enim 
qvarratur ratiofafta cKbinis rationibus 2. ad 7. & 3 
ad 4 : qvseritur terminus qvi fe habeat ad 3 . ut 2 ad 7. 
Hocautem fitdividendo. Sit enim in fig\ira num. 
VIII. B. duariim partium tahum , qvalium A eft fcp- 
tem. D vero talium trium, qvalium C eft qvatuor. 
Ratio ergo B ad & | : & ratio D ad C. eft |. Divi- 
dc B. eo modo, ut divifum ad totum, fe habeat, ut D 
ad C- Hoc eft fe£ta B. in qvatuor partes ^eqvales 
EF. FG. GH. Hf. erir EH. tahum trium parti- 
um, qvahum totaEI. hoceltts. en: qvauuui; adeoq; 
EH.fehabetadB. ut D ad C. Qyalium autem B. 
faerit4, tahum A. erit 14. adeoquc ratio EH. fafta 
dividendo ex ratione B ad A. per rationem D ad 
erit ut 3 ad 

Adeoq-, hquet rationem faftam ex binis rationibus 
exccflusfempereflecompofitam , ideoque majorem, 
partibuscomponcntibus.- faftam veroexbinis ratio- 
xiibas defedus, femper efle divifam. In rationibus e- 
nim excefliis 5 antecedens unius rationis augetur eo 
modo 5 utaudtum ad primum 5 candem habeat 
rationem > qvam antecedcns alterius rationis ad 
fuum confeqvens. In rationibus autem defedlus ante- 
cedens unius rationis eo modo dividitur^ut divifum 
ad totum, eam habeat rationem , qvam antecedens 
alteruisrationisadfuumconfcqvens. Atquc ex hoc 
f undamcnto Euclides a priori demoftravit propofitio- 

aens 
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«lemXXIIL libri VI.Elemcntorum, ubimrcqvian- 
gulis parallelogrammis monftrat hanc rationem fac- 
tam ex binis aliis ; qvam qvidem Propofitionem ipfe- 
metMeibomiusnufquamfalfi accufat, tantum ait,il- 
lam ab aliis Geometris non fLiilTe intelle£tam , idquc 
ob hanc folam caufam , qvod rationum inefFabilium 
compofitionem hinc demonftrari pofle ignoraverint. 
Sed de hac Meibomii falfitate poftmodum. Nunc 
illudtantum indicare volui, Euclidem ea omnia qvae: 
hucufque de compofitione & divifione rationum de* 
monftravi , fimpliciter ut principium fiipponerejad 
propofirionem prsedidam. Demonftrationem in- 
tegram adfcribam ut benevolus Leftor , eo melius 
detota rejudicare poflit. li'<?ty i(n>>.jW /s^^MWyp^^A^- 

EFH. Xey^ olt To AT y©^^A>|A o^ct/^/xoy ^zsj^s td FZ m- 
^M>iAop^<x^tftov Ao^v e^i tov (ruyyui/ijuvov T 'TT^eu^Sv, 
T^Te ov ^ Br -zpf 05 rviv TH y % e;)^<j y^AT 'Ofos tvv TE. 
Keic^co ciqt \tc IvjiM tivuj{ tj^v BF t^ FH. Itc' lu^tiou^ ol- 
^'^W^ Tv! TE ^'^(jvi^.'7nTirKy\fOi)(K)od td AH to^A- 
AeAo^fct/^iW-cv 5 x^C/^x,eAcQa tiV IvQiioL ii y^yvira) co^ 

fj(iv y\BT 'Z^o^ ttV TH^ilito^yi K A* co^ i] AT *ztfo^ 
-rrV TE, ^Ttv^ ^ K ^0$ ttiV M. 0'i cL(^ Xoya tti? tb K 
TYiV hy'/^Ti)i A Q^o^ t^Vm oi iu^&V \m T0T5 Ao^t^ twi^ 

T^h^^P^Y 3 TTI^TBBr *SJ/>0^ TrVrHj^CJC^TTlf^ Ar«aj)oJ^ T W TE. 

E e 2 'AM' 
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*AM' 0 TTj^K^t^)^ Tm M Ao-jp? Gvyyjeiloui e>c]e tS' t>J^ K 
rm A Xoy^y iv tv!; A 'Z2>/>o; t>)v M. 0)71^ 5(5^ >; K '3)/>3^ t>}> 
M Xoyy e^i tdv aLiyy(i</xgy vV Cv. tSv 7i:h^'Jpccv. Kctj gTHEl '^^k, 
ic^T) BFofo^ TW rH^arTtc)^ td Ar •m^T^y^Ao^^oLfj.fjLov to 
r0. 'AA\'a);i ^V^arposriiv rH^^Ttcj^i Kq/j 3^t>ij' A. Kc4 
G>;cL^ yiK 'zs^os A^araiS tdAI q^o^ td l 0. IlctAiy 

QfojTorz, oiM.'a);^ aEq/>J^ T>)y Te irTW? ^ A rm Mt 
^Aofo^ rm Mj> ^t»? td F© /r?^^M>;Ao^a,/^' 
fjjiV^osrD rZ /Q«^M>jXop^ct/^^i', E^tthi^ e(}ei;;^9>) 
iiK -zsj/^o^tJiv A, if-TO^TD Ar m^}^y\Xo}^(tiJifjuov ^TtpU ro r0 
TRt^^Xy^Xo^^^cL/M/AjOv a>sSiyiA ^pos rm M^^m^ to r© 7iao^}^y\* 
Xo}^(xi^fxov TTpo; TD rz* J^' IV^^ egiv^ o;; i K TTpo; T>?y M, 

QrCaS AF ^Q^M>lAo^0tjL6/.t0V TTf O^ TD TZ. H (J"^ K Tpo? T>1» 

M Ao^v e^iTDV(ruy}C6t/tey:yCy. tov 7r?v.eupSv. KotjTD Arapx 
-TTpo^ To rz, Ao-jpy ep^ei tdv cruyyLUfjiivov c% <mv ^TiKt^jposi* 
Sint infigiira niim. IX. aqviangula farallelogramma^ 
Ar & rz in qvibits angulus bfa unius parallelogrammiy 
acjvalis fit angulo efh alterius faf allelogrammi : dico 
qvod hT paraUelogrammum ad rz parallelogrammunt 
rationem habeat conjun^am feu fatJam ex lateribus-^ 
nempe ex ratione qvam habet bf adr^^ & qvam habet 
^vadr^y Jaceant enirn b r in direEium ipfi fh. Re£ia 
ergo M etiam in direiimn jacebit ipfii^ (pcr propofiti- 

onem 
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oneni XIIII. I. Elem. Sunt enimanguliArH&HfE ^e- 
qvales duobus reftis Compleatur ah parallelo^ 
grammum • & J^t aliqva re^a-, nempe K, Jiatque ut 
Br ad rufic^ad \. Ut vero Ar ad fe. Jic a adu. Ra^ 
tiones ergo k ad a, & ^ ad m eadem funt^ qva rationes 
laterum^ nempe bf rH , af fe. Sed rutio k ad 
M fa^aejiex ratione k a, a ^ ita ut ratio K 
ady\. ratihnem habeat faStam ex lat^ribus. Et qvo-^ 
niam ejl^ ut bf ad ^^^Jic parallelogrammum ad re pa-- 
rallelogrammumy fedut^^admjjic k ad a; erit ergo 
fit ad ^^Jic AF parallelo^rammum ad r© parallelo^ 
grammum, Rurjum qvoniam eft^ ut af ad Br, re 
parallelogrammum ad vzparallelogrammum. Sed ut 
re£ia Ar ad re£iam rE, (ic^.ady^, Erit ergo ut a ^jj^ m. 
Jic r© paraUelogrammum ad rz parallelogrammum. 
^omamverodemonjiratumejl^ ut^ad^i fc av pa* 
raUe/ogrammum ad re parallelogrammum C per f. 
propof. libri VI. "> >v**/^^ ^„/1/- ua^^hjTc r0 parallelo^ 
grammum ad rz paraUelogrammum : ex aqvo ergoe* 
rit ^ ut^adu. fic kt parallelogrammum aa rz paral- 
lelog} ammum. k ^//^e;;^ ad m. ^^^er rationem fa£tam ex 
lateribus. Ergo & kv faraUelogrammum ad rz paralle- 
logrammumrationem habcbttfaBam ex lateribus. Hcec 
eft tota ratio demon^lrationis Euclidese : ex qva li- 
qvetauftoremid fupponereqvodnos hucufque pro- 
pofuimus, faftam nempe rationem illam eflejqyce eft, 
inter terminum multiplicatione aut divifione inven- 
tum, & confeqvens umus rationis. Ut verbi gratia: 

Ee 3 fiA 



222 WlLHELMI LaNgI. 

fi A xqvetw ipfi Ar & M ipfi rE, adeoque a ad m- fit 
aEqvalisranoniAradrE.pro invenienda ratione fadta 
exBradrH& a adM, dico jiixta noftram metliodum 
ut FH ad Br, fic A ad K. Habct ergo k ad a eandem ra- 
tionem qvam Br ad th. adeoque k eft terminus qvsefi- 
tus, qvi cum m comparatus dat rationem fa£tam ex ra- 
tionibus Br ad rn & af ad te. plane ut prius. Hoc er- 
go fupponit Euclides, neque ullo modo explicat,qvod 
torteMeibomio caufa erroris fliit. Nos autem de- 
monftramus , & rem fe ita habere ; & tamen alias effe 
rationes compofitas , eas nempe qv^e per multiplica- 
^^°^^^^"veftigantur,& alias rationes divifas ,qva: per 

(^od autem vocem <R;yxa^y-y expofuerimus 

tionem ex ratione lat^^Sr ^^^^^^Z 
vifam: ideoprovoce cvyydifuv y , pofuimus fadam 

qvcE&compofitionipermultiplicationem,&divifioni 
convenit. An vero Euclides eo fenfu hanc voc^m 

iifurpavent, idprocertononaffirmaverim. Qyam- 
vis enim Euclides hoc modo a crimine neelig^ntT^ 
hberan pomt , qvafi ipfam qvoque rationu^ ^.^ fi! 
VT oar.r, " T-^P^^hend>nbt ; qvod & capite 
curate omnh r ^ ^^"^^^""1 fuit : tamen fi ac 

curate omnia fimt cxaminanda , vcrcor ne hoc minus 



cer. 
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certum deprehendatur. Dicendum potius eft^ipfum 

non magisinhacpropofitioneXXIII. libri VI. divi- 

lioms rationum mcminifTej qvam in definitionibus: 

adeoque folam rationum compofitionum ipfi fuiflb 

traditam, quod exiftimaret, contrariorum contrari- 

am efle fcienriam. IpCx enim voces <wy^£i^uji &c 

tPjvTiJi^a^ apud Euclidem eandem rem denotare vi- i 

dentur, ut ex propofitioqibus XVII. & XVIII. libri 

V Elementor. liqvet. Libro qvidem VI. Elemen- 

torum definitione ultima, dat nobis compofitioni^r 

rationum talem definitionem* AQy(^c%Xoyi>>v cvy- 

AaTJ^ctcncccSeuroq 7niic6(Ti mv<L. Ratio ex rationibus componi 

dicitur^ qvando duarmn rationum qvantitates invicem 

tnulti^licata faciunt altam, Legendum omnino cum 

antiqvis pro 'nvo^. Quid autem mXt-^TYis rati- 

onum fit , aut qvomodo debeat multiplicari , id mi- 

nime indicat. Eqvidem fi per mulnplicationeni 

qvantitatum rationum illam intelligit, qva anteceden- ' 

tia invicemi & confeq ventia invicem multiplicantur : 

dubium non eft ; qvin ipfa qvoqve rationum divifio,, 

fub hac definitione comprehendi pofiit. Sit enim 

ratioEradfA in figuranum. IX, defe6lus,& ratio nr 

ad FB etiam defeaus: utraque autem fit efFabilis, ac pri- 

orqvidem, ut 2 ad 7. altera vero, ut 3 ad 4,. Si erga 

faitam ex hifce rationxbus aliam velim, divido unam 




M. 
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rationemperaliam. Sititaq; in figuranumero X.ut 
Br ad FH, fic FE ad hn. vel in nnmens,ut 7 ad 2. lic 3 . ad 
|. velqvodidem eft,fic 2 1 ad 6. pofita nempe pro 
ratione 3 ad 4. rarione 2 1 ad 2 8. qv^ huic eft ^eqvalis. 
ratio ergofaftaex prioribus eft 6 ad 28. feu 3 ad 14. 
Sedeadem ratiopermultiplicationem anteccdentium 
invicem & confeqventium invicem inveftigatur. Bis 
terna enim funtfex &c qvatuor feptena 2 S.Unde ratio 
fada eft fex ad 28. vel 3 ad 14. 

Hoc ipfij.m in rationibus ineiFabilibiis locum ha- 
bet. Sint enim rationes rE ad fa & hf ad fb amba: in- 
effabiles & defeftus : qvsero ex iis rationem faftam. 
Cum autem compertum fit ambas eCCe rationes de- 
feftus, ergo qvarta qvxritur per divifionem. Unde 
eft in figura num. X. utBrad rn. fic be qva^ eft fe ad 
HN. Ratio ergo hn ad fa eft fafta ex ratione ef ad r A 
divifaper rationem hf ad Br. ficut capite VIL de- 
monftratum eft. At vero multiplicando anteceden- 
tia harum rationum invicem & confeqvcntia invicem, 
eadem ratio fafta inveftigatur. Conftrudlis enim bi- 
nis parallelogrammis a^qviangulis af & rz. junftisq; 
circaa^qvalemangulum j ita utnrin dire£bum jaceat 
ipfi FB, & Er ipfi fa: claufoqve parallelogrammo afh©. 
dicoparallelogrammumzr habeie ad parallelogram- 
mum rA rationcm faftam ex divifione rationis laterum 
Er ad TA, per rationem laterum rn ad fb. Dividatur e- 
nim ratioHradrBper rationcm Er ad rA,modoantea 
explicatoi hoc eft 3 dicatur, ut fa ad r£, ficHr ad fn. 

fump. 
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fumptaque xqvali fn inlinea tb exftruaoque parallc- 
logrammojeqviangulo, duaaparallela n.\ ipfi ab vel 
TAjerunt parallelogramma af & rz a;qvalia; eritq; ut ta 
adrE,fic AHadrz. fedut ArrE,ficrHadrN. ergout ah 
ad rz, fic Hr ad rN. hoc eft ha ad Af.Eandem ergo rati- 
onera habet ha ad rz qvam ad af. Quae autem ad i- 
dem eandem habent rationem, inter fe funt aeqvalia. 
Unde rurfum rz ad Ar eandem habebit rationem , 
qvam Ar ad ac. Habet vero Ar ad ap eam rationem, 
qvamNradfB. hoc eft rationem faftam ex divifione 
rationis laterum Hr ad tb per rationem laterum ef ad 
ta. Ratio ergo rz ad r a eft fada ex divifione ratio- 
numlaterum invicem : idque per multiplicationem 
antecedentiuminvicem, & confeqventium mvicem. 
Qnando enim ex binis lateribus exftruitnr paraUelo- 
erammum : tum latera invicem funt multiphcata. 
Adeoque ex hac ipfa figura demonftratur, qva ra- 
tione,ladem plane mcthodo, & in Arithmeticis & 
Geometricis ratiofaaaexbinis aUis rationibus mve- 
ftigatur: nempe per multiplicationem antecedenti- 
uniinterfe, &confequentiuminterfe} inomnicol- 
lationerationum, tam excefliis invicem, qvam defec- 
tus. Id qvoque ex hoc Theoremate hqvet, quo mo- 
doi inmagnitudinibusratioqusEcunque fafta ex bi- 
nisqvibufcunqjrationibus per multipHcatiqnem ter- 
minoruminvicem, in lineis inveniatur & exhibeatur. 
Ratio enimBradrNeft fafta ex binis ratiombus ex- 
cefsus,Br ad m, &c af ad Er, per multiphcationem am- 

Ff borum 
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borum termi norum in vicem. Habet enim parallelo- 
grammumArad parallelogrammum rz rationem fac- 
tamexbinisrationibus excefsus bf ad rn, & Ar ad te. 
A t ratio ah ad he feu rz, eft eadem q v^e af ad fe^ hoc eft 
qvx HF ad fn. Parallelogramm.a ergo af &: rz funt 
acqvalia. unde ut Aradrz^ftc Arad af. adeoque ratio 
AF ad Ar erit fa£ta ex ratione bf ad rh^&c af ad fe. I7nde 
&BradrN, qv^e eft eadem, qvas af ad af erit fada ex 
rationibusBF ad i h, & Ar ad ee. Adeoque in omni- 
bus rationibus,tam excefsus, qvam defedtus, ratio fac- 
taeodemmodo, & in Geometricis, & Arithmeticis 
inveftigatur 5 nempe per multiplicationem amborum 
terminoruminvicem. Jdautem ideocontingit:, qvod 
inutraquerationetamexceflus qvamdefcftus, lidem 
utrobique fmt termini : hoc tantum difcrimine.qvod 
antecedentiarationum excefsus fmtconfeqvcntiara- 
tionum defedus: & vice verfa^ confeqvcntia rationum 
defeaus^fintantecedentiarationum exceflus : unde 
per multiplicationem antecedentium invicem, & 
confeqventiuminvicem, tam in rationibus defeftus, 
qvamexcefsus,ratio fafta inveftigatur. In rationi- 
bus enim cxccflus 2 ad i . & 4 ad 3 . fi antecedentia 2 . 
&4..fiantconfcqucntia, & confequcntia i. &3. fiant 
antecedentia-, ut fit, i ad 2. & 3 ad 4^ jam dua: hx ra- 
tionesfuntdcfeariis: undc faftumex utrisque ratio^ 
mbustamcxccfsusjqvamdefeaiis eodem modo col- 
ligitur : ita tamcn ut anteccdens in rationibus excef^ 
sus, fit confequens in rationibus dcfedfls. bis qvater- 

nae- 
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naenimfunt S. femel ternafunt^ unde ratio fafta 
ex rationibus excefsfis, eft 8 ad . . ratio autem 3 ad 8 
eft ratio fada ex rationibus defeaCis. Nemo tamen 
dixeritrationems ads. efle conipofitam ex ratiom- 
bus I ad i . & 3 ad 4. Ncque enim compofitum mi- 
nus eft iis unde componitur. Rationem.autera 3 ad 
8. minoremefleratione iad2. vel ratione i ad 4, 
& ex Euclide conftat , & verum efle id iplum poftea 
contra Meibomium clariflimeac certiflime monftra- 
bimus. Si ergoexEuclidealiqvi_scontenderit,ratio. 
pes omnestam excefsfls qvam defeaus mvicem eo- 
dem modo componi, co qvodfafta ratio ^ tam ex 
compofitioneradonumexcefsas, qvam divifione ra- 
tionum defeftus , per multiplicationem t.-^^»";^^' 
eodem modoinveftigetunid aute ab EucW^^^^^^ 
fitio vocetur : refpondeo Euclidein aliter expUcan 
poffe Videtur Jm in hac defimtxone folam ratio- 
Inm excefsfis compofitionem tradere voluifle. De 
3"vTfione autem,&ratione fai^a ex^baiis rationibus 
defeaus nullum verbum fecifle. Nam & ahbi ne- 
ceffar arum rerum definitiones om^tit. Rationem 
enim minorem nufqvam defimt. Tum ipfius qvo- 
o ve n^ oris rationis definitio, potius eft theorema a- 
?iqvodTemonftratione fatis ampla indigens, qvam 
definido. Diciquoq-, poteft Euclidemvoce 
iatrut loqvuntur in Scholis fuifle ufum, pro omnz 
conjuna.oleqvaexduobu^unumfit,tam multipl. 
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cando,quamdivideiido, quam explicationem fupe- 
riusetiamindicavinnis capite VII. pag. 203. Qupd 
fineutraha:cexplicatioipliratisfeccnt : neque aliam 
commodiorem ipfe invenerit, qvaEuclides excufari 
pofllt: per me hac in parte Eiiclidem accufet ignoran- 
tix y & quod inter divifiones rationum , &: earundem 
compofitiones non accurate diftinxerit, neque has res 
plene ac diftinfte tradiderit. Neqj enim mihi pro- 
pofitumeft, negligentiam Euclideam defendere>fed 
veritatem in omnibustutari. Qvod fi ergo Marcus 
Meibomius ab hoc capite accufationem contra Eu- 
dideminftituifleti me fibi contrarium non habuifl^et. 
Nunc cum vera & manifefta falfi arguere cone tur 5 ex- 
plofionedignuseft. 

Tertius autem cafus eft , qvando ratio qva:ritu? 
faftaexratione excefliisper rationem defeaus, vel 
ratione defeftus per rationem exceffus : qva: qvidem 
ratio & multiplicando 5 &dividendoinveftigatur. Si 
enim ratio defeftus multiplicetur per rationem ex- 
cefllis i vel fi ratio excefl[lis dividatur per rationeni 
defeftus: eadem oritur ratio fafta. Quxratur enim 
ratio fada ex rationibus 8 ad 3. & 2 ad f. Fiat 
multiplicandout 8ad 5. ficalius ad 2 , hoc cft ut $ 
ad 8. fic 2 ad f| hoc eft, fic 6 ad 16. Ratio 
ergo jl ads. feu in integris numcris 16. ad i eft fa- 
fta multiplicando ex ratione 2 ad f. perrationem 8. 
ad 3. 

Riirfum fiat dividcndo, ut f ad 2. fic 8 ad 3 h Ra- 

tio- 
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tio ergo 3 ? ad 3 ^ feu 1 6 ad 1 f. eft fafta ex ratione 
8 ad 3 divifa per rationem 2 ad f. Refpeftu ergo ra- 
tionis defedus fafta ratiocompofita dici poteft; re- 
Ipeftu autem rationis cxceflus, divila. Si tamcn accu- 
rate loqvi velimus , ratiodivifa dicitur. In divifio- 
ne enim fieri poteft, "t divifum fit majus divifiore. 
Sed in compofitione fierinequit, ut compofitum fit 
minus componente. 

Ut ergo breviflime totam rem abfolvam , totam- 
que faftarum rationum naturam Leftori ob oculos 
ponam , dico omnes rationes vel efl^ integri ad inte- 
grum, feu totiusad totum: vel totius ad partem : vei 
partisad totum. Nempe ratio sequalitatis eft inte- 
griadintegrum, vel totius ad totum : neuter enim 
terminus alterius, vel pars eft, vel totum. Ratio au- 
tem exceflfus eft totius ad partem. Omnis enim mag* 
nitudomajor contmet minorem magnitudinem in fe. 
Adeoqj minor magnitudo majoris magnitudinis pars 
eft : & major minoris totum , unde ratio eft totius ad 
ad partem. In rationibus vero defeftus ratio eft par- 
tis ad totum . minor enim magnitudo eft pars majoris, 
quodcontineaturinmajore, nonfecus ac manus eft 
parscorporis. Faftaautem ratio eft, qvando binis 
rationibus datis,inveftigaturterminus, qvi ad ante- 
cedens unius rationis fe habeat, ut antecedens alteriiis 
rationis ad fuum confeqvens. Ratio autem termmi 
hujusadconfequenspnus, eftratiofafta ex binis da- 
ti^ rationibus. Unde in rationibus exceflus cum ra- 

Ff 3 tio 
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tiofafta fit termini q\^arti ad confcquens 5 qvi qvi- 
dem terminus eft ad antecedentem ejus rationis , ut 
totuni ad partem : debet ergo terminus efle major an- 
tecedcnte, adeoqueratioipfaaugeri. Jn rationibus 
autem defeftus , terminus qv^fitus debet efle pars 
antecedencis, ficut alterum antecedens eft pars fui 
confeqventis. At vero partem alicujus rei minorem 
ad aliud habere rationem, qvam fuum totum y id com- 
muninotione verum deprehenditur : majorem vero 
rationem habere partem adaliud, qvam fuum totumj 
id plane abfurdum eft* 

CAP. X. 

Ut autem omnia & fmgula , qva^ haaenus de 
compofitione & divifione rationum difta funt, re- 
6Hus intelligantur: hoc capitede fingulis momentis 
iterum paucis dicemus. Fit ergo omnis rationum 
compofitio^ velpcr additionem, vel per multiplica- 
tionem : omnis autem divifio, vel per fubtraftjonem, 
vel per divifionem figillatim ira appellatam* Eft 
autcm additio rationum , qvando duabus rationibus 
ad idem confcqvens redudis , ambo antecedentia 
adjearainvicemfaciunt unum antecedens, qvod cum 
pnori confeqvente comparatur. 

Multiphcatio autem rationum in magnitudini- 
bus cft , qvando anteccdens unius rationis per alte- 
nus rarionis antecedcns multiplicacum , dat aliud 
antccedcns,qvod cum priori confeqvcnte coparatur. 

Sub- 
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Subtradtio rarionum eft, cum binis rationibus ad 
idem confeqvens reduftis minus antecedens a ma- 
joreaufertur, aliudque relinqvitantecedens> qvod 
cumpriori confeqvente comparatur. 

Divifio rationum in magnitudmibus eft 5 qvan- 
doantecdensunius rationisperalteriusrationis ante- 
cedens divifum, dat aliud antecedens^ qvod cum pri- 
oriconfeqvente comparatur. 

Singulajam exemplis funt illuftranda. Sit ergo 
ratio + ad 3. addenda rationi 7 ad 5. redudVis amba- 
bus rationibus adeundem terminum confeqventem, 
itaut pro ratione 7 ad 5. ponatur ratio 21 ad i f . qvx 
huic eft seqvalis : pro ratione autem 4 ad 3 . ponatur 20 
ad 1 5.qviE etiam huiceftaeqvalis.Additismvicem 20. 
& 2 1 .prodit ratio^i. ad i fafta eK additione ratio- 
numii ad if. hoc efty adf. &52oad if. ^oc eft 
4. ad 3. 

Eodem modo fi qva^ratur ratio fafta ex additione 
rationumsad 4.& 3 ad /.hoc eft 2 1 ad 28.& 20 ad 28. 
prodit ratio 41. ad iS.Sic ratio 3 ad ^.additarationi 7. 
ad 5. dat rationem faftam ex additione43 ad 20. • 

Ufus autem hujus additionis in Mechanicis atquc 
in omni hominum vita qvam maximus eft. A tq^ ut ex- 
emplis ahqvot hoc Leftori ob oculos ponatur , fit pri- 
moinMechanicisjfaxum oblonguma terraelevandum 
plauftroque imponendum ABCDEF fig.no.veftis XI 
autem GH movens in H.& vedis IK movens m K.Sit 

autem 
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autem momentum GH minus pondere toto , fitque 
ratio moventis GH ad movendum B ACDFE ut 3 ad 
4'Huicaute aeqvalisfit ratio moventis IKadmotum 
BACDFE Si igitur velim fcire rationem compo- 
fitam ex hifcebinis rationibus ^ hoc eft , rationem , 
qvam ambo moventiaad motum corpus habent:veljfi 
eodem tempore , binis vedtibus faxum ^eqvaliter ele- 
vetur > qvaena tum ratio fit moventis ad mocum:addo 
antecedentia invicem^ adeoque pronuncio rationem 
moventis ad motum y compofitam ex binis rationi- 
bus moventibus, efle ut 6 ad 4. Et rationem mo- 
ventis ad motum vere efle, ut 6. ad 4. vel 3 ad 2. hoc 
cft fefqvialteram, manifefte liqvet.Qupd fi pro addi- 
tione rationum altera heic compofitione uti vellem, 
qvx fit multiplicandoj falfum concluderem , neqve 
vcraig rationem moventis ad motum inveftigarem. 
Si enim vulgari modo procederem) multiplicando 
antecedentiainvicem5& confeqventia invicem, fa- 
da ratioefiet9 ad 16. qvarplurimum differt a rati- 
one 5 ad 2. feu fefqvialtera. Sivedebito hxc mo- 
do componerem, invertendo poftcriorem rationem, 
cumaliascompofitio in hifce rationibus fieri neqve- 
at y & poftca multiplicando ununi anteccdens per 
aliud, dicendo , ut confcqvens unius ad fuum ante- 
cedens 5 fic antecedens ad qvartum : ratio fadla 
efiet 5 § ad 3. feu 16 ad^* qva:ctiam a vera pluri- 
mumdifFcrt. Ha:c ergorationum compofitio, qva: 
fitperadditioncni,nonminorem utiUtatem m rcbus 

habet 
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habet, qvamalterailla, qv^multiplicando inveftiga- 
tur. Et aeqve, rationum compofitio eft,dicenda: cum 
ratio ex binis hifce rarionibus vere fit fa£ta. Diix 
enim rationcs, 3 ad^^Sc 3 ad^^qvxfunt moventis ad 
id qvod movetur 5 vere conjunguntur invicem : &c 
ratio ex his fafta, vere eft 6 ad ^^feu 3 ad z. 

In omni autem additione , vel esedem rationes ad- 
duntur invicem , vel diflimiles* Tum qvoque, vel 
femel adduntur invicem ^ vel fepius. Quando eae- 
dem rationes femel adduntur invicem , fit duplatio; & 
ratio fafta^vocatur aGeometris^alterius rationis dupla. 
Atqj hoc modo, ratio 3 ad 2, feu 6 ad 4. eft dupla rati- 
onis 3 ad 4. Duae enim eaedem rationes, 3 ad 4 & 3 ad 
4 femel invicem adduntur: unde fit ratio 6 ad 4* qv^e 
eftduplarationiss ad^. Si enim,in fig. num. XII. 
dux asqvales magnitudines AB. & BC invicem ad- 
dantur:faaa AC erit dupla ipfius AB. Ita etiamjux- 
ta hanc analogiam , Geometr;^, rationem, fa£tam ex 
binis rationibus^sqvalibus, femei additis, duplam vo- 
carunt. Cuietiam appellationi, ipfa rerum veritas 
aflentitur. Momentum enim, cujus ratio, adid qvod 
niovetur, eft 6 ad 4, vere duplum eft illius momenti , 
cujus ratio, ad id qvod movetur, eft 3 ad 4 ♦ Si enim 
momcntum HGjm figuraXL facile movet BACDL- 
MN femiflem ipfius ABCDEF : etiam momentum 
IK facile movebit femiffem LMNFE. adeoque , fi 
ambo momenta fimul agant 3 facile movebunt totum 
ABCDEF. hoc cft^duplumipfiusBACDLM, Adoe- 
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qveratio duorum momentorum GH& IF, ad totum 
ABCDFE.eft dupla rationisHG. ad idem ABCD- 
EF* Quando vcro, dux magnitudines in^qvales 
adduntur 3 tum compofita magnitudo^ diverfamj ad 
componentia membra , rationem habet. Si enim in 
fig. XII. ABfit ^partium^Bc 2 partium, tota Ac. erit 
qvidem triplaipfius Bc , fefqvialtera autem ipfius AB* 
Quodipfum^in hac qvoque rationum compofitione, 
qux fit peradditionem, venit obfervandum. Sie- 
nim ratio momenti GH^ad ABCDEF. in fuperiori di- 
agrammate XI5 fuerit ut 4. ad 2 > ratioautem momen- 
ti IK, fiierit ut 8 ad 2: erit ratio compofita 1 2 ad 2. 
hoc eft fextupla : qux qvidem rationis 4 ad 2.hoc eft, 2 
ad 1 5 eft tripla^rationis autem 8 ad ^^fcu 4 ad i) eft fes- 
qvialtera. &fic in cocterisomnibus^ 

Porro firationibus binis a^qvalibus invicem addi- 
tis , aggregato harum , aErqvalis ratio addatur : fa£ta 
ratio, cripladiciturjrationisprimx. & fihujusaggre- 
gato,eadem ratiotertium addatur-, fa£ta ratio,qva- 
drupla dicitur rationis primar. & fic qvintupla, fex- 
tupla, Scporro ininfinitum» 

Hujus etiam ufus in Mechanicis eft demonftrandus. 
Sitinfig. num. XIILobehfcus ABC erigendus fuper 
ftylobatam FGEDHI. Sint vero crgata: fex oc^^-yJ.i.^. 
omnes ceqvaHum virium inter fe. Sit porro ratio er- 
gatasfld^adpondus obchfci ABC, ut 7 ad fo. Ratio 
ergoergatse/3,adpondusobehfci ABC. crjtctiam,ut 
7.ad j-o, & fingularum crgatarum ratio, ad totum 

pon. 



I 



Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.314 



DeVeRITAT. GeOMETR. LlB. II* IJ5 

pondus ) ut 7 ad 56. Si vero duse ergatx fimul a- 
gant y qv^ratur vero ratio moventis ad totum pon- 
dus ; componantur du;^ rationes, 7 ad fo^ & 7 ad fOa 
invicem addendo ; proditratio i^ad 50: qux etiam 
veraeftratio , duarum ergatarum^adtotum pondus. 
Underatioji^ ad ^o^eftduplarationisjyad 50. Rur- 
(iim fi ratio trium ergatarum, ad totum pondus qvar- 
ratur ; addantur tres rationes 7 ad fo invicem, modo 
antea indicato : vel multiplicetur 7 per ternarium 5 
eadem enim fumma erit , nempe ratio 2 1 ad 50 , qvsc 
etiam eft vera ratio trium ergatarum ad totum pon- 
dus* Tres vero arqvales ergatas, triplam, ad totum 
pondus, rationem habere, rationis, unius ergatiE ad 
totumpondus, nemofenusnegabitj cum triplam o- 
perationem habeat 5 & triplo magis moveat : adeuq; 
ratio moventis fit tripla. Hoc modo , fi fex ergatarum 
rationes componantur: eritratio moventis, ad id qvod 
movetur, ut 42 ad f o. qvx qvidem cft fextupla ratio- 
nis yad 50. At vero in omni motu^ratio moventis 
ad motum, omnino erit ratio excefsus. Si enim X" 
qvalitatis fuerit , refiftentia rei movendiE, cEqvalis erit 
impulfioni moventis ; adeoquenullusmotus fiet. Sin 
ratio defedus : majorerit movend^erefiftentia, qvam 
moventis impulfio. unde multo minus, tunc ullus 
motus fiet. Addatur ergo, ratio unius phiriumve er- 
oatarum, ufquedum, ratio moventis ad motum, fuerit 
excefsus. Si ergo unius adhuc ergat^ , nempe , n 
ratiojcum fuperioribus componatur^ erit ratio mo- 
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ventis ad movendum,ut 49 ad ^ o. duarum veroemata- 
rum rationibus, priori rationi, additis : erit ratio mo- 

ventisadmovendum,uty^ad fo.qv^^qvidemratio, eft 
oaupla , rationis 7 ad fo. 

Atque cx his liqvet, qvid ratio dupla , tnpla , o£tu- 
pla, hoc in fenfu fit : & q vam bene, h^c nomenclatu- 
rahuicre, conveniat. Id.pfum quoque, quod hek: 
maxime demonftratum cupimus , hmc ciarTme li 
quen rat,ones .pfas, adde^ndo vere compomTtqie' 

Eft quidem,alia quxdam in miftis compofitio.qvar 
additione antecedentium & confequenLm p^raS 
noneft' ^^^-^ ' P-Pne, com^ofitio radonug 
i." i " TJ ^^^""^' -'^q^a^es rationes, invi- 

leu (Eqvahs, Ut fi v, g. miftum farince hordeacee & 
fabace:.,m qvo, ratxo hordei ad fabas fit ut 4 ad z^^t 
.fceatur cum mifto altcrius farmx , m qvoT rado hoJ- 
de, ad fabas fit,ut 8 ad 4: fafta additione antccedenti 

tadta 1 2 ad 6. Ea autemeft xqvalis rationix ad 2,vel 
8 ad 4. Unde h?c rationum compofitio dici neq Wt 
cum ratiohfta, nonfitmajor ea, exqva compoT^' 
Subtraftio autem rationum, add,tion,s cft SnveT: 
lio, Si enim, m pnon diagrammate, rationi <6 ad fo. 
ranoncm47 ad fo detraftam velim , aufcro antece- 
dcns mmus a majon : fafta cftopcrat o. Atque hoc 
qvidcm modo, ratiorad 5o, cft fuboftupla Lio °s 
f6ad 50 :Iubduplavero,rationis i+ad jo: & iubtri- 
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pla 2 1 ad 50. Sedhoc ipfumjdiagrammate qiiodam, 
demonftrandum. Siergo^in figuraXIlII, pro obe- 
lifco, fupponatur corpus parallelepipedum oblongum, 
cujus qvidem ratio, ad omnes o£to ergatas, fit, ut, 50 
ad ^6 3 incipiatqj parallelepipedum moveri : quo ma- 
gis elevatur, eo minorem rationem ad ergatas habebir* 
Nam cum Unea centri gravitatis perpetuo mutetur: 
etiam ipfum pondus mutatur. Divifa enim bafi 
KLMNinpartesiEqvalesquotcunque, verbi gratia, 
decem^nempeOPQRSTVXYN. feftoque paralle- 
Jepipedo in totidem fegmcnta juxta angulos reftos j 
enmt fmgula fegmeta KLOo, OoPp, PpQc[> Qq Rr, 
&c.fmgulis fegmentiscEqvalia.Tum qvoq^ , parallele- 
pipedumKLPp erit duplum parallelepipedi KLoO: 
& parallelepipedum KLQq, triplum parallelepipedi 
KLOo:& fic KLRr,qvadrupIum ipfius KLOo:& KL- 
Ss qvintuplum. Se£to autem parallelepipedo KLOo 
plano diagonali OL:erit parallelepipediim KLOo fe- 
£tum in duo prifmata triangularia LOl & OLo. Eo- 
dem modo, fefto parallelepipedo KLPp plano diago- 
nali Lp:erittotum parallelepipedum fedum, in bina 
prifmata triangularia ILp & LpP in vicem seqvalia* & 
lic in coeteris* Quoniam ergo,KLOo parallelepipe- 
dum, eft pars decima KIMN parallelepipedi : erit 
prifma loL, qvod eft^femiflis iphus KLOo^pars vicefi- 
ma totius parallelepipedi KLMN. Et eodem mo- 
do, KlLp prifma, eft decima parsparallelepipedi KL- 
MN, utpotefemifliS;KLPp parallelepipedi. Si er- 
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goparallelepipedum KLMN nonnihil erigatur,itauc 
OL horizonti lit pcrpendicularis ; erit pondus toti- 
usparallelcpjpcdi, una vicefima parte imminutum • 
ratio autem movends aufta. Quoniam er?o , ratio 
movcntjs, ad rem movendam,antea erat,ut, tdad <o 
dempta vicefiraa parte ponderis, erit ratio moventis, 
adrcmmovendam,ut, f6 ad^/ i feu nt 112 ad pf. 
Kurlu, elevato parailelepipcdo KLMN, ita, ut pL fit 
perpcndiculans horizond, erit pondus totius paral- 
lelepipcdj decima parte imminutum: ratioque mo- 
ventisadremmotam, fineaugmento alteroipfiuspa- 
rallelepjpedi , ut, 1 1 2 ad po , vel 5 (> ad 4 f . Qupni- 
ameigo,,nomni majoris parallclepipedi elevadone, 
ratio reimovend:Eimminuitur; ratio vero moventiJ 

hei vero'^Sv rationum» 
hcic vcro, additio. Et cum antea indicatum fit , ra' 

^r^^f ' "t' 5 5 ad 5 o • erit ratio, rei movendx , ad 

ZZfTT ^ ^ ^.Aufertur autem, 

primo quidem vicefima , inde decima pars hujus' 

feTo!nM""^"T . C""^^'So,ratio t^tius piS 
lelepipedimovend.,admoucntcm,fit,ut, <o ad 56, 

ad 1 1 2 ; & ratio dccimx,ut i o ad 1 1 2, vcU ad 5 6 Au- 
ms^no ' ' ^,abanteccdcnte,ratio. 
rrZrr^A ' -■'■^^"^^"^f "-^f^o 9f ad 1 , 2. Rurfum,au. 
^tr an ccedcns,ration.s io,ad ii2,rcmanetratio c,oad 
lcu 4f ad j6. Quomam vero, id, quod rationi 
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rei movendae decedit , rationi moventis adjicituri 
ergo ratiomoventisadmovcndum, fit major ; ratio 
vero rei movendje ad moventem, fit niinor : ficut qui- 
vis perfefacile perfpicit. Satis tanienclare,ex hoc 
ipfo exemplo,ftibtr3£tio rationum intelligitur : tum 
quoque,quid, noftris Geometris , ratio dupla , tripla , 
quadrupla fit : Sccontra, ratio fubdupia,fubtripla,fub- 
qvadrupla: & cur ita appelletur. 

Atque itaquidem,prima&fimplicifflma rationum 
compofitio,& divifio,fit addendo, & fubtrahendo, an- 
tecedentiainvicem,confequentieodem retento. Al- 
tera autem compofitio & divifio , fit multiplicando & 
dividendo antecedentia. 

Magnitudo autem, per aliam magnitudinem,multi- 
plicari"dicinir: quando, juxta eam rationem augetur , 
juxta quam, multiplicans aufta eft , feu , quando data 
partemagnitudinismultiplicantis, ratio magnitudi- 
nis multiplicandse ad faftam, fuerit , ut ratio partis da- 
tx ad magnitudinem miUtiplicantem. Ut, m figura 
num V hujuslibri,fitmagnitudoDEmultiplicanda 
ner magnitudinem BA» Magnitudo ergo DE: eft 
multiplicandum : magnitudo vero AB, multiplicans, 
cujuspars datur BC feu BE. Eft autem ut BC, feu 
BE ad BA , hoc eft , ut pars multiplicantis ad multipli- 
cantem , fic multiplicanda magmtudo, ad fadtam Ab. 
Si enimBAmagnitudo multiplicans,tripla fuerit ipfi- 
usBE.feuBC. etiam EA tripla ent ipfius DE : & 
vice verfa , qualiscunque pars BE fuent ipfius 
AC, talis etiam DE ent pars.ipfuis EA. Quod 
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autem antea indicavijid heic quoque obfervandiim eft , 
partem^ me vocare, qvamcunque magnitudinem alia 
minorem , qvando duae il\x magnitudines invicem 
comparantur : totum vero,qu:3E major eft. eodem mo- 
doquo^manus, Scpes , &digitus5 &brachium5 & 
qu32cunque particula carnis , pars corporis appellatur. 

Dividi autem.magnitudojper aUam magnitudinem, 
dicitur^qvando, juKta eam rationem, fecatur & dividi- 
tur, juxta qvam, aha fefta eft. Ut in figura num* 
EA.magnitudofit dividenda, eo modo^qvo AB divi- 
diturperBE feuBC : dico.ut ABadBE , fic EA ad 
DE. Scio qvidem^aUa methodo,& multiplicationem, 
& divifionem magnitudinum, fieri pofle : verum id no- 
ftram methodum non tollit , neque hanc rationem 
multipUcationis, aut divifionis falfi arguit. Hoc ergo 
fuppofito , dico, compofitionem rationum fieri multi- 
plicando, qvando, unius rationisantecedensjper alte- 
rius rationis antecedens, modo nunc a nobis monftra- 
to,multiplicatur,fadumque, cum eodemconfeqvete, 
comparatur. Divifionem autem, qvando, antecedens 
unius rationis, peralterius rationis antecedens, modo 
nunc mdicato, dividitur : fadtumque, cum eodem con- 
feqvente, comparatur. 

Sit enim ratio AE ad AB,componenda multipli- 
cando,cum ratione ED adBC. MultipHco in fig. 
num. V^antecedens DE per antecedens AE, dicendo, 
iit,parsdata,ipfiusAE, hoccft,AB,adAE,fic DE, 
leu BF.ad qvartuin qvxfitum, fcu GF : retentoque 

eo- 
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dem confeqvente , dico rationem FG ad EB j feii BC 
compofitam efle exrationeDE ad BE per rationem 
AE ad AB , idque, multiplicando antccedentia invi- 
cem,e6dem confeqvente retento. 

Si vero ratio BA ad AE, dividenda fit per rationem 
BC ad DE, divido antecedens BA , per antecedens 
BC , dicendo , ut DE ad BC , fic B A feu LN ad BN. 
UnderatioBN ad AE, erit fafta ex ratione BA ad 
AE , divifa per rationem BC ad DE. Quod fi m 
compofitione aut divifione , alteram ratxonem fume- 
re voluerimus : idem dbtinebimus. Componatur e- 
nim ratio ED ad BC, multiplicando, cum ratione AE 
ad AB: ent, ut BC ad DE , fic AE feu BM ad OM. 
adeoque ratio OM ad BA eft compofita ex ratione 
EA ad B A, per rationem DE ad BC» Eft vero ut 
OM ad BM , hoc eft AE , fic AE ad BA. Sed ut 
GFadBF,hoceftDE , DE ad BE feu BC. 
ereo componendo,ut,OMad AB,ficGFadBH. ade- 
oqueratioexutraquecompofitione, eadem nafcitur, 
nerape dupUcata , • r 

In divifione id ipfum contmgit , qvod mverlis 
terminispatet» , v 

Quando autem lisdem antecedentibus retentis, 
confeqventia invicem,diao modo, multiplicantur : 
rationes ipfxdividuntur* qvando autem confeqven- 
tia dividuntur , rationes ipfje componuntur. Si e- 
nim datis rationibus EAad B A , & DE ad BC. reten- 
toantecedente EA, dixerim dividendo , ut DE ad 

Hh BC 
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BC, ficBA, hoc cft , LN ad NB : ratio fafta erit 

EAad BN, xqvalisrationi OMad BA , cum utraq. 
ratio fit duplicata ejufdcm rationis. Si vero dms 
rationibusBAadEA, &BCad DE , dixerim multi- 
plicando , ut BA ad EA : fic DE feu BF ad FG , ratio 
BC ad FG , erit fafta dividcndo. Cujus rei ra- 
tioin promptu eil. Si enim confeqventis ratio im- 
minuitur, antecedentis augctur. fi vero confeqven- 
tis ratio augetur , antecedentis imminuitur & vice ver- 
fa . qvod, ex iis , qvae in exemplo de obelifco difta 
funt , plenius intelligitur. Atque ita qvidem omnes 
qvatuor modi Meibomiani pag. iis» propofiri hac 
una mcthodo expediutur:qvi quidem male dido loco, 
additionem Arocat , qvce multiplicatio foret dicenda: 
tumqvoq;multiplicationem cum divifione confundit, 
unde omnis ejus error originem habet, de qvo poftea» 
Pluribus qvidemha:cilluftrari poflent , nifi antea id 
jam faftum cfkt. Jamvero majoris illuftrationis caufa, 
& ut noftra fententia reftius percipiatur, breviter tan- 
tum omnia repetimus. 

Q^ando ergodux rationes arqvales , femel invicem 
multiphcando componuntur : ratio compofita du- 
plicataGeometrisdicitur: qva: fi iterum codem mo- 
documpriorecomponaturj ratio triplicata appella- 
tun 6c fic qvadruphcata , qvintuplicata. Qvando 
autemratioquxdamacqvalis, dividitur peraham ra- 
tionem xqualem,ratio fafta fubduplicata alterius,dici- 
tur.& fi hxc iterum pcr priorcm dividatur,fubtriplica- 
eata: & fic in infinitum fubqvadruplxcata , fubqvin- 
tuphcata&c. - Cum 
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Cumenimillacompofitio, qvac fit addendo , pluri- 
mum difFeratabilla , qvx fic multiplicando : erret- 
que Meibomius, qvx pag* iif. h^ec contra claram 
demonftrationem , rerumqj veritatem confundit^idqi 
absq^ omni caufa;illa qvoq; divifio,qvas fit fubtrahedo, 
longe alia fit, qvam qyx fit dividendo : etiam no- 
minadiverfa Mathematici re£le adhibentad diverfas 
res explicandas ac denotandas. Mirari igitur fatis nc* 
qveo 5 quid Meibomium moverit , ut tam illiberali- 
ter Clavium aliosque traftaret 5 qvod hifcc vocibus 
pra^didtas res explicuifl^ent* Negare qvidem non 
poteft , voces duplicatas , criplicatas efle probas & 
omnino Latinas tum quoque voces Gr^ecas «^^^acnoy, 
7ii7shcl><nov &:c. commode & re£te Latinis auribus ex- 
plicare. Quid ergo defiderat ? Grascos quidem non 
accufet, qvirationescompofitas, qvas qvidem mul- 
tiplicando fieri nunc diximus , ^-sjA^jtcn^f , i^i-ojAajcnsf ap^ 
pellarunt. At qvxro , num ne voces iftas Gra^ce , op- 
time apud Latinos exprimantur per duplicatas & tri- 
plicatas. Nemo fane id negabit , qui Latine Grae- 
ceque novit , ac plane rudis non fuerit^ Sed con- 
tendit Meibomius , voces iftas explicandas eflfe 
per duplas & triplas. At cur non potius per du* 
plicatas & triplicatas. Gr^ci qvidem , diverfas vo- 
ces habent , non minus quam Latini, Nam & verba 
^sshceo , Tii^csKoca agnofcunt > qux Latine per duplare, 
triplare explicantur : & nomina «^'tsA?^-. tc^^?? , duplus, 
triplus, ^'^<»<n»^^i)i vero&T^''syA<^o^{€<i', Latine optime 

Hh 2 explu 
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cxplicatiir per duplicare triplicare, ficut ^'^oimc^ Tf/^i- 
^3;, perduplicatus triplicatus. Jam vero ratio illa> 
c\\vx, Grarcis ^t3AajW£.n''T^/'25Aa^/^^v , (^jpib quidem Meibo- 
miojudice} re£te & beneappellatur :Geometris Lati- 
nis^duplicata & triplicata dicitur.AIteraautem,qva illi 
qvos habemusGra:ci Geometrar^non denommarunt, 
Cquce tamcn apriori veredifi:ingvitur) dupla tripla. 
Qi^iodnam ergo heic Geometrarum peccatum ? quave 
in re lapfi fijnt? as^v «^^^^.'cvi^i^T^.^^cnovfit.Latme) ratio- 
nemduplicatam , triplicatam dixerunt. Vere enim 
^.oy>, J^-T^ccT^cvv eft ratio duplicata , Sc Tt^^^^v triplicata. 
At vel ipfi^ Meibomio judice ratioex binis rationibus 
rsqvalibus multiplicando compofita , Gr^ece & qvi* 
dem redte & convenienter vocatur A^Vr ih^xjiccv, & 
juxta hunc modum ^iTsKa^ojv & 'nT^oiTsKoc^r^ojv, Cur er- 
go Latine loquentibus eadem ratio duplicata tripli- 
catavc dici neqvit : cum (h^osKocaic^v T^^zsKxaicev optime ac 
proprieperduplicata & triplicata exponatur ? Hxc 
ergo cenfiira Meibomii eft plane mepta , ne qvid gra- 
vius dicam. (^ui enim concedit rationem alifivam 
Orxce convcnienter appellari a:^. j\73A^^'ov^,T<,^^nov^ 
&c. idem concedetillam ipfam rationem Latine du^ 
plicatam ac triplicatam appellari ; cum voces dupli- 
cata, tnplicata Latmx fint ; & Gr:rcas hafce voces 
Gptimeexphcent. Fuere qvidem inter recentiores 
Oeometras , qvi rationes multiplicmdo fa£tas du^ 

EL^'VV"'^^'^'1"^'^'"P'^'^^' dixerunt : adeoquc , li 
h^cMcibomu cenfuraveraforet , nM tamen novi 

is 





Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuest LLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.314 



De Vehitat. Geometr. Lib. II» 245 

is inveniflet^nec quicquamin medi>im attuliflet,quod 
non anteaCommandinoaliisq;fuiflretufurpatum. Ipfe 
eimCommadinugjid qvodEuclides vocatArvo^^tj^ar.ov*,. 
Latine vertit r<«?/tf«m duflam. Qvippe,in Elementis 
Euclideis, nulla alia ratio compofita occurrit , nifi qvae 
fit multiplicando. Qyoniam tamen , alia efl: compo- 
fitiorationis, quas fit addendo ; alia qvx fit multi- 
phcando : reaius illi Geometrae fecerunt , qvi di- 
ftinftis vocibus , diftinftas res indicarunt : ac iUas, 
quidem , vocarunt duplas triplasve , has , duplicatas 
triplicatas. Sive autem cenfura hxc Meibomu ap- 
probetur , five non : nihil eft , unde glorietur Mei- 
bomius,nihilque,obquod vel Geometras recentio- 
resin generecarpat , velut novum mventum igno- 
rantibus obtrudat. Si enim neceflario verum foret , 
id quod Meibomius dicit, (quamvis fine ullo argu- 
mento ) rationes <'i«^*<"« Latine dicendas efle ^/«/'/««f ; 
neque inventum illud Meibomii cfl"et , cum Com- 
mandinusaliiqueanteMeibomium ita finc loqvuti; 
nequeomnes in genere recentiores arguerc, aut er- 
rorisinfimulare poflet; cum Commandmus aliiquc, 
quorumh^cfententia eft, inter recentiores omnmo 
iint ponendi. Neminem tamen adeo imperitum to- 
rcarbitror ,?qvinon pervideat ; cum duplex fit ra- 
tionum compofitio,una, qvje fir addendo,altera, mul- 
tiplicando: qvod etiam diuerfae res , diuerfis voci- 
busdebeantexprimi: refteque adeo a (jeometris, 

Hh 3- alia: 
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alix rationes dupljc , alije duplicate appellentur» 

CAP. XI. 

Altcrum vero crimen Meibomii , Jongegravius 
eft , quod m Theone accufando committi^ Hujus 
enimfententi^&appellationis , qua rationes duplx 
& dupIicatiE mvicem diftmgvuntur , auarorem facit 
Iheonem Alexandrmum , qvem ideo fatis acerbe 
perltnngit, cum tamen, nufquam ab eo probetur, 
Theonem in hac fententia fuifle: &fifuifret,omni- 
no rede &accurateefret locutus. Sed ut utrumque 
cnmen clanus pateat : ipfa Meibomii verba appo- 
nam pag. 99» autem omnia , qua vobis narro- 

de rattoum compojitwne , & de -uerbts , qvibustUaefitra- 

f^^'^rTi?!^' ^"^'''^'EuthymiulfemoturL fu- 
tjie- mjifalfiffimumdogma, &qvod maximam errandi 
anfam dtts prabuit , tndefuijfet fabricatum. Hac e- 
mm denomtnatarum interfe multipUcatione fuUus hic 
Theo Alexandrtnus , Geometra altoqvt extmttis, qvod 
exCommentams , in Ttolom^imagnam Conftrumonem, 
-vtdereefi^adfermt^tnpUrationudtidamem^ 
l erba ejusftipra, pagtnai^. v. & J/jfi.i ,8 
propofm , qvte ex commntartorum Ubro prlmo vuhatie 
edtttonts pag 6z funt defumPta. Htmc fecttti rccmio. 
res , volumtnafua his faralogifmis impleverunt Ele- 
menta qvoavetua, EucUde, adqva fufe , hoc tradtdtt 
Uavtus , hanc expltcationemferre funt coaBa. Eucl. 
tiac narrattone percelhr, necqviddtcam , habeo. An 

Theo y 
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Theo^noJierTheo y dixit rationem fextuplam , ejje du- 
plamrationi^tripU? adeone rationemjam illo temp^ 
re Jine ratione mathematici conjiderarunt ? nec Gr^eca 
'verbatumhominesintellexermt y quibus cfva ratio alte- 
rimejjet dupla^ qv^ tripla , & qvadrupla 5 qvafes- 
qvialteraejjetratio alterim rationts^ &fupertertia , & 
fuperqvarta , & ^ nt verbo dicam , qvacunque poffibili 
ratione alteram fi/perans , aut ab illa dejiciens. THEO. 
Certe cumrationehoc adjirmajfe videbor ^ft demonflpa^ 
tiomea infpiciatur : & rerum natura &c. Sed cum 
h^c verbaMeibomiiperlego infignem ipfius temeri- 
tatem , mirari fatis neqveo : qvi non tantum fiune om- 
ni ratione aut demonftratione certa ac folida , infig- 
nes magnosque Geometras infcitisc Scerrorisaccufare 
fuerit aufus 5 ipfisque doftiflimis Graecis fua^ linguce 
ignorantiamobjicere , ubi nuUus tamen error, vel ab 
hisjvel abillis eft commiflus : verum etiam tam fplcn- 
dide Ledtori imponere , idque de Theone Alexan- 
drino aflSrmare , fummaque confidencia afleverare ^ 
quod verum non efle , ipfemet omnino cognitum ha- 
bebat , faltem ignorare non poterat. Equidem qui- 
bufdam mortalium , quosatra bilis commovet 5 idfa^- 
piflime contingere audivi , ut fe folos fapere arbitren- 
tur, cceteros mortales infanire. Qiiod & Marco Mei- 
bomio nunc evenire video , & optarem non evenifle. 
Falfifllmum enim dogma appellat illud , quod omnes 
fapientiflimiMathcmatici , quiea de re verba fece- 
runt , pro veriflimo fem^jer habuerunt : quodque , 
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omnes homines, ratione prxditi , &qui judicium hif- 
ce de rebus ferre valent , hoc eft , qui earum rerum 
nonrudesfuiitacimperiti, de quibus fencentiam ro- 
gantur , amoremque veritatis habuerint , longe ve- 
riflimum clTe pronunciabunt : qvod deniqueipfemet 
Mcibomms , nullo unquam firmo argumcnto falfi* 
tatis convincere conatus eft. Ita folus homo Meibo- 
mius eft, reliqvi volitant ficut umbra^. Sed pnori 
capite demonftravimus , vere compofitioncm illam 
rationis,quxfitaddendo , diftingvi ab illa, qux fit 
multiplicando : ideoque refte omnino fecifle Geo- 
metras,quidiftinaisvocibus , diftindas res appella- 
runt i illas quidem duplas, &:c > has duplicatas: voceq-, 
duplicata , Graecorum ^7sKoc<Aom optime & feliciter ex- 
plicuerunt. Quiiod autem ait , hoc dogma , aliis 
maximam errandi anfam praebuifle > de eo nihil aliud 
dico , quam , quod oporteret nomina iftorum , qui 
in errorem fuere mdudi , heic propofuifle : ut confta- 
ret, qvi mortales eflent , an rudes & rerum Mathe- 
maticarum ignari ? an vero alii? Si enim Theonem 
interhospohtos velit, plane falfus cft , utjamdicam. 
Quod fi vel ipfe , velalii , rudes ac imperiti rerum 
Geometricarum, hac in re lapfi funt : id huic dog- 
mati vitiovertinon debct. Ipfcmet cnim antea di- 
dicifl^e dcbebat , quam alios docere occiperet, qv^ 
non intelligit. Vcrum ifta omnia m hominem ca- 
dunt* errarc cnim humanum eft. Quod autem cri- 
mcnfalficommittrt, idqueTheoni tnbuit qvod non 

dixit, 
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dixit , tantum ut maledicendi anfam habeat ; id vero 
quale fit , qvivis judicet^ Dicit enim , Theonem A- 
lexandrinum rationem fextuplam vocare duplam ra- 
tionis triplae : ideoque > tum mathematicos ratio- 
nem , line ratione , confiderafle* At vero fi hoc 
Theo dixiflet, qvid ea in re peccaflet ? Nihil fane. 
Sed non dixit* Verba ejus qux ipfemet pro fe citat 
Meibomius infpiciamus pag.2 f . v. 2 8 .& pag. 2 6. v. 1 8. 
'E^e^^ TOT^iTthoicnov StT^ctcrifltaw/Ltey, ^lvelcjq kvr^ 
i^cL^TtXoitriov, qvoniam yjt triphmalicujm duplicaverimusy 
fet ifjius /extuplum. Eai to ^^ov my(^ r^i^XctcncL^ 
coofjuyji^u iuTo km^ 3C5H yifJuaztTU^. S i enim dimidium a^ 
licujus tridicaverimus , hakbimus iffum femel & dimi- 
nm. Sea rogo te Meibomi 5 qva de re loquitur 
Theo ? nonne de magnitudinibus, delineis ab. fa. ez ? 
Non^nehsecverbailliusintegrafunt* E^i^to 'to 
AB TD TA Ao^v ^hfAm^ Soy Ji^TrActo-to» , % TfiTrAct- 
<noy,>i 'nvflt aMov , to fa raf^<; rl EZ x^j^ iu^S h^(Anr 
Xeyot) ort 0 t? AB rzc^^ ro EZ Xoy(^ (ruy^ilu^ ex. t« t? AB 
/S^gj^ To TA 3 xWtv rA^Trpo? To EZ >jTo< , oTt, eoty » Ti^ AB 
^fo^ro T^XoyHmXwm$y '7ro^<t'7C\cLcioL<Sf!i Im rm tJta 
^fo$ ro EZ Aoy» mXiyccrn'^ , 'thjim T>iy tv AB 'Trp 0? EZ. 
''E^aV^^TrpoTtfoyjTo^ABTarAjitSI^^o», :(5Hto tAtv EZ* 
:(5t|eV« To ^ AB TV TA StTrActo-iov , to <Jg rA EZ Tf«- 

-TrActo-ioK, 'E^TCuh TO^ TA TV EZ rfiTCXddiOll l<ilyl^ ^ 

I i FA 
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rAS^^X<lmrl AB,tI Ifo. AB ^ EZ U llcrcxlrm, ?W 
rlTfmxi<,il, T,M5 tx^TrX^tciiauiui^-i^doui mtS l|ct- 
Qux ita verto. Haheat enim magnitudoKT, 
ad magnitudinem ta ( neque enim ii ab & &c a 
hter explicari pofllmt, aut debent, qvam per ^/.^>lfi@I 
AB&c.) , M dudam, vel triplam.vel 

aham q-vamcunque : & magnitudo fa ad magnitudinem 
12 : dico, qvodratio ab ez componatm\ex 

ratwneAzadrA^d^rationerAadBZ: vel etiam^ /qvZ 
tttas ratwntsK^ad ta mu/tiplicetur fer qvantitatL ^ 
Z\l\d ^Sj^odtum factat qvantitatem rati. 
mis AB ad E2. J/r ^«/«j AB rnaior 

11 tnplum ahcujus W, vel magnitifdini; ^^^^ ' 
mus : ontur ipHus fextuolum <?; • ^"P^^^e- 

magnitudouniuspedis r" autem f ^"'"^ ^"^"«^ 
duplecurrA,hoceltX;conf>? . •• ^ 

enit AB fex pedum aloaue r-^^^^ ^?^^^' 
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aflertio > ficut fuperiore capite probavimus* Ideoq;, 
fi id dixiflet Theo Alexandrinus, nuUo modo erraflet: 
neque jure, vel a Meibomio , vel ab uUo alio carpi aut 
acculari poflet. Sed id hoc loco non dicit : adeoque 
falfus eft: Meibomius 3 qvi id eum heic dicere afleve- 
rat. Non enim dc rationibus hoc pronunciat Theo, 
fed de magnitudinibus. Veriim hic quidem error 
Meibomii utcunque tolerandus foret : qvandoqui- 
demnulIiuserrorisipfiimTheonem mde convincere 
pofllit^ At quem alibi eidem Theoni intentat, ma- 
jori diligentia erit refutandus > curii earum rerum 
ignorantiam Theoni objiciat , qvas optime is cog- 
nitas habebat. Dicit enim Theonem non cogni- 
tam habuifle compofitionem rationum ineffabili- 
um : fed quod Euclides, in genere de omnibus rationi- 
bus propofuerat , id Theonem de folis effabilibus cx- 
plicuifle , adeoque pro voce Tn^A/jccw , qva Euclides 
ufus efl: , aliam nempe ^^'tv?? fiippofuifle* Verba ejus 
pag. Sp. fub perfona Euclidis & Hermotimi prolata 
adfcribam integra. EUCL. Hac nm Jine admira- 
tione qyadam Hermotime U narrantem attdio. Haud 
pita^em^ tantimobfcuntatis interpretibtts ^rabiturum 
fuijje n^ocabulum TrvM^oTyig , qvod fane eo fenfu , quo re^ie 
explicavit EuthymitiS ab omni antiqvitate ejl ufurpatum, 
NimirumexGrac£literaturainGracis difciplinis cog* 
nofcendis^ negk£ta cultura , qvid non ubique errorumefi 
enatum. HERMOT. Majore cum admiratione me 
de altera defnitione differentetn audies^ Nam & clari 

li 2 Mathe^ 
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Mathematici , & Graci reprehenfionemincurrenU avO' 
rumduosmignotos accerfam & obfcuros , hk prJentes 
vjdesEutoaumdico&Theonem. mferteenhn mrque 
per rattoms -m^^.^^ qvantitatem , te inteUi^ere Sctt 
--^^ qvotttatem,feu ut ipfi loqvuntur numerum deno^ 
mmatorem, aquoratiodenominatur , qvod, qvale/Itru 
pertHS narravt. Sed nt ccctera Meibomi fntada re^ 

Aoj.« intelhgere ^^v,^ , vel ut ipfi loq vun tur numeriTm 
denominatorem. ^joautemid nuVamTheoner 

.xTheone veleTEutodolpi:^^^^^^^^ 

qvam tale demonftrant cLr^A ^ , • ."P"^ » <3vic- 

mdeconcludi: aJoeumpeSS^^^^ 
majuseft,veITheonemF,M^^ '^"'"^"^^^^^ 

optimeeosintellig„e,&aSL,7' ^''''""'"■'i» 
eos reptehendit fetomf;/''";";;P''"«. qv 

no„i„t_elligere,vcIpeffi„"/fidf;°l»^k"'>^^^^^ 

on,ne,„a„t„„fi„.,„„xs::4:t;tvori 

mag- 
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magnitudinem , qvam quod ad numerum5& ad pon- 
dus refertur. UyjkUov vero & 7n:A/)csW folis quidem 
magnitudinibus conveniunt , denotant autem om- 
nem magnitudinem , tam commcnfurabilem alteri , 
quam incommenfurabilem. De utruque veterum 
teftimonia audienda. Nemo enim Graecam lingvam 
rei^ius explicuerit , qvam ex ipfis veteribus Grx- 
cis, confenfijque eorum circa voces. Primus ergo & 
antiqviffimus teftis fit nobis Archy tas Tarentinus ce- 
leberrimusillePythagorasus, cujus verba apud Sim- 
plicium in Categoriis hxc funt. Tog Td^oaonTil^^ Jicc* 
(J)oe^\ 7?el^, TojudiJ iuSc^ hrn hpom , eo^ ro m^hcDi^^n 
roSi h fjmyi^iA cci ro Sim^' ro h 'TrxSi^e* co$ ra. ^t-^^ 
§:mntitatis diffmntiie tres. ^adam entm qvanii- 
Usinpondere confiftit^ ut tdentum : qvadam vero in 
tnagnitudine^ utbicupitale : qvadam vero in multitu- 
dine , ut decem, Ariftoteles qvoque dihgens & in 
verbis perqvam accuratus fcriptor voce '^^^y tamcon- 
tinuumqvam difcretum qvantum comprehendit* In 
Categoriis. T^ <ie ttocv , to ^ ha^v^^iikm , ro ax;- 
. §vantitatis 'ntc^ una fpecies e(i difcreta , altcra 
continua. Ad quem locum^ egregie Simplicius. 
'£y^x5(n i\ Q\ 7ne} Asouov xs\ Nixo^-gcf&y rHi ^ox^eaH 

XiKovy^eJe^TS^AeVtv, Wov rov kt^Q^xlv y roS^l yu>m 

li 3 'AM, 
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T.TniA.W^TT.a^v^i^Ae.y, ;ct;\ at^ve^*'? ri iW- 
e/cr^y^v , ii^p«e i;«Mci-fl«. Jccufant •verofeifa. 
tores Lucn & N koftrati hanc dhijlonem yprimum qvi' 
dm, qvod non convenienter magnitudinem ^^V ^ocet - 
oprtebat enm hanc qvidem appelkre ^a/««., numerum 
-vm^c.. : commune autem, vel alio qmcunqne nomine, 
jUqv^vocetantum,feu qvodunifolkn fpeciei prZie 
com>emret, ettam^^.nominaffi' Sedqvan£Tdm 

nonmagnam. tZpjlZcZ^^^ 'rT " 
neque duo d,^^naa ^a.dicaZTc^ 1^^^^^^ 

.^^n:^^^^^^^ 

leaMeibomio voccs Se ovnr ^ ^'^T" "^*" 
ANeque enim ro^^y^d foJam difcretam qvan. 



tita- 
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titatem refertur , fed etiam ad continuam 5 neque 
wj^A/xoWqvocitatem proprie magnitudinum exprimit, 
id enim to facit ; fed qvamcunque magnitudinem 
indicatjfivecognitafit^five incognita. Videtur qvide 
Nicomaclius Gerafenus libro I. Arithmetices iianc 
Meibomiifententiam aliquomodo approbare. Poft- 
quara enim quantitatem in continuam & difcretara 
tribuerat, hxc verba fubjungit , qvx etiam Meibo- 
mius adducit. $ouve]oa ^ty 'om H^n 7ne} knrXoo^ Hh^J®^^ 

To mhiTcoY. jlpparet igitur^ qvodfcientia neque circa 
Tnagnitudinem Jimpliciter , neque circa multitudinem 
wrfeturX utrumq-yenimperfeindefinitum-y multitudo 
qvidem ^ qvoadplus 'y magnitudovero qvoad mimis : fd 
drcaaliqvid obutroqueahftraBum: nempe circa qvo^^ 
tumTo^^vy amultitudine: circaqvantumvero ri7m?^Uov, 
a magnitudine. Sed non poteft auftoritas unius Grac- 
cijqviquejamfenefcente lingva Gr^eca fcripfit , alns 
pluribus optimi sevi fcriptoribus prxferri > apud quos, 
vox ^<^^ non tantum difcretse y fed etiam continuse 
qvantitati tribuitur. Ut taceam , verba Nicomachi, 
talemcxplicationempofreadmitterej qua^ cum alio- 
rum Grsecorum menteconveniat. Aquam quidem, 
qvajnihilraagiscontinuumeffejomnesnorunt , non 

ad 
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ad p2>9^^^ . fed ad ^??^^ Gr^eci referunt. Tempus quo- 
que continuam efle qvantitatcm fatis liqvet ; & 
tamen ab optimis auftoribus ^^^v' vocatur* A pud A- 
riftophanem in Acharnenfibus. Uoaii S^l rov 'K^mSdgii 
Xpova ^vnyoty^y. ^anto tmpore exercitum coUegit. & 
apudHomerumPatremlingvasGra^cx, 7n>cKrYi/Mp 
fjLoycL; xT^gei^e^y '^Eltfg^ fioy ad quas verba Euftathius 
mo^YiiMf^ y\roi7mcL$i/\iJUi^cu,. Sed& de magnitudinCf 
adeoque qvantitate continua proprie difta ufurpatur 
apud Ariftotelem in Problematibus, Seftione qvinta 
Quaeftione XXV. Aix m TrAwoy J^jcS ^ o<Ji? eivca o'&.k At>f 

longior appareat , ^/^;» ignari quanta Jtt , ambulamus^ 
qvam cumgnari? caufasautem reddit ott Toei^KVca ttoch', 

Anquod no(Je qvantafit^ id Jit nojje ipfius numerum? 
Indeterminatum autem femper majus apfareat determi^ 
nato. & paulo poft. eTx to Troo-oy iiACfwoy , 3(5^ to i(^<j- 
^oy TTDo^y. ^raterea omne Trotroy ^ determinatum 5 d^* 
omne determinatum^o^v. Qvx verba Ariftotelis op- 
timedcclarant qvid T<J^m fit ? nempe omne qvantum 
determinatum » fivc fit continuum , five difcrctum. 
Viamenim qvamcunque in longitudinem menfura- 
tam, adqvantitatem contmuam referri, nemoignorat. 
Hiscergooptimcexplicantj qvidvocesj^m & Wtt,' 

ipfis 
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ipfis veteribus Grascis Philolbphis fignificent , nempc 
utanteadixi,omnequantumdeterminatum , five fic 
continuum , five difcretum. De voce autem ttka/xot)?? 
infigniseflilocusPtolemasi, ut alios au£tores pra:te- 
ream , quiaMeibomio citantur 3 eandemque plane 
fententiam habent, quam Ptolemasus. Qupd enim 
NicomachusGerafenus nonnihil diflfentire videatur : 
id tanti non efl:. Integrum autemPtolemeilocum 
apponam, qvamvis longior fit , ut eo melius vis verbi 
intelligatur* Extat autem hb. I. Magnae Syntaxeos 
capite me) ^ TmMxc^i^ r h roo kvkXo) IvJ^m. De 
qvantitate reBartm circuh infcriftarum , ad cujus 
mehorem intelledtum ultima verba pnoris capitis e- 
tiam exfcripfimus* MeMov-n^ ^PX^ ^f^^ 
'^iL^tciv yav^^ry\v 'yl^cLp^^^ tSi^ 
fZ^tif>y](Avm TriAm -Tx^^tCpepe^ct,'? S\ kvmv y^<po(UViS ^yi^H 

tcv^o9eo&af rviv ^ctyiJjAuaJi ^ 7niAi)C<3T>i3(^ ,tSv h rZ xajtcAcs 
ivQeiZv , [juc}^y\(Tov% 't-^qou y^cLfJixixxi^ i'77D(5W)cyyei?. 

npo^ (jdv h rriv e^ eTDiV^ ;)(^p>iJiy, x^^vcvijoiiv Tiva tdciIt* 
i-xFj-iaiv 7n)i>i<n)//^V ^ ^nhXiylT^r^^ iuiwy , tw /t^v mtAfJJi- 
^ov JieAovTB^ rixi^ijut'^' /©^T^Gevle? J^e toV K^^^i- 

fjUjuuoltAOV fo^v^nm^ r Tj^e^tCj^epefajy 'x^leiyo/Jva^ eu^etoj^, 
T^TB<n TTDcniJV e«nTAtWT65y,a^ r^O^l^-K^, O^ro e^ iu- 
TSywy e7nAo>i(7jLtay Cpotv)j(rD^voy ey toT$ ie^9^T$ eiixp>|<?Dy et^ 

Kk /x. 
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f j6 T^t ^}fpy^/jiivy^^. S ed cum animus nobis fit par^ 
ticularesdemoriflrationesincipere , qvarumprimamexi' 
flimamtis eam ejje , perqvam circumferentia , qv^ efi in- 
ter pradiBos polos y qv£que maximi circuli , qvi per 
pr^dUlos folos defirtbitur , pars qvantacunque efi^ cog^ 
noficitur : necejjariam arbitramur modum cognofiendi 
mAiKOTviTu? qvantitates rc[iarum ctrculo infcripiarum 
primum exponere: fingula qvidem in Itneis demonjtra- 
turi. Kyid ufum ergo commodiorem , per tabulas qvas- 
dam 5 Tn^AixoiryTw quantitotem illarum expofuimus , iffam 
qvidem circuliperipheriam in partes CCCLX fecantes: 
mgmentis veroperipheriarum ad fingulos graduum fe^ 
Miffes 5 apponentes re^arum^ qv£ ipfas fubtendunt quan- 
titates 5 hoc e^ , qvot earum partium funt^ quarum dia- 
meter circuli 5 propter maximam in numeris commodita^ 
tem 5 ( ut ex feqventibm rationibus fiet manifeflum ) 
infe habetC& XX. Inverbisiftis r:^Uty%i 

hJeicL^ , T^T^^z TTDaroy Im t/x>i/^tov* quxdam defiderari 
videntur. Vix enim commodum fenfum habent. 
Explerem ita ex Theonis commentario, verbis parum 
immutatis, /©^'nSem^ SeTOA^ X5^G r^fjufmejLov ^s^^u^n- 
ci(Ti ToL^ ^y^juroluvoixtvci; eujLa^ Vel plcnius tdU tov '\jW)TBl'' 
vo/jLtyQV lujticiv *7n)XiMm{]oL; ^ t^tte^x 'Tiiazcv uat rfx^yj/MtTccy* 
Atquc ita qvidem verti. Id certum eft '7ni\r>Jmi]cu; 

tSi' t5 x^cAa eu^ei^K qvantitates rcftarum circulo in- 

fcrip. 
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fcripcarum5re£te, fecundum mentemPtoIemxi,expli- 
cariper Tjocray hcn rixviijuaim^ quotjint partium. Ipfe 
enim Ptolemaeus , qv* hoc capite TniA/xGTTjmf feu quan- 
titates^redarum qvarumcunque^circulo infcriptarumj 
vult demonftrarc , primum qvidem docet , qvot par- 
tiumfitfubtenfafexaginta graduum, feu latus hexa- 
'goni circulo infcripti : inde qvot partium latus fit qua- 
drati circulo infcripti, feu fiibtenfa graduum nona- 
ginta: poftea qvotpartium fit latus pentagoni , feu 
fubtenfa graduumLXXlI. &denique latus decago- 
ni feu fubtenfa graduum XXXVl. Unde Uquet» 
demonftrare Tn^AocoTrTOf reftarum circulo infcriptarum, 
idem efle Ptolemseo , ac monftrare , Troarov «cn r^i/^-nay 
quot talium ftt partium , qvalium diameter eft CXX. 
bvodipfum,exiis,qvac, adfinem hujus capitis, di- 
cuntur , cxque adjunais tabulis , fit manifeftum : un- 
de,&ea heicannotavi, ut conftaret , quid , veteres 
Mathematici , per 7r^A<>c3T»jTa , intellexerint. ' Ivoi hyCd^ 

Kk 2 euGe^- 



260 



WlLHELMl. LaNgL 

Ji»6e<Sv /ti^^f ^ Wo)^ 5 tVoL e^ovTS^ w t5 evo^ e^cty^a-v.q^ ixt^ 

qvemctmque ttfum , paratas , //^ ^//x/ , quantitates 
7n?A<x3T»im.' re£tarum habeamtis : tabulas , verfuum 
XLV ^fingulas ^propter menfur^ commodttatem confe^ 
cimtis 5 quarum , frimus ordo exhibet quantitates 
Tiy^iKOTy^TLcc feripheriarum , ^//^ dimidium cujusque 
gradus augentur : alter vero , adjacentium ^peripheriisy 
reiiarum^qvantitatesT^i^^-^^-rviTu^ , in tot partibm , quot 
diameteryCXX hahere fupponitur : tertius vero ordoy 
tricefimam partemaugmenti re6iarum ad qvosvis di- 
midios gradtts ^ ut dato uniusfexagefma partis excefCu 
medio^quiquidem^ a vero feuaccurato^ quoad fenfum^ 
non dijfert s & coeterarum parttum , qtia mter femiffem 
gradus continentur , excedentesquantitates , /ine labore 
fumere liceat, Subjungitur his tabula.cujus fragmen- 
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Prima tabula exhibet , 'mXiyJiTnlcL; ¥ TntA^pt- 

peripheriarum ad dimidium auftas. Eft ergo & di- 
n)idiusgradus5&unus>&: duo, & tres , & fic por- 
ro ad 360 gradus TrxAociW qvstrdam -ne^^i^iic^g , five 
circumferentixcirculi: njjA/v^iirj^ quoque re£tae line^e, 
circulo mfcriptx 5 qvcE unum gradum fubtendit, eft 
partium i- 2. 50' qvaliumDiameter circuh eft 120* 
Unde, fi quseratur qvantitas, feu TmAr^^W lateris deca- 
goni circulo infcripti , qvod quidem latus fubtendit 
fempergraduscirculi XXXVI , dicoeflepartium 37. 
4'. taUum, qvahum diameter circuh , eft 120. 
Refte ergo Tr/A/yi^-i^?? . in magnitudinibus datis , exph- 
catur per l^y>fjLolrcov o^uot fint partium. Et de- 

monftraremagnitudiniscujusdam TncA/j^W .eft mon- 
ftrare gy» T^>j|U<xTa)v quot partium fit. Sic demon- 
ftrare , mKiv^-^Trx, magnitudinis decempedahs 5 eft, de- 
monftrare , qvot fit pedum , nempe decem : qvod fa- 
ne , non minus rede , dicitur , demonftrare ipfius ^oi^ 
feu Adeoque omnis '^ivM^Tyi; cognofcitur per 

To Tnd)! feu -mv TD^rzT^ju, Sic magnitudo AB 5 in figura 
num. V. hujushbrijhabetqvidemfuamTniA/KoW^fed 
incompertam. Ubi vero -^^^^ru ipfius cognove^im , 
hoc eft 5 7nx76)» rf^yi/JLoi^y '^^^wcaif tto JSv, y\ ^-^^^m^y) qa.Siccv 
quotpartiumfit .nempequotpedumaut cubitorum, aut 
ftadiorum: jamipfam qvoque Tn^A^KfW ipfius cogm- 
tam habeo. In omni ergo magnitudme , eft ^a..^t.; 



Kk 3 
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qvx tame non determinatur , nifi pcrjnKJtTifTK. Ita do- 
cetPtolemarus, quod 3t'^//^WoJ'TOKSt^oXif^W')cq,m5 

atK^fAyctikm^^^a.x-wv^ycuT h.y <jvy%fm , quamis vniXixo' 
ixTOf quantitates tam exHium prafertim partium^ vix 
qutfquam accurate definiverit : nihilo tamen minus.pos- 
fit tUudobfervari.quodnuUafenfibili diferentia a defi- 
nitisdifiet. Ubi rurfum oo.^m to!? -TntAixciTfla^ eft ip- 
forum^coLyexhiberc, ^&w 'nmmzm-vij.yiyj.-my. Inqvi- 
bus, vcro, id, pr^ftari neqveat , necTzi-rrocnjvaccura- 
te inveniri , ibi ncque tccj ^A.xi^V %x>s y^u, 
Aver«i , abfoltm qvisquam determinare poteft. n,,A.>cc''ni; 
crgojuxtaharcdcnotatomncm qvidem finitam mag- 
mtudmem, tamilJam, qv;^ cognofcx & cxphcari po- 
tcft , qvam , qv^E non potcft. IUa autem 
cognolcitur,cujus™WvfSu WT^^habetur, & de ava 
dici poteft iWr^,u«..v , q^ot fit parttum. Hla hx. 
tem^A,H..., dc qva id dici ncqvit , &cujus w". 

ZaJm r"'^"' ' neque verbis ex- 

p hcatui. Idipfum, qvod in magnitudnnbus ita de- 
monftravmius , ctiam in ipfis r?tiombus verumeft 
cmm rat,o , intcr magmtudmcs incommcnfura- 
biles, ftjcrit, habet qvidem ^a,k..7.t,, &ahavam 
qvantitatcm, fcd mcompcrtam. Qvxautcn catZ 
ter magnitudincs commenfurab.Ics,^=..^L habct,8c 
Schohum Euchdis a Dafypodio cditum , 

cujus 
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cujiis & Meibomius meminit. 'E^n r kfi^fuJZv tiSl^ 
Xoy>^ 'gvflw t')^^ TrocroTyiTcc • Itti r fju^y^^^v , \oy$ , 

^ S)jvcl\oui '^yffwoui igi9^5. ^ Ti?A fjLovy} jidjj yivaxT^ 

yJ]ouiy y^^ztfos Wi^n^ov ^yL^^^o^^ v) Sl ^oazni; '6^v cLyvooqo^.Tcw- 
m ^ivuv Xoy>v Xty{\oL\ i-^iVTH^ 'xjzsi^o^^ ^ ^^^" ov k^iQ" 
juo$ *z^o$ cL^i^fJioy 5 tHtItl '^yiriv. KhciiJ^ tSt^ <^<r£^cn9>j- 
xe// h TO) ee^iafjico tv Aoy^ T //j6>«9Sv5Tox5t,Tol7niAi5COT}lTO. 
0 M() \^Jo^y ^ Tm Ai/-iT7i nt, -^so) ;ct;^ octdtti nt '^^v ' S 
Travm^ Sl 0 x^ctol 7niAixoT>iTO ^ griio^. In numeris quidem^ 
omnisratio.quantitatemeffabilem^ habet : in magnttU" 
dinibmwro ^ratio quadam e/i, qua numerU explicari 
7ieqvit. Sunt enim qvadam magnitudines , qvarum 
folus excejjus cognofcitur : qvantitas vero ignota efi. H <e 
crgorationemhabere dicuntur exceffiis ^non vero^ qvem 
mmerusadnumerum.hocefteffabilem, Et profterhoc^ 
etiam in definitime rationis magnitudinum , adpofnit , 
y.xT!i my^y^rcc, ,Effabilis enim ratio & efl ^Mr^s-mm 
& WTToerpW: fednon omnisratio qu^efl^^^'^'^'^'^^ 
etiam efl effabilis, Verum ergo illud eft , qvod antea 
dixi 3 TTOdTTW & Tn^AiHsW hoc difFerre^qvod ^^^-^^" om- 
ne qvantum, qvod certam & cognitam menfuram ha- 
bet 5 fub fe comprehendat : tdja/kpW vero, folam mag- 
nitudinem^ Rurfum:,7n?A/H^W omni finit^ magnitudi- 
niconvenitrTTo^^T^^^tantum determinatas &effabili.Atq-, 
hsec communis Geometrarum veterum fententia, 
qvamnec Meibomiusfalfiarguere poteft, imoipfe- 
metfeqvivideturpag. 8(>.circafinem, qvamvisantea 
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pag* nempe undecima, Trom foli difcrctx qvantitati 
tribuerit, ut antea indicavimus. Qyoniam ergo , vcl 
ipibMeibomiofatente j 7ro<7rWomne quantum deter 
minatum fignificet , fivecontinuum fit, fivc difcre- 
tnm 5 Tn^A/K^W verofolam magnitudinemjCamquc tam 
determinatam, qvam ineffabilem ; non illi male Eu- 
clidem explicafl^e, aut voces TrxMi^sTynv^&CTro^rDTy^To^ confu- 
difl^e funt dicendi , qvi cognita^ &c determinata^ Tix^r^ 
TyvTi y TToa-QTinzc tribuunt ; & tamen nihilo fecius q vascun- 
querationes^tanij qvarum Trotro^datur, qvam,qvarura 
15 Tiv.Aii^v tantum,re£te componunt. Ait qvidem Mei- 
bomius, difertej&Theonem 8: EutociumaflferercEu- 
clidemper7niA/K5T>jTwAoVj? intellexifie Troa-ory.TT^ : fed nus- 
qvam id probat. Imo plane falfum eft* Nusqvam 
enimillaverba , vel apudTheonem, vel Eurocium 
invcnies. Quin potius Theo,commentario in locum 
illum Ptolem^ei, qvem antea laudavimus^ VOCe ^rtjAiniTt;* 
fepiusutitur, femper eodem modoqvo Ptolemarus, 
nempeproqvantitate rcftarum circulo infcriptarum, 
aliariimve magnitudinum , tam numero explicata , 
qvam ineffabili. n^ocL-m^L^w; h ms '^^jm-mvsia^ ra.s 
eig),/i£V7rsgi<J)ege<e£4 Ivduav -mM-M^mi. Tojfqvam ve- 
ro demondrayitqvantitates reciarum , qva diBas pe- 
ripbertasfubtendunt. Et fa:piuseodem modo , per 
totum illud caput. Nec demonftrari poteft , Theo- 
nem, vocc T,A,K9r,r . multitudinem defignafle: multo 
minus,numerumdenominatorcm, qvodait Meibo- 
mnis. bi enim, vel Theo , y el Eutocius 

modo 
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modo explicaflettutiqucneiiter eas rationes compofu- 
iflct 5 in qvibus Troercv ignoratur , fola TrviKii^sryjg datur. 
Atid feciflfe cos, certum efl:. Neque enim folas ef- 
fabiles rationes , hoc eft , qvarum ro 7ro<rov datur, com- 
pofuercj fedetiam ineffabiles, &qvascunque* Vg- 
rum qvide eft, efFabiles eos rationes fecundum^^ocriry.Tn 
componere docuifle 5 quod etiam iis verbis indicant, 
qvae Meibomius pafllm citat : cum omnis cogni- 
ta ^tj^mryj^ pef 7ro<Tory,Ta. eKplicctur. Non tamen ideo 
^^jA/K^jjTK&TTocroTijTOconfuderunt, neque in vcrbis Eu- 
clideis unam vocem pro alia intellexerunt , nempe 
pro TDjAiHpT)?? 7roc-ory}g qvandoqvidcm 5 & eas rationes 
componunt > qvx nullam habent 7rocQr>^rx,fcd folam 
7r);AiK5T»jTot. IdexTheone clariflimum eft ; ut mirari 
fatisncqueam^Meibomium, qvi eam exTheone pa- 
ginam laudavit , &qvaedam his interfperfa recitavit , 
vel mala fide haec diflimulafle 5 vel Theonem non in- 
tellexifle , tam clare de his diflerentem^ Neqj enim 
aflirmare velim> bxc non eum legifle : qvandoqvidem 
hanc eandem paginam recitet:& fupina^ne quid dicam 
gravius^negligentiafit, locum qvendam ex fcriptore 
adducere, & connexionem textus, fecundum antece- 
dentia & confcquentia non obfervare : & quod pefli- 
mum eft, optimum fcriptorem ignorantix arguere, 
earum rerum,qvas eodemloco, quem prasmanibus ha- 
beo,accuratiflime tradit. Si enimTheo Euclidem ita 
explicuiflet^ut in definitione compofitionis rationum, 
per ^>?A<yiT>fTK intellexiflJet numerum denominatorem : 

L 1 utiquc 
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utiqiie^nullamaliam compofitionem rationiim agno- 
viflet, qvam illam^qvae fit pcr numeriim denominato- 
rem : adeoque , nunqvam rationes ineffabiles , ni qui- 
bus nuUus numerus denominator eft, vel ipfemet 
compofuiflet , vel alios componere docuifl^et* Id ip- 
fum de Eutocio dicendum eft. At uterque , rationes 
quascunquenontantumefFabileSjfed etiam ineftabi- 
les , componi invicem pofl^e noverat : adeoque, pef 
Tn-M^^T^-rci.non numeru denominatore^ fed qvantitatem, 
tam cujus TroiTflW datur , qvamcujus non aatur , intel- 
lexit^ De Theone res claraeft* Eodem enim in 
loco ubi earum rationum compofitionem tradit , qva- 
rum^o^oWdatur> etiamiUamadducit , qvarumWT»?? 
non datur.Methodu enim generalem proponit Theo, 
qvx non minus ineftabiliu qvaeftabiliu rationu, tam 
compofitioni^q vam divifioni infervit : qvae qvide me- 
thodfus 5 longe facilior , & magis expedita eft illa quam 
Meibomius tamopcrofe tradit pagina^s. 99. Quod 
utclanus pateat^ipfum Theonem loqventem audia- 
mus 5 commentario in primum librum magnx Syntax- 
eos Ptolomsei pag^ 62 6^. "Iva e-n x^^mcJVAcy >>^y>f]oa 

KcLt gTTii yOTy^^KT rw^^^TiXoy^ijuu/jiif ra^i 7!) K© Xorp^ , • 
iy-TO^ rHi^ TA Iv^tioL; roj^ rrw A© -0 iv TK , /s>ei? 
K® Aa^j QvyKtdo^c^rm Ao/tt^k, r^riw, iW tvov ep^in 
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';j?v.ei)pSy ) ot?? FAti^ -z^fo^ A0 Xog;)^ enJyjceilfiq ejcTi 
TVT>i^ rA-zjfo? AK 3 ?C5^iv T^i^KA^z^^i^ A0. 'h}^y\f^ 
AKt? AZ*^y la))- Ji^e A(E) t^ ZE. d t^i; Fa «z^o? 
EZ Ao-jp^ 5 T^e<fiv 5 0 T>i^ FA , '2^0; AE , (jvyy.eilca exle iv t5^ 
FA Q/>o^ AZ,3(5HT?T>i5 aZ^z^o^ EZ, «t69i td ZB 'Z2>/»o$ BE. 

^^eri manifefttmfiat^ id qvodde compofitione rationum 
froponittir^ educaturinfigura numero XV, hujm libri 
TAin e, &fiat aq aqvalis ipfi ez. Super a wrt? 
^7/^7W erigatur perfend/cu/aris ipfi re , re^^ ak , & fiat 
aqvalisipfi^z. Claudatur parallelogrammum af; & 
qvandoqvidem^ratio parallelogrammi Kr , ad faraUelo- 
grammum k0, eadem efi 5 ^//^ r^^/f fa 5 ad reBam ag j 
per I. propof ; VL Elem* ratioautm zKparaUelogram' 
mi adfaraUelogramum kg , componitur ex reliqvis , /^^p^" 
ig/? , ^'^c ratione ? ^^x^^^ /^ij^^^^^ fa W ak^ cf^ ka ag.Co^- 
qvtangtdaenimparaUelogramma^ratwnem habent invi- 
cem exlateribus comfofitam^ per XXIII. VI. Elem. 
ratioergovAad^Q compnitur ex ratione ta ad/^ ^ & 
AK A0. Sed AK aqvatur ipfij\z , & a© /eqvatur ipfi 
ZE. Ratioergo ta ze , ey?, fa ae , componitur 
ex ea , qvam habet fa adAz^& az Wez , /7<?r efi ^ ad 
BE. Ex his clarum , Theonem Alexandrinum ratiq- 
nes compofuifle , non tantum per numeros , quod po- 
fteafacit; fedetiam inlineis: neque folas efFabiles, 
fed etiam inefFabiles. Sit enim in figura num XVL 

Ll z qva- 
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qvadratum ABCD , cujus diagonalis AC , latus AB. 
Sit porro aliud qvadratura AEFG, cujus diagonalis fit 
AF aeqvalis AB lateri qvadrati ABCD. Erit ergout 
AC ad AB , fic AF , hoc eft , AB, ad AE, Eft autem 
utraqueratio,& ACad AB, &AB,feuAF, adAE 
inefFabilis. In qvadratis enim figuris diameter latcri 
eft incommenfurabilis per CXVII. Propofitioncm 
libri X. Elementor. Et tamen , dux hx rationes , 
methodojam aTheone propofita , invicem compo- 
nuntur^ Conftruatur enim CA AB parallelogram- 
mum reftangulum , ipfique CA, in direftum jaceat 
AE; claufoqueparallelogrammoinF, fitutBC pa- 
rallelogrammum, ad AFparallelogrammum 5 ficba- 
fis AC ad bafin AE:per I fexti Element. At BC pa- 
rallelogrammum, ad AF parallelogrammum habet ra- 
tionem compofitam, cx ratione AC ad AB, & ratione 
AB ad AE. Ergo & AC ad AE , habet rationem com- 
pofitam ex ratione AC ad AB , & ratione AB ad AE : 
hoc eft 5 ratio AC ad AE eft compofita ex binis ratio- 
nibus ineffabilibus AC ad AB , & AB ad AE. 

Sed ut clarius pateat , utriusque generis , 
rationesjjuxta Theonis methodum componi pofle: 
ca, qux, paulo poft proponit, pagina 3 6. adducemus. 

Ta?ta)$ Su^i^ ^^X^fu • "SfodTDv , o-n 5 nnis BZ zi>o^ ZE 
Ao>p5c7ilyxet)cac^TgTVT>ij BA 'OfU AA , x^iy r^ii^ AT 
'^UTE, "HxJay^^^r^Ar^ TAm^i?^A>i\oihA&* 
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Z© e^ctffley AoCju/3ctyo)Ltev)j? , aiJyx^ilca ex,.Te t5 T>t^ BZ "zj^joo^ Z0, 
KS^TV, T>i^©Z , Q/>i5 ZE* aMcl tS t>!$ BZ •2;/>o^ Z0 
Aoy^ ) ^ iuTD^ 0 Tii^ BA -zrpo^ A A* rZ rv\^ ©Z trf o^ 
ZE , 0 iuTZ?^ 'S^v 0 TV AF 'crpo^ TE , •ro tcrD>:iyi3t eiyoa Tcl 
AE® , ZEF , r^lyiovcL. *o Tvij BZ 'nrpos ZE Aoyo^ 
cnjyx-eilca, e}CT^ tv rvii BA -nrpo? A A , x^t^ rvis AT wpo^ TE. 
Rurfum autem dico^ qvod^ hinc demonflratiofecundum e- 
mde conftitutione univerfaliter procedut.Et primtm qvi- 
dem , qvod ratio bZ ad ze, in fig. num. XVII ^ compona" 
tur ex ratione h^ad ratione xr ad te. Ducatur 

enim AG paraUalela ipftv^expunEtoK : & producatur 
BE in e. §lvoniam ergo ratio bz ad ze , qvando z© me- 
dia a^umitur , componatur ex ratione ^zadzQ^& ratto^ 
neezadzY.}, rationiautem-s^zadz^:, aqvalisqvidemfit 
ratio^i^adc^h':, rationi autem ez^^ZE aqvaitsfit ratio 
KTadr^Eyeoqvod triangula aeg & zEr ftnt aqviangula: 
ratio ergo bz ad ze componitur , ex ratione ba ad ^k^& 
ratione krad te. 

Atq-, lioc qvidem modo, utriusqi generis rationcs 
componuntur, tam inclFabiles 5 quam eflabiles* Si e- 
nim componere velim rationes inefFabiles AC ad AB, 

I&ABadAEj pono, infigura XVIII , AB aeqvalem 
AG,&Erxqvalem AB,figurasXVL duftaque refta 
ex punfto A , ncmpe AB , ita qvidem di vifa in a , ut 
AA xqyttxJiT ipfi ae figurae XVI , ab autem r:^qvalis fit 
ipfi AB figurae XVI ; jungo bz & a r punfta 3 duftis re- 

[ Ll 3 ftis 

1 
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^tis. Ratio ei^o faita multiplicando ex binis rationf- 
busACadAB,&ABad AE, eftBZ ad ZE. Ete- 
nim ratio BZ ad ZE , componitur ex ratione BZ ad 
ze, & ze ad ze. Si cnim bina parallelogramma reft- 
angulaconftruantur, unumqvidcm,exBz ze, alte- 
rumveroexze ze: erunt quidem inter fe ut bafes: 
adeoque,utparaIleIogrammum e© ad parallelogram- 
mum ©E : fic bafis bz ad bafin ze. At parallelogram- 
ma B© & ©Efiint in compofita ratione laterum: ergo 
& ratio Bz ad zEhabet rationem compofitam ex ratio- 
ne Bz ad ze , & ©z ad ze. Sed ut bz ad z© , fic ba ad 
aa: perll. VIEIementor» & utz© adzE , fic af ad 
TE : jiixta XV. VL Elementorum» Erit ergo ratio 
BZ ad ZE, compofita ex ratione ba ad aa, hoc cft , bz ad 
ze, & ratione a r ad ze, hoc eft, z© ad ZE.q vod erat fa- 
ciundu» Atqj hoc inplurimis rationucompofitionibus 
codemmodofehabet: &fiillud omnepro compofi- 
tioncrationumhabendum eflet,quod Theo & ipfc 
Meibommscompofitionem appellant , harc metho- 
clusm omm compofitione vera foret .• utvereprop- 
tereaaTheoneAlexandrinodiarumeflet , hanc met- 
liodum umverfaliter procedere» Sed rationes qvi- 
demdefedushacmethodo dividuntur, ut antea in- 
dicavimus; aha veromethodocomponuntur, qvam 
poftea proponemus. Hoc tamen Meibomio non 
prodelt .• cum is non magis ha:c cognita habuerit, 
gyam ipfeThco, neque plufa in hac doftrina prx- 
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Demonftratum ergo , Theonem, compofitionem 
rationum^ non tantum effiibilium, fed etiam inefFabi- 
lium, in lineis tradidifle : ideoque^per mXiycon^^^^y 
non THxA-n)'^^ intellexifleautnumerumdenominato- 
rem, fcd qvamcunqveqvantitatem magnitudinum, 
tam numero effabilemjqvaminefFabilem. Adeoque 
Meibomius, qvi hacin reTheonem accufat, vel eun- 
dem non intellexit, vel mala fide egit, ipfique Leftori 
imponere voluit. Qvod ipfumjde accufatione Eutocii • 
diccndum efl. Qvamvis enim hic rationes numero ef- 
fabilesjjuxta numerorum methodum componat : non 1 
tamen hoc, ipfi magis vitio verti debet, qvam Meibo- 
niio, qvi plurimis id in locis hoc in libro facit. Si enim 
Meibomius dicat , fe non tamen negare compofitio- 
nem rationum ineffabilium : refpondeojneque id Eu- 
tociumfacere:fedearumetiammemmifIe. Quienim^ 
in lineis incompcrtse magnitudinis , ponit rationem 
duplicatam triplicatam &:c;is etiam rationes qvafcun- 
qve efFabiles & ineffabiles^componi pofle mdicat. At 
veroidEutocium facere, excommentarioipfius^ in 
VIIL Propof. lib.ii. ArchimedisdeSphcera&Cyhn- 
droliqvet. Verbaipfiusfunt. Ko^ eOT Ticxrctge^ flJSSoj 
• €^>!^ ivctAo^y eioi/cuBZ,r.'E.A.^BZ oi^^^o^ A ^iTih^sL-- 
\ movdi Xoyv lx\ ? '^g^^ t2^7?9iv T. ^^o^ E. "^'^^ 

i; S\-^kT 'TTgo^ A Jt^TiAoiaioyct Xoy>^ t5 T crgo^ E. H* 
\ BZ 'TTgo^ A J/^ioAr.v %(Ao^y tS T^T.^TTf o^ A. Et qvoniam 
[ qvatuor re£ta in fig. XVIIL cpntime [wfit profortionar 
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ks^ nempe bz. r. e. a. habzbit igitur bz ad^triplicatam ra^ 
tionem ejus^qmm bz habet ad T , hoc e[l qvam ^ habet ad 
Habetvero & r ad ^ duplicatam rationem rationis ad 
E. Ratio ergo^^^ad^ erit fesqviplicata rationis T adt^- 
Rationemduplicatam fieri ex compofitionc duarum 
a:qvaliumrationuminterfe, &triplicatam extribus, 
ne ipfe qvidem Meibomius negaverit.QH^^^vi^ enim 
de vocibus difpuret : rem tamS concedit.Qvpniam er- 
.go, Eutocius non tantum rationis duplicatx j triplica- 
tx indatisqvibufcunqvelineisnaturam^fedi Scfolus 
forte, interveteres explicat xiy^ i^fuoMoif rationem 
fefqvialteram, qvamad difFerentiam ejusqvreadden- 
do fit fefqviplicatam appellavi : non poteft jure accu* 
fariignorantia^in hacdoftrina, autqvodcompofitio- 
nem rationum ineffabilium ignoraverit. Imo fi nihil 
de his fcriptum reliqviflet , non tamen jure hxc ipfi 
dica fcribi poflet: qvandoqvidem,his ipfis verbis^qvx 
a Meibomio citantur3& qvibus compofitionis rationu 
in numeris meminit, Theonem laudets qvcm dogma 
hoc tradidifle jam antea indicavimus. 

Verumergo ideft, qvodantcadiximus, Meibo- 
muim in Theone & Eutocio accufandis, vel mala fide 
egiflt, vel illosnonlegifle> veldcniquenon intcl- 
lexiflc. 

c A p. xn. 

Q Uoniam vero, qv^e de di vifione rationum , hucuf- 
2^qve tradidimus^atqve certiflimis argumcntis con- 
firmavimusj principio, cum qvibufdam definitiom- 

bus 
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bus Euclidis 5 convenire non pofle videantur : adeo- 
que ipfemet Euclides falli^hac in re^a nobis fit arguen- 
dus : paulo accuratius hoc capite de ea re agemus. 
Anteaqvidemdiximus, non nobis eflfe propofitum, 
Euclidem, ficubi erraverit , aut 7ivc?o^ixot quoddam 
commiferit, defenderevelle: cumfola nobis veritas 
cursBfitcordique^ prartereaque de nuliaaliare, his 
in fl:udiis5 fimais foUiciti. Unde antea prscfati fumus, 
fi ex hoc capitc , accufationem contra Ueteres infti- 
tuifllet Meibomius neque verapro falfis rejecifl<btt 
nulio nosmodo ipfi adverfarios futuros. Quoniam 
vero Meibomius , in hoc eodem cum aliis veteribus 
Geometris errore ha^reat-, falfas aute demonftrationeij 
cxhocfalfoprincipioexftruat : videndum, qvid, de 
antiqvioribus , prsefertim de Euclide , fit dicendum ? 
Theonem enim Alexandrinum , vixexcufare pofl!um> 
qvin heic lapfus dicatun 

Primum igitur ajo, Euchdem , nufqvam,qvod ego 
fciam,divifionis rationum memmifle. Tum qvoq-,,de 
compofitione, itaahcubiloqvutu^ ut potius videatur, 
compofitionem & divifionem rationum invicem con- 
fundere ^ qvam unam ab alterauUo modo diftingvere. 
Qvippe non hodie , neque nuper , id in Euclide ani- 
madverfum fuit 5 fed ante multafecula: eum, non 
fcmper, tam accuratum in verbis , imo & in demon- 
fl:rationibus eflfe 5 qvin aliquando labatur , humanique 
aliquid patiatur. deqvo fufius hbro primo a nobis di- 
ftum eft* Sunt tamen , ex qvibus , per bonam con- 

M m fequen- 
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fequentiam , ut in fcholis loqvuntur 5 id feqvi videtur, 
Euclidem , divifionem rationum , a compofitione di" 
ftinxifife^ faltemjjuxta proprias afl[ertiones diftingvere 
debuifi^: qvamvis claris id verbis , nufquam , qvod 
ego fciam , fecerit. Propofitionibus cnim decima- 
nona & vicefimalibfi VI. Elementorum^ait, triangu- 
la & polygona fimilia inter le 5 in duplicata ratione ef- 
fc latcrum homoJogorum.Propofitio : XIX* o^tx 

'7j:KeufSy. Similiatriangulaad invicemfunt induplica^ 
ta ratione laterum homologorum' Propofitione X X 
Tct o^ict ^KxjyjiiirL tou ofjLoix Ti^lyi^ycL StcapSrccf > ^ lis 
Ycnx.^nTThyi^o^yX^o/jjohoyoc, TOi^ oAoT^- td 7ni\vyi)m , Ji- 
^TihcLmovctXo^y^yt-^i^ ^m^i] o^Ao-jp^ Ti^eug^ , *zj^o$ rw o/juo^ 
Xoy>v 'TTMv^. Smiliapolygona dividuntur in Jimilia 
triangula^numero aqvaliay& totis Jimilia : & pdygo- 
num duplicatam rationem habet ejus^ qvam homologum 
latusyadlatus homologum. Sic libro XI. Propofitio- 
netricefimatertia, demonftratfimihafolida parallele- 
pipeda, efle in triplicata ratione homologorum late* 
rum. Hinc igitur concludo : hoc , qvod ita fim.pli- 
citcr affirmat Euclides , abfolute , & in omnibus , ve- 
rum non eft. ./Equalia enim & fimiha , tam triangu- 
la 5 quam polygona^lnon in duplicata funt ratione fuo- 
rum laterum , fcd in eadem. Ita etiam rcqvaha & fi- 
milia parallclepipeda folida , non funt in triplicata ra- 

tionc. 
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tione 5 fuorum laterum ; fed in eadem. Nam , ut , la- 
tusadlatus , fic, parallelepipedum ad parallelepipe- 
dum : ficut ipfe q voque Euclides id demonftrat^pro- 
pofitione XXXII. ej ufdem libri. Tum ergo hx prc-^ 
pofitiones verse erunt, qvando una qvantitas major 
eftj alteraminor: hoceft, qvando unum triangulum 
vel polygonum, unumve parallelepipedum majus eft > 
alterum minus. Tunc enim majus, ad minus, duplica- 
tam^triplicatamvc rationem habet rationis laterum 
homologorum . Primiim ergo , propofi tiones hx ab* 
folutae & fimpliciter veras non funt. Sed neque re- 
ciproce fumendo verac funt. In figura enim XIX fit 
hexagonummajus ABCDEF: minusGHIKLM* u- 
trumque,in fex triangula fimilia divifum : dico, ANB 
trianguIum,adtriangulumGNH , habere rationem 
duplicatam laterum homologorum : ipfum quoque 
hexagonumABCDEF, ad hexagonum GHIKLM, 
habere rationem duplicatam laterum homologorum* 
Nempe , majus triangulum , majusve polygonum , ad 
minus, duplicatamhabetrationemlaterum. Adeoq; 
minus ad majus , hoc eft , triangukim GNH ad ANB, 
vel hexagonum GHIKLM ad ABCDEF , habet ra- 
tionem fubduplicatam laterum. Majus enim & mi- 
nus funt oppofita. Unde & rationes eorum erunt 
oppofitse : & fi hsecduplicata > oppofita erit fubdu- 
plicata: & fi hxc triplicata oppofita erit fubtriplica- 
ta. Sicratio cubi 6<>cAp| ad cubum cc^y^i^^ eft tripli- 
cata rationis ad 0^*1- Ideoque ratio cubi^^/Sy-^^^^jad 

Mm > cubura 
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cubum OiKApleft fubtriplicata rationis ad Qvod, 
utreftiuspercipiatur, acnaturaoppolitorum eo me- 
lius perfpiciatur : infigne fragmentum , nobiliflimi 
lcriptoris Archytx Tarentini , integrum apponam, 
qvanivislongiufculumfit, cumpropterfummam viri 
auftoritatem , atquc in his rebus peritiam : tum qvod 
vix qvicquam plenius meliusve ea de re diftum 
fit. Itzveroislihro -Tns^-mv kvlKufAmydifferiu Kli 

k hcLyllcL , oiov kyafov i^y^ , ^ es x^'/^vov2f , ^ aA)i>ej ^eu- 
^u. lk^i,k e|,j ^ep^3-e« ^ ^,,^ fa.v<Lra , ^ rv(^. 
xlry{U , ^ xijct., Tct S^i , k •ofii m ttSj e;^c»^- 

tioyj h-^ximoy «^g,, Ipxov kpxofAyc,,^^ ha-m^oy h<T7n(o- 

-Twy^i^u^-riiA^f^^^^ ^j,;^- , «A^V , to, li^. Aix- 

kpifucLiixymu. 'AM'i'TE i><e!a vo'a^ (n;ruW/);^e« , i^-n kpt- 
^ccx*»W- jJJ^^ ^^>^«1«i, <J)>eVlsaex5<!- 

.7, m tycLyU f^r^^i^uy ^Oxe» , ^z) X^ies Uriy^f,- 
'^tWvove.^i,.^,,^ ^^^v ^ , . ,^ 
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^pyiaiv , 9^p6cn5 ^JjceZr ep^lca k Totvl^tv. To /x5/). y^. ^Soi/ 

lu^li]ju^^^^X<^(Tiov /xvs Kcit aiK9^ m yLvOca h^\<iciQVj^l^ 
x^i\lA^ovya/(\dUi' liy^m Ct>^etpeIou ^iTrActo-ioy , a/wc vi/u- 
o-eoy (t>3-eipe1c:a, KctiaCj^ctcxt^ J^e yo, ^7re<$cccrt5 59 Aoy©^ 
lUjoL^^ovhli , :9 a.Ayi^6©^ 19 ^euJel^ /^Moy evTi 0}iim,vli^. 
To y^n/J^ ^vJpccTniV , kxrijh hTi , oVjcoc ^jzaragx^ • 4^^" 
(5^ ox)cct iu>j 'v^arccjx^- ^^'^^^ Aoy©^ , ^ 'O: to^ 

^Cpccdt©^. Kai y^ iu^Sc iA>iy>J5;>i 4^^^^^' '^^^'^' 
Ijuau To ayiiJULivo/jucVov* kXyf^y)^ /j^ , o>c)ca 'V^<i?%>t> ^2u(J/)^ 

<J^g , Woc A^>1 <J^<i^X^' ^^^"^^ ^ ^ ' 

To/cWi>«.^oy , fiii^ -K^y^^'" ^ ^ DA*>i) To /ceT^ioV 

2f<}^eyeyTl/^(n)y. Za)S:^ >^ , >c, V^^^ /ce^^u ^'J^ey , ^ 
'0^(Ti(^ TycpAoT>f)(^- /CM Ae^i , to /tyiTO yivo/xjcv:v 
(^Ssy , aMa>iyo/^J'cy,/t€'&,^c/ >)a<V (fiJ^^ ^c, ^lyctm * >c, to /c>i- 
-TO jSAeTToy -nm^v , /^ce^gc^^^ , TO-^e tuCJ)aSc8^ ojw. 
'^OuTO ^lxty/nv , ^cj;^ c7i;Ac/2€i3>|>cc5 iTTD^^o-fei T<iy /cecrDTTi'^. , i 
w oiJceJoy ogoy T eycty^^w^^iay. Ta cJ^e m iTnS^^x^cu. 

M m 3 
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^egor t^/tg^^uTWiOg^i^oy^^^/^ioy^^, ro IW /JU^^^^tj 
TO^TTAare^j^^iEySToeCj^ct^/t^^oy* ^ V oLM^y hoDitlcey eu^>|- 
5- Wlat rz ycticTDy 5 ^oovofjboLo-fwoy , >i 3(51!) cLvmvfAx>yy Kct^- 
<J)ct(7i@^<re/.te*&.^u 2^'Jey <iyei);, oIok, tw Tig >i/4<^ oivQ^coTniv , ^(54 
tS >i/^* ^(^y^ vi/^ fjLiSaiycoy^ ro fJLii fjL^aix.ov. Kli o\co$ 
^ikviyxs^, ^^'^-(pJJa-ca,^ -^(^mcu , Aej^j/^gt /©^' Tiy(^. 
TC^^&.cp >i(7ca fi^ 5 ox5ca tJ ejyca h\oi , oioy, (Ly^^coTroy , iTrTroy • 
cruyuTO^Xoy^ T'^^^ . oioy, iy^-gaTTa;/^;,-!» /t5^(7i>c2; , iV-TT» ' 
^e^ro -^ToAe/uySL" '^<^y\(TCU ox.xcL,fM\yif^ ^ cTbcAoT^, oioy, /c^ 
i}^ cuy^coTrLV fx^f^ 'iTTTfoy , yi fj^) (juyvTroLq-^^^oy rim , ol:y , 
At>» roy ajt^f^ooTioy fxiSai-m , ^ /^7)]^/^ roy iWov ^Mfju^ly^ 
Me^^i^(?e>^m^ y.OL^(^iai(^ h^^^ yS^^<S^i(T^(^ H^tv. 
Etfecundumlegem , & fecundum naturam , qv^dam 
fihttnvicem oppcni dicuntur ' alia quidem ut contraria : 
ficutbonmn^malos &fanumy agro^ & verum mendL 
cio : alia vero , ut habittis , privationi ficut vita , mor- 
ti , & vifus , coecitati, & fci-entia , ignorantia : alia ve^ 
ro, utrelationeminvicem habentia j fiait^ duplum di^ 
midto y mperans , i//i cui imperatur , & dominiis y fervo • 
dtaveroyutaffirmatio&negatio /ficut hommem efTe, 
oppmtur ,noneffiey & dtligentem e[fe, opponitur , non 
'^^'^ ^-^wr^^^^^ quod, contrarianon 

nueifartofimulfint, & fimnl effe dcfinant. Sanitas 
mm morbo contraria efi , ^ qvies , motuu Sed neque 

fam}^ 



Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuestLLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.314 



De Veritat. Geometr. Lib. IL 279 

fanitas una cum morbo exijlity neq^ue qvies , una cum mo- 
tu : neque alterutrum horum , cum altero jimitl incipit , 
neque Jimul cum altero ejfe definit. Habitus vero exiften- 
/i>(in Grsecolegitur e^i? J^e yin(T\,(^ ubivox ytnai^ 
denotare videtur feri aut exijlere^ ut diftingvatur 
vox habitus ab aliis fignificationibus ) & privatio^, hoc 
differunt : qvod^ contraria fermutan invicem poftint : 

Jicut fanita^s in agritudinem > & £gritudo 3 in fanita^ 
tatem: &acutumyingrave'^ & graveinacutum. ha^ 

. bitmvero& privatiomnitem : fedhabitus qvidem in 
frivationemmutatur ^privatio veronunqvam in habi- 
tum. Etenim,vivensquidemmoritur : mortuum ve^ 
ro minime revivifcit. Abfolute autem , habitus eft fof 
fejpoejus^ qvod eft fecundum naturam : privatiovef o ^ 

. amijjioejus y quodejlfecundum naturam, autem 
relationem invicem habent ^fimul necejfario ajiint , & 
effedejinunt. Impolfibikenimeft , duplum qvidem dari^ 
nijidimidium una detur. Et ftatim ac duflum ejfe inci- 
pityftmul& dimidium eft : & (latimacduflumeffe deft- 
nit 5 etiam dimidium ejje deftnit. Affirmatio vero & ne^ 
gatiofermonis potius fpectes funt , ac veritatis & menda^ 
cti indices. ( In Grseco legendum arbitror Ka!^<s^cL<Tr, 
^ -^Tr^fitfft^ Ao>) tihcL lA^T^ov ht &cc. &c Cic qvoque 
verti : altera enim leftio fenfum commodum non ha- 
be t ") ' jEffi enim hominem , verum eft , quando ita eft : faU 
fum autem , qvando non ejl. Eadem vero ratio in nega- 

tione. ^ '^^^ '^^^^ ^-^ ^ velfalfa , fecundum 

rem 
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rem illam cjttam denotat : vera quidem , qtiando 5 res ita Je 
habet : falfa mtem , quando non ita fe kabet. Rurfim y 
bono & malo medium aliqnod datur , quodneque bonum ejiy 
neque malum : ^lus quoque , & minus , medium habet me* 
diocritatem : & tardim ac celerius , id quod ejt aqualis 
celeritatis. Habitus vero &privationis nuUum datur me^ 
dium. Inter vitam enim & mortem^ nihil e[t medium 5 Ji' 
ctit neque^ tnter co^citatem & vifum : nifi quis dicat , td^ 
quodnondumnatum eji ^ fed nunc nafcitur j medium ejfe 
tnter vitam & mortem : & catellum , qvi nondum videt^ 
inter coecitatem & vifum medium obtinere. ^ui vero ita 
loquitur-i medium dat-, fecttndum accidens : non vero fecun- 
dum propr/am definitionem contrariorum. Relativa VB" 
romediumhabent. Interdominum entm& fervum me- 
diumdaturltherum ejfe: &inter majus & minus y 
qttak: & interlatius & angujiius , id qtiod convenit. 
Coeterorum quoque contrariorum , medium diqtwd inve- 
mettir , qvod , vel nomen habet , vel nomine caret, Inter 
affirmatwnem vero & negationem , meditm non datur. 
S ictit inter illa^s enunciationes , homo ejt^ & homo non eji^ 
mhil meditm datur : aut iUud^ muficum ejfe , vel 7ton ejfe. 
Et abfoltite quidem , aliqtiid necejfario vel ajfirmari dici- 
ttir , vel negari de aliqtio : afiirmari quidem , qtiando ejfe 
indtcatur yfictit hominem^ eqvum \&qva una cum his 
exifiunt : ficitt , ctim homine qvidem , effe mtifictim -y cum 
eqtiovero.effibellatorem : negari verb , qtiando indica^ 
ttirqttid nonfit : fictttnon efie hominem , vel non efife e- 
qvum: tumquoqttedeiisqtiacumhisfint , iit hominem 

non 
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nonejjeimjictm 5 aut eqvnm non ejfe bellatorem, Inter 
affirmationem vero & negationem nullum eJimediu,C\im 
vero ex his conftet, duplum&fiibduplum^&diiplica- 
tumacfubduplicatum , exeogenereoppofitorumel- 
fe , qvorumunodato, alterumquoquedetur, &uno 
fublato 5 alterum quoque tollatur : manifeftum eft , 
cum triangula, polygonave majora, habeant ad mino- 
ra 5 rationem duplicatam laterum homologorum ; et- 
jamminoratriangula&polygona 5 admajora , ratio- 
nem habere fubdupUcatam laterum homologorum. 
Atque eodem modo , cum , parallelepipedum majus, 
adfimile parallelepipedum minus , rationem habeat 
triplieatam rationis laterum homologorum ; etiam 
minusparallelepipedum, admajus, rationem habere 
fubtriplicatam laterum homologorum. Omnis enim 
ratioduplicataponitfubduplicatam : & omnis ratio 
triplicataponit fubtriplicatam. Nempe , fi unus 
terminus comparatorum , duphcatus fuerit 5 alter 
fubduplicatus erit : & fi unus triplicatus 5 alter fubtri- 
plicatus. At 5 qucmadmodum , duphcatum & tripli- 
catum ex multiplicatione fit : ita fubduplicatum 5 & 
fubtriplicatum fit ex divifione* Contraria^ enim con- 
clufionesexcontrariis operationibusprocedunt, du- 
plicatio qvidem ex multiplicatione , ut jam didum 
fuit : fubduplicatio vero , & fubtriplicatio ex divifio- 
ne. Sicut ergo nulla duplicatio , tripUcatiove , fine 
multiplicatione peragitur : ita, nulla fubduplicatio , 
fubtriplicatiove finedivifione unqvamperfici poteft* 

N n Eodem 
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Eodemergo modo , qvoratio ANB, ad GNB, vel 
ABCDEF, adGHIKLMjcft faaamultiplicando , 
ex coinpofitione rationis AG, ad GN, & AB, ad GH: 
ratioque^-tA.uvlad^^/Sj^^^s^efl: fa£ta triplicando ratio- 
nem OAadatrper leipfam : ita etiam, ratio GNH ad 
ANB,vel GHIKLMad ABCDEF,fitdividendo rati- 
onem GN ad ANper feipfam ; ratioqve aSySs^^, ad i,yj^. 

fit dividendo bis rationem «t;, ad?A per feip/am. 
Sit enim in eadem figura XIX ut, AN ad GN, fic GN 
ad HP« Et rurfum, ut , 6a ad cck, fic ay, ad ^<r, & ^ <r ad c-r. 
Utergo ANadHP, fic ANB triangulum adGNH 
tnangulum • vel,ut ANad HP, fic ABCDEF ad GH- 
IKLM : & vice verfa , ut GNH ad ANB , fic HP ad 
: vel ut GHIKLM ad ABCDEF , fic HP ad 
AN . Ratio autem GNH ad ANB , vel GHIKLM 
ad ABCDEF eft fubduphcata rationis GNad AN , ut 
jam demonftravimus. ergo & ratio HP adAN , eft 
fub^iuplicata rationis GN ad AN. At ratio fubdu- 
plicata eftfaaracxdivifione rationis ilHusinfe, cuius 
c ft iubduphcata : ut jam indicavimus , atque antea 
plenius expofuimus» Ratio ergo HP ad AN eft fa 

^M^^^lxf^^^i^ ' P^'- rationem 

GN ad AN. Eodem modo , ratio 9a ad .r, eft tripli- 
cataratioms S^ad Namut«-.AKad «/3?^^., . fic 9. 
ad .r. At W^vl ad ccByH, cft tnplicata rationis «a ad ... 
ergo flA ad y ent tnphcata rationis 9a ad ^,. Dico ve- 
ro vice verla, ut, ul^y^^^, ad «.xa,uv| , Hc ad 9a. Sed ra. 
tio.;3,^.f,ad««Ap|,eft fubtriphcata rationis ad el, 

utpo. 
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iitpotejoppofitarationi^^jtAwvlad a^y^i^^: ergo&: ra^ 
tio (TT ad Sa, erit fubtriplicata rationis ocv) ad Ratio 
vero fubtriplicata , eft fadta ex iterata divifione ratio- 
nis datar per feipfam divifse : ratio ergo (tt ad Sa, eft fa- 
da ex iterata divifione rationis olyi. ad Oa. 

A tq; ex hisliquetjqvod^qvamvisEuclides^nufqua, 
qvodegofciam^divifionisrationummeminerit ; per 
bonam tamen confeqventiam^ illa doftrina, ex ipfius 
prinoipiis &c dcmonftrationibus, deducatur ac probe- 
tur. Unde etiam patet , qvomodo definitiones X &z 
Xllibriqvinti, rationis nempe duplicatae , triplica- 
t^E5&c. untexpIicandrE : nimirumfemper de ratione 
majoris termini ad minorem, non autem vice verfa. 
'Otou' S^t^/icL fuyi^y\ kvoi\oyvy\ , 'td •5j/»S'5i' ^ZtrS^ ro i^l'^y^ 
^TihcLmovcL Xoy^vt^^iv xiyiloLj y YiTn^^zsrfo^ To S^vTifov' 'omi^ 
nrio^cL^ (jjcyi^v] cLV<i\oy>v , td ^^co^v.^sfo^ ro ^roiprDV y 
rpi^TCXcLoiovctXoy^vt^^^ivXey^^i y\7n^'<zsrios ro J^ure^ov" ^ iel 
e?>i^ m TCXixov ^tcc^ a,v y\ kvcLXoyicL ^xjsifi^x^' ^V^ando aU" 
tem tres magnitudimspjroporttonalesfmrint , prima , ad 
tertiam , duplicatam rationem habere dicitur , ejus qvam 
habet ad fecundam. ^lvando atttem qvatuor magnitudi- 
nesfuerint proportionales \ prima^ ad qvartam-^ tripli^ 
catam rationem haberedicitur^ ejus qvam habet ad ftcun^ 
dam : & femper deinceps una ptus , qvoadproportio pro^ 
cefferit, Nempe fi in figura XIX , tres lineas AN. 
GN. HP fuerint continue proportionales : erit ratio 

Nn z AN 
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AN ad HP 5 duplicata rationis AN ad GN. ratio au- 
tem HP ad AN , fubduplicata rationis GN ad AN 5 ut 
jam fuit demonftratum > adeoque, & fubduplicata ra- 
tionisHPadGN : cumHP ad GN arqvetur rationi 
GN ad AN. Eodem modo ratio Sa ad ctt, eft triplica- 
tl rationis 9a ad oiyj : fumptis qvatuor continue propor* 
tionalibus ^^- ^^- ^^: Ratio autem (rrad eft fub- 
triplicata rationis <5t>? ad 9a, vel (tt ad ^^^r* 

IUud etiam ex hisclarum fit 5 rationem AN ad HP 
fieri componendo ^ ex ratione AN ad GN per ratip- 
nem GN ad HP : adeoque 5 rationem GN ad HP fie- 
rijdividendorationcm ANadHP, per fe: hoc eft, 
inveniendo mediam proportionaleminter AN & HP. 
Sicutenim, ANadHP, eftduplicata rationis , GN 
adHP: ita, GN ad HP , eft fubduplicata rationis 
AN ad HP. ^ 

Ita etiani ratio ^>;,ad ^cr, eft fubduplicata rationis 
6a ad ay^, vel ccyj ad : tum quoque ratio ^tr ad (tt, fubtri- 
plicata rationis Oa ad ctt, inventa nempe per duas medi- 
as proportionales inter Sa & ctt. Quod fi qvinta con^ 
tmue proportionalis major in eodem fchematc fuma- 
tur: erit ratio ^o-ad &r, fubqvadruplicata rationis cp;;^ 
ad cTT, mventa nempe, per tres medias proportionales^ 
inter^);^ & cr conftitutas. Atque hoc modo additis 
qvotcunque continueproportionalibus; aut pluribus 
mediisproportionalibusinventis ; ratio exceflus vel 
componitur , vel dividitur. 

Invcr. 
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Inverfa autem methodo, rationes defeftus , ad- 
ditis qvotcunque continue proportionalibus 5 divi- 
duntur : inventis autem mediisproportionalibus 5 au- 
gentur ac multiplicantur* Ex iis enim , qvse antea 
fuere demonftrata 5 ratioHPad AN eft fubduplicata 
rationisGNad AN, adeoqueratioGNad AN, vel 
HP ad GN 5 eft duplicata rationis HP ad AN. Sic 
(ciradSAseftfubduplicatarationis^tradiJt^j, ut antea de- 
monftratum. Unde ratio ^<t ad m,^^ duplicata rationis 
ad «A.&: eodem modo (tt ad ^a-, eft tnplicatarationis 

cTT ad Oa. . • r 

Exqvoid etiaintelligiturjquidratioillarationis ut , 
qvam Archimedes>5><i>'^v vocat, Latine fefqvialteram : 
qvsepotius, ad difFerentiam illius qviE addendo fit, 
fefqviplicata foret dicenda , & fic fefqvitriplicata & 
fefqviqvadruplicata : novis qvidem vocibus , fedad 
differentiam rerum neccflariis : qvas tamen ita propo- 
no , ut 5 fi qvis alias retinendas velit , cum eo difputare 
nolim. Nempe , ratio (i,x ad eft triphcata rationis 
cpv ad Sa: ratio autem (^^^x^^d a^. eft duphcata rationis 
4);^adOA: ratioergO(f;^ad^cr,fefqviphcataGrasce 
^iQr fepj^viahera rationis (px ^»5. Una enim ratio eft ut 
3 , altera utz. Sic ratio <^x^d crr^eft qvadruphcata 
rat:ionis4);^adeA: adeoque, erit duplicatarationisct)^ 
zdccyr fefqvitriphcata autem , velfiWvis , fefqvi- 
tertia , rationis (px ^^. Ita y Ci in eadem hac figura, 
fumantur ofto continueproportionales ttu, ^v. 4:-c. e<^. 
cTT eritqvidem ratio ad ctt feptuphcata ratio- 
' Nn 3 nis 
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onis m ad ou; ratio autem ttu ad erit fextuplicata rati- 
onisTTuad 014. unde ratioOTadc-rcrit /cfqvifexta 5 vcl 
fi mavis fefqvifexplicata rationisTvadfg. funt cnim, 
ut jad 6. Porro ratio ^ru ad eft qvintuplicatarati- 
onisTn- ad ofA, adeoque fubfefqviqvmtupla , vel fubfef- 
qviqvintuplicata rationis -rv ad ./3. Ratio cnim ttv ad 
f^eftfextuplicata rationis^uad cy.. ratio autem ttv ad 
«j^eft qvintuplicata ejufdem rationisTr^ adsu, Ergo 
ratioTvad^/3eft fefqviqvintuplicata rationisVv ad 
& percpnfeqvens,ratio7rvad , eft 'fubfefqviqvin- 
tupUcata rationis^vad ^/3. Adeoque ratio ttv ad 
componiturexrationejrvadoM^multiplicata pcr ratio- 
nem ^. ad«y: vel, ex ratione Tuad «j. , multiplicara 
per rationem /r. ad o,u. Eadem vero ratio , ttv, ad f/3 
divjfa per rationem yrv ad ou, dat fa^am , ad «v- & 
divifa per ^v ad ay, dat fadram ;ru ad ou. 

Qvoniam vero antea demonftratum fuit , ratio- 
nem<$£ad ttv, efle fubtriplicatam rationiso^ad ^u- & 
rationem ad ;r., eflb fubduplicatam rationis cu ad • 
ent ergo ratio ad triplicata qvidcm rationis $ead 
^v,- duphcata vero rationis ad =ru. Et eodem modo,ea- 
ciem ratio o,uad;rv,cnt qvadrupIicatarationisficTadT. 
& qvmtuplicata rationis ad & ik quou fquc con- 
tinueproportionaIesfl.enntord.natx. Qvod cx jam 
demonftratisliqvet. Eriter^onrin ^ «-^jam 

«tio of^zd ^v,cft compofita,cxrationectead^tripIi! 

cata, 
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cata , & ex ratione W ad tt^ qvadriiplicata ^ & fic in in- 
finitum. Omne autemcompofitum in ea dividitur 
undc componitur. Ratio ergo ad ttu, in tres a^qva- 
lcs rationes divifa dat fa<3:am , rationem cpi ad ttu : & 
in qvatuor , rationcm ad ttv. & fic in coeteris. Ade- 
oque in rationibus defe£tus , quo plures continue 
proportionalesfiimantur, eo magisprima ratio divi- 
ditur; quo plures autem medii continue proportio- 
naleshabentur : eo magis rationes defedtus compo- 
nuntur. Si enim inter terminos rationis WadTruuni- 
ca media proportionalis fumarur , nempe ^v; erit ratio 
ad TTv y vel 0<f ad 4% duplicata rationis Wad ttv. Qya- 
dratum enim ex ^v, ad qvadratum ex^v/e habet , ut 
adTTu. Atveroqvadratum ex ^v, feu minus,ad qva- 
dratum ex yrvy feu majus, efl: in fubduplicata ratione la- 
terum. Majus enmi qvadratum 5 ad minus^ efi: in ra- 
tione duplicata laterum ^ adeoque minus, qvadratum 
ad majusj erit in rationefubduplicata laterum :hoc eft, 
ratioqvadratiex^v, ad qvadratum ex7ru,qva^ eft ratio 
6i ad TTv, eft fubduplicata rationis laterum , hoc eft , ra- 
tionis ad ttv. Ratio ergo ^v ad ttv , eft compofita ex 
ratione SJ* ad ttv duphcata. Quod fi inter cpg & ^ru , vcl 
alteriuscujufcunque rationis defeftus terminos, fu- 
maturmediaproportionahs: ratioprioris terminiad 
mediam j vel medise , adconfeqvens 5 erit compofita 
ex ipfa ratione defeftus data duphcata. Cujus de- 
monftratioex priori depender. Sive enim inter 
&7ru,fiveinter ^v, fumatur mcdia proportiona- 
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lisi eadem erit demonftratio 5 eadem utrobique ve- 
ritas. 

Si verointer 4)g & ttvj fumantur du^e medi^e pro- 
portionales, nempe & o^a. erit ratio <pi ad ^v, vel ad 

velo^wadTru, (fise enim tres rationes funt invicem 
lEquales) triplicata rationis cpg ad ttv. Solidus enim 
cubus exo^5 ad folidum cubum ex TTfj fehabct^ ut, ds 
ad TTu. Eft vero cubus ex , ad cubum ex ttv , in fub- 
triplicatarationelaterum» Major enim cubus , qvi 
eftexTTuadminorem exo//, eft in triplicata ratione la- 
terum ; feu j ut , ttv ad , fic cubus ex ttv , ad cubum ex 
ojjL, Adeoque minor cubus ad majorem erit in fubtri- 
plicata ratione laterum ofx ad ttv. Eft vero ratio mino- 
ris cubi ad m.ajorem , ut, 4)g ad ^ru. Ergo ratio cps ad tv, 
eritfubtnplicatarationisc^adTTu . ideoque ratioouad 
TTVy triplicata ratioriis (pi ad ttv. 

Porro exprioridemonftratione, fiinter & ^u fu- 
matur media proportionalis ou : erit ratio ou ad ttv , du- 
plicata rationis ad ttv. Ratioautem ad ttv , antea 
fuit demonftrata duplicata efle rationis ad tu. Er- 
go ratio o^ad ttv^ eft q vadruplicata rationis ScT ad tv, E t 
ficininhnitumprogrediendo, qvoplures medii pro- 
portionales inter tcrminos rationis defedus fuman- 
tur; eomagisratioillacomponitur: & fi una fuma- 
turmediaproportionalis, duplicatur-, fi dux, tnpli. 
caturj fitres,qvadruplicatur, 6cficininfinitum* At 
ratioqvadruplicata^magiseftcompofita qvam tripli. 

cata ; 



\ 
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cata : & triplicata , magis compofita, qvam duplicataj 
&ricincoeteris. 

Qup plures autemjin rationibus defedusjcontinue 
proportionales fuerint, co magis ratio defedus dividi- 
ditur. In ratione enim ad 4)2 , fi fumatur una conti- 
nue proportionalis 3 nempe^v, velab alteraparte^at^/: 
eritratioStTad^w, vel ad fubduplicata rationis (pi 
ad ^v, velO<^ad4)€. Cum enim ratio 4)6 ad ^v, vel O^r ad 
4)6, fitduplicata rationis ad : ut jam fuit demon- 
ftratum :eritetiam huicoppofira^ratio 9<r ad (fv,fubdu- 
plicata rationis 0<l ad cpi : adeoque, fa£ta ex xqvali di- 
vifione rationis <p€ ad ^v, 

Sumptis vero binis continue proportionalibus , 
nempe(^v,&o|i^-, veUabalteraparte, p/3,&<x5/: erit ra- 
tio OcT , ad Qu 5 vel p3 ) ad 4)g 5 fubtriplicata rationis OcT ad 
45€ : hoc eft , 4)e ad ^^v, vel ^v ad , &c. Ratio enim 
ado|w,eft triplicatarationisO<rad 0^0 ut jam antea fuit 
demonftratum. ErgoeJad o^, eft fubtriplicata ratio- 
nis ad Adeoque fubtriplicata rationis (pi ad ^v, 
vel0^ad4)t. Hx enim rationesfuntinterfexqvales. 
Qvodfi adhucuna continue proportionalis addatur, 
nempe tw : erit ratio ad 7n;,fubqvadruplicata ratio- 
nis o,u ad Ratio enim of^ ad tw, eft qvadruplicata 
rationisOcTadTru: utjamantea demonftravimus. Op- 
pofitacrgohuicO^adTTv, erit fubqvadruplicata ratio- 
nis o,w ad Tn;. 

In omni ergo rationum compofitione , id verum 
cfle deprehenditur ; rationes excefliis , componi, ad- 

Oo jeftis 



jeftis continue proportionalibiis ^ dividi aureni , me- 
diis proporrionalibus una pluribusve intcrpofitis : de- 
fedtus vero , rationes , contrario fe modo liabere ^ &: 
componi qvidem, interpofitis, una^pluribusve mediis 
proportionalibus ^ dividiautem , adjedaunaalterare 
continue proportionali. Tum quoqve compofitio- 
neminrationibus excefsus , & divifionem inrationi- 
bus defeftus , non tantum fieri , qvando nu per inven- 
ta, binis, continue proportionalis fuerit 5 fed etiam , 
qvandoutraquc dati vcl major efl:, vel minor. Cum 
enimomneslineae in infinitum augeri minuique poC- 
funt j partesque qv^rcunque, juxta qvamcunque ratio- 
nem , addi, demique 5 etiam linea qv^ecunqve , major 
urraque data , vel minor utraque data, erit una ex con- 
tmue proportionalibus. Si enim ratio majoris in- 
ventiadmmorem terminum datum , vel minoris in- 
venti ad majorem terminum datum , duplicata non 
fuerit rationisdatx, fed major : erit triplicata , vel 
qvadruplicata , vcl decuplicata , vel centuplicata, atq- 
ficm mfinitum. Et fi minor fuerit duplicata : erit 
vel fefqvjplicata , vel fcfqvitriplicata , vel fefqviqva- 
druplicata,velqvaccunquealiaj ficqvoquem infini- 
turn progrediendo* In rationibns autcm dcfcaus, 
eodemmodo,ratiomvcnta, erit fubduplicata, fub- 
triphcata, fubccntuplicata : vcl fubfcfqvjpJicata, fub- 
fefqvitriplicata, fubfcfqviqvintuplicata, &ficporro 
m mfinitum. Qupd fi ne fic qvidem rationem lilam 
ratioms explicare datura fucrit : ad multiplo-fuper. 

par 
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particulares vcniendum erit. Sic inter ttv&c <rrCi me- 
dia afliimatur p/3" ent ratio tfv ad o-T feptuplicata rationis 
p/3 ad <TT. Sumptis enim inter ttv&zc-t fex mediis pro- 
portionalibus:erit ratiom/ado^jseqvalis rationi p/3 ad 
CT. Sumpta vero inter tw&c^tt^ oty.crit tw ad (tt. triplo- 
felqvialtcra , vel triplofefqviplicata rationis ad o-t. 
Sic ratio tw ad cr efl: duplofefqvitriplicata rationis 
ad (rr. Ratio autem tw ad <tt efl: fupertripartiens ratio- 
nis4)gadcrT. Hisautemcontrarixfunt rationes defec- 
tusjfuo qvxqve loco fumptas. Atque in his qvidem 
proprias voces invenire non tam facile efl:. Ncque 
fane nos de vocibusadmodum foUicitifumus : modo, 
itafenfaanimialiisexplicata dare poflimus, ut intel- 
ligamur. Id liqvet 5 qvamcunque mediam , inter a- 
lias duas medias datas , aflTumptam , rationem qvidem 
exccfsus dividere , defeaus vero rarionem compo- 
nerc : qvod fufe hucufqve a nobis fuit demonfl:ratum. 

C A P. XIII. 

Qvoniam vero ex hac mediarum afliimptione 
qv:rdamanalogixfeu proportiones enafcantur, qvx 
GeoraetrictE nec appellantur , nec funt ne hoc nobis 
oflSciat,ulliusve erroris caufa fit, paulo accuratius, 
proportiones hafce explicabimus* Notandum vero 
eft idqvodGr3eci<^'^^^^:^'^^vocant Latmisproportio- 
nem dici 5 qvam qvidem vocem primus Cicero ita 
appellavit, Vcrba enim Platonis ex Tmxo , 

Oo 2 hafxuv 
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hafJui^^S^o-^^SKiqtiS , iuoLiiTOV-^ m^^JvHlJUe^fd^ 07t fjjixi^ 
7TO(w 5 TVTD (J^ 7r^<J)uxey ivfltAo^i* ys?^i<^ "^iTr^T^Aeiy* o-^tc- 

7J , /JLeOW 0 , 71 TTEJ fZtfCOTDV 'Z^OS (VJTO , IVTD CLUTD «ZJ/^O? TC 

i^diiffv x^mMf cLvyii yO ym y To t<^cL(9V *z^0y To fjuiavv ) tvtd 
TD ^oDv 'S)fo^ To «srjoSTDv* hifcc Latinis expofuit. J^e^ 
'vinculorum idejfe apttjjimtm atque pulcherrimtim ^ qvod 
ex fe 5 atque dehis^ qv£ ajiringit 5 qvam maxime untim 
efficit, Tdoptime affeqvitur ^ qvaGrace dm^^o^^^x^ La^ 
tine (audendum eji enim y qvoniam hac primum a nobis 
novantiir 3 comparatio , proportidve dicipotefl, ^l^van- 
do enimtriumvel mmerorum , velfgurarum , velqva- 
rumcunque generum , contingit ^ nt^ qvod medium Jit 
ntiprimum proportione , ita idpoftremo compareturs 
vicij/imque^ ut extremum cum medio^ fic medium ctim 
frimo conferatur &c. Unde liquet primum Cicero- 
nem Grircam hanc vocem per proportionem explicu- 
inb. Commandinus autem, aliique, id qvod Grarci 
ag>v vocant 5 proportionem dixere , retenta Grarca 
voce dvccKo^c^, , vel pro illa , alia quadam alfumpta , 
quamvis minus Latina , nempe proportionalitate. 
MihitamenreftiusfeciiTe videntur, qvi AG><:vexplicu- 
ere, per rationem : (^^xAoyixv^ per propartionem : quod 
&phirimisaliis,atq^inter eos, Finchionoftro, in Ge- 
ometnaRotundi, placuifTe video. Vox vero«^»<^o>^c^ 
apud Platoncm , Ariftotelem , aliofque optimi :Evi 
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fcriptores Gra^cos , denotat iWTKm twv aoVwv /eqvaJjfa- 
temrationum yVclutEiiclidcs loqvi amat, ofxoiovirzc tc^^v 
^oym fmilitudmem rationum, Quas vero Euclides fi- 
milesefle ait , illas eriam aquales fatetur. Q^x e- 
nim oivuKo^^^oLv non habent, hoc eft, quoe juxta EucHdem, 
fimiles non funt , illas majores minorefve vocat : unde 
fimiles, neque majores erunt^neque minores 5 ideoque 
sequales> Theoni autem Smyrnceo <ivochoyio^ non illam 
tantum proportionem denotat , qu^e vulgo Geome- 
trica appellatur , eftque duarum rationum a:qvahtas : 
veriim etiam illam , quam vulgo Arithmeticam & 
Muficam dicunt. Magnum enim naturrE miraculum 
eft, res qvafcunqiic fohdas , fi juxta certas rationes 
divifse^pulfentur, fonos edere gratos ingratofvc. Cu- 
jus quidemrei, certam demonftrationem ac regulam, 
primus Pythagoras invenifle traditur. Mufica e- 
nim ante ipfuni per plurima fecula inventa & ufurpata 
fuerat : quod, tam ex facris hbris , quam ex omni hi- 
ftoriaconftat. Hoc vero Pythagor^eum inventum , 
ejufque occafionem , totamque rei rationem, verbis 
potiusNicomachi Gerafeni, qvammeis, recenfebo: 
ut inf^hcitas Critica feu Grammatica Meibomii, Lec- 
tori ab oculos ponatur ; & quammalefibi confulat, 
qui iftaaliisobjicit , quorum ipfemet reus eft. Nar- 
ratergo Nicomachus Gerafenus in Enchiridio Har- 
moniceslibr.Lpag.exeditione Meibomii lu & 12. 
Pythagoram, fabri officinam ingreflrumjanimadvertif 
fe ina:qvahsponderismalleos inxquales &diflimiles 
^ Oo 3 fo.- 
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ibnps cdidifle , fixoque accurate palo , chordas 5 cum 
hisponderibus/huicapplicuifle , totamque rem mdc 
perdidiciflx^. cCTrapTrtra; Tiscvrct^^ /t?^^^^ o/AvA^^ , ^ tcn)- 

civoLcftlo ct/^ /^f<5^^ 5 6vccMct^ , (jvyJ^miax, eue/<3">c6 
Aep,^^gi(rot4 , aM>p' ev aMvi (7V(^tJ7ia. T);v 'vl^aro t5 

/^>i?a^ e^apT}^^1(^ 'ntyo^'v>)V , <c^\<; t}^V ^l^aro tv /xix.po^gcTij', 
O/^ TOctSv, Cj^^^-gy^^vJiv y{s^^Xoifji^cL¥ty. ^Hy Se ii jidjj ^h- 
•ii^TiymlXyZy' y]SeeP. *Ev^^ct(na>3\jXoya) ^7u^(tiytry)V 
racrav 071^5 )9 iu^^^apii^x^ T>)v Jg au /tuyi«r>|ir 

-ZSJfO^/G^^^JCpO^ljjV, ^ODCVOJCTO oA)c£v TTST^ CTV/^Cj^OJvS- 

crav • evfig^ muT>)v aTTECf^aivg^ hi)iJUo\ia> Xoyco , h a>7iip ^ 
oAjcs^ 'V^yip;)^^ 'zsjfo^ <xM>)Aa4, Dpo^ J^g tw />c€y 6xu)>?v ^ 
T5^ccpe< , T AciOTV [ui(cycLy mtqi ^rt^^v-vl^ajapp^^s^aaK, 
T-/?y O/^Tisxrccpajy, avaAo><k)^ tcT^ iSccfeji, muT>;v J>> 'fe- 
Tez-njv lyli^DS KS^TocAaAc^ccve^;, ^f^oAw tw auTW <I)u(7ei 
-Osrajp^ouaa^ T^i; /x^jc^omT^i^. Tcc evv#a ^o>' tcc e^ 
tp^ y ovTTE? Tpo^^Tov, J fQj^ T>fv ^?cpav,^i o)CTO , T>.r e ? 

ex^fcra^^e^rpiVajAoVa;^ ^o^cTeT))/, m<^;;^,c5^, ;,^a^ 
Ato;. To fu^^^l T^;? i^a^e JCS^^ T^^ o/^ -noo-ctp^^v , 
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'E^s^Tipav n\ ri O^^-moZv (jiqy^JtxL tXiyc^ , riTDi t>i; tt^ 

;(5c^ gTnT^Jiv* 'TcToy i>iJj^X5^ eVvex , e^* >i ayct^po^ca^ , T>i^ Ot^ 
TBarotjcwy 5(3^^ TTf-TE , «5 173 ^iTrAacnoy eTHT^iT^ tb ;(3c) vi^oi- 
oAfif. ciov ^h-Ks^, tvndL 5 e^, ey Tot^e^ TOia^jjvf. Qux quidem 
ita vertit Meibomius* adpendens qvatuorchordasejuf- 
demmaterUexijlenUs , f aqvelongas , (i^ ^^^^e rr^/ 
y^j 3 /^/^«^' aquegraves ^fmgulis fingula pondera appenda , 
alligata ex inferiori parte. Cumque ita chordarum 
longitudines omnino aqvales effecijjep, pulfans deitide bi- 
nas atquebinas fimut chordasalternatim^ confonanttas 
inveniebat antcdiEtas yaliam inaliacombmatione. Nam- 
queamaximoponderct^nfam', adeam^ qva a minimoy 
dia pafon fonantem deprehendtt. Erat autem illa duo- 
decim qvarundamltbrarum : h^c vero fex^ Atque ita 
in dupla ratione conjiituebat dia fajon confonantiam , 
qvam & tpf^ gravitates ojlendebant Rurfus maxi- 
7nam ad juxta minimam , qv£ o^io librarum exiftebat 
diapente confonantem rnvenit, Unde hanc in ratione 
fefqvialtera conjlitutt : in qva & ipfa interfe erant li- 
A • Adeamrurfmqv£ hanc feqvitur , quod ad gra^ 
vitatemifla minoremJedreUqvnmajorem , qva novem 
pondoejfet, iffam diatefjaron proportionaliter ipfis gra^ 
vitatibus. Atque hanc fuperqvartam contra deprehen- 

debat^ 



^96 WilhelmiLangL 

Mat y cum natttra , eadtm fifquialtera ejjet mtnim^. 
^l^ippe novem ad fex ita habent , qvemadmodum qva 
juxta rninimam efl , oBo libra^s habens^ ad eam qviaem , 
qv£ fex habet , in ratione erat fuperqvarta : fed ad eam^ 
qv£ duodecim in fefqvialtera, ^od ttaque efl inter 
diafenie&diatejjaron^hocejl y qvodiapente confonantia 
fuperat diatejfaron^ confirmatum efi, in fuperotfava ej/e 
ratione , in qva novem ad o£io^ ^orro diapafon conjb- 
nantia iitrorumquefy/lema dicitur: Ceu ipfim dia tejfa- 
ron & diapente^ in conjundtione , ut dupla ratio fyfiema efi 
fefqvialtera^ &fuperterti^e y inhis numeris : duodecim^ 
o£}o fex : aut contra , ipfitis diatejfaron & diapente^ ut 
duphm , fupertertii &fefquialteri , utputa , in tali ordt- 
ne 5 dtiodecim.novem, fex. In q va fane verfione pluri- 
ma funt digna qu^e carpantur^ Verum ego ea tan- 
tum attingam , qyx pricteriri neqveunt. Id ergo 
quod Nichomachus ^^^^ccp^r vocat , Meibomius xque 
graves vertit. Et ne forte paulo lenius peccaret, men- 
tem au£toris pervertendo, integram illam vocem^pro- 
bam omnino & bonam, elidendam vult , aliamque in- 
trudi, c\wx ad rcm nihil facit. Audi criticam cjus in 
notis ad hiinc locum pag, nempe ir. V. ij, icv.yi^^c 
Hocvocabulummalehic inomnibtis codictbns legi puto. 
Scrtberem i>rp;c7r^v^v/ i^^-^^u^^^ ^qyilibres , ejufdem pon- 
deris. Admodum in hoc experimento nBe capiendo 
cinumfpe^mftnt Tythagoras, qvtppe chorda ejujdem 
debent efe i materi^.i longihidints 3 crafiitiev^ponderis. 
Um hortim reqvifitorum deficientc rcliqva concidtint. 

Scd 
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Sed videris profefto Meibomieomodo cenfuram de 
Muficis rebusferre, quoc^Ecus dc coloribus» Si e- 
nimMuficam unquam attigifles : non illam tantura 
qv2B afT^ voce , ut veteres ajunt 5 fed qux chordis per- 
ficiturj ignorare non poteras 5 h:rc quatuor in chor- 
dis requiri, ut fint ejufdem materi:^ , a:qualis longitu- 
dinis, sequalis crafitiei & prasterea '<^^fo4^^f > hoc eft, 
^quecontortas. Sienimduse chordae 5 ejufdem m.a- 
teriei j eandem longitudinem & craflitiem habuerint : 
etiam seqvalia pondera habebunt: adeoque , fi juxta 
tuam cenfuram fcripfiflet Nicomachusj, fuperfluapo- 
fi.iifl!et 5 ncceflTariis omiflis. Duarum enim chorda- 
rum, ejufdem materise, longitudinis, &craflitiei, fi 
unamagisalteracontorqueatur : difFerentem fonum 
edunt: quod, filiis Muficorum, imo, hppis&tonfo- 
ribus notum eft* Nec quifquam id ignorat , qvi fci- 
ens videnfque res Muficas unqvam attigit* Beatum 
tefaneCriticum! qui utnobis monftres , teegregie 
doftum eflfe, &cGvxcc^ & Latine , ac Mufices pr^te- 
rea peritum , audorem mutilas : &cc\\\x optime difta 
fiint,evertis, utvanis tuis meditationibus locus pa- 
teat. Si tahs Critica adraittenda eft ; nihil ufquara , 
inbonis auftoribus fani habebiraus: orania corrupta 
erunt & putida. Sed neque in Latinis feUcior es. 
Qvidenim vocesillx tux fuperqvartus ^ fupertertius 
Sc fufero5iavus Vocem f^V^iTo; ahqvando vertis 
fuperqvartus , aliqvando fupertertius. Ergone hsec 
eadem tibi fimt , fuperqvartus &c fupertertitts ? 

Pp Imd 
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Imo vero , maxime Grammatice , qvi Scaligerum, 
Kircheriim aliofq-, omnes Latina vis docere, eorum- 
que heic famam atque exiftimationem denigrare cu- 
pis 5 revoca nunc tibi in memoriam , aurcum ilhid 
DeJphicum rv^^iff^oLMTiv JSlofce teiffum, Apud quos e- 
nim veteres Lati^ios fcriptores ha:c legifti ? Credide- 
rim 5 apud eofdem , ubi voces tuas, excej/lvas & defeC" 
tivas ^hoc eft , nufquam. Tuum enim niiUibi ufur- 
parenoUm* Eqvidemnon tam ridiculusfum , ut le- 
ges optimis ingeniis prasfcriptas velim 5 ne qvicquam 
publicijuris faciant, quod non omne juxta accuratas 
Grammaticorum priEceptiones fit exaftum. Quis e- 
nim tam ftoUde audax eft , ut optimas meditationes , 
&pubHceprivatimqueutiliflim2s, ideo premicenfe- 
ret 5 quod mens rebus intenta, minutias hafce vel con- 
tempferit, vel fane, tempus iisimpendere noluerit? 
Imo ,pra:termentem aliqvando qua^dam verba aliter 
cecidere. Scio , multos ifta nunc agerc , & laureo- 
lam in muftaceo , hac in parte, quaLrere. Sed qui nu- 
cem frangere nequeunt , corticem arrodunt : & qui 
nihil in rebus ipfis jure carpere poflinit , in verbis inge- 
nium oftentant ; eo maxime infoelices , quo fe , quam 
maxime fcclices exiftimant. Si enim ipfimet quic- 
quam haberent , quo fe doftis , fapientibufque viris 
probare pofltnt^ haud ad tam vilia defcenderent. 
Veriim , cimi Meibomius cenforiam heic au<a:orita- 
tem^inaliosmagnxeruditionis virosexerceat, quoru 
Yix umbram attmgit : in memoriam iUircvocare vole- 

bam 
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bam Catoni3 illud. Turpe efi do£tori , cum culpa re^ 
darguit ipfum, 

Et quam frigidum illud eft , quod Scaligero in 
prxfetione libri fui objicit* Verba ejus integra ad- 
fcribam , ut tu4)ov hominis videas. ^am enim 
turpe eft^ quodJos.Scali^er^vir in Gr^e^is &Latmis lite- 
risfummus y opOoj^wv/ovvJ^ipAB. bf» interpretatusfit^ Clavi^ 
ttm^ aliofquey etiam do£tos viros . feqvendo , re^angu- 
hmfubJB.BC, cum vertendum ejfet , re^iangulum ab 
ABy BC, nempe contentum^ ^e><s;^c>gvov. qvodverbiMc- 
vitatis caufa, Mathematici omittunt ^ ut & plerumque 
VOCdbutum ^^^oymiQv retiangulum. Sed ad hujufmodi no- 
tanda nunc non defcendemus, §uod fi iUa , qua ex an- 
tiquis^erperam verfafunt^ etiam d folertifftmo Mathe- 
matico , Federico Commandinoy Graca lingv£ medio- 
criter perito , examinare vellem : rebns Mathemattcis 
nonparvam lucem me aUaturum fperarem. Sed qu:E- 
fumusteMarce Meibomii, ne res Mathematicas at- 
tingas ulterius. Hoc enim opere tuo , magnas tene- 
bras apud imperitos rerum , veritati ofFudifti. Et 
nifimeliorafiierint, (\nx contra Commandmum ha- 
bes^qvamqva^ contrajof Scahgerum ; reftius tibi 
confules , fi tacueris. Aft qvid haberes ? cum ha^c 
tua feleftiora , nive Schytica frigidiora fmt. Turpe 
ais efl^e, quodScaliger op^^i^^^^iovu^rsAB.Br. interpretatus 
fit, RelfangulumJubJB.BCNcmpQy ignorabasid, 
qvodScahger, nonminus, qvam Mathematici cog- 
nitiim habcnti ahud Gri^cis fcriptoribus efle - 

Pp z AB- 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuestLLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.314 



JOO WlLHELMI LaNgI. 

AB^Br. aliud ^cItiz abJ to ab. Br. denotat qvodcim- 
que redtangiilum : Ab. folum qvadratum. Ita 
EuclidesElem.libro.X.PropofitiGneXXV.&XXVI. 

T AB, Br. TTEe/te^^oSit) opSo^iSviCK, td AF. Ae>i), oti td AT 
^crpy '^y. KycLycy^<^^co "^tri 'TYI^ AB iil^^^ckjyoy td 
A A fuanv '^. Qvod juxta verba ipfa ita verten- 
dum eft. ^lupdfub mediislongttndim commenfurabili- 
hm re£iis limis comprehendittir reBangulum , medium efl. 
Sub mediis enim longitndine commenfurabilibtis reBis li' 
neis ^rcontineaturre£tangulumKT\ dico^quod kTme- 
dinmfit. Defcribatur enim ab qvadratum. ergo 
medium erit. Eundem ufum hanim vocum habes fe- 
qventiPropofitione. Brevius autem ha:c habentur 
apud Archimedem , demonftratione Prop. VIII. Hbri 
ILdeSphnera&Cylindro. Vcrbafunt eAcccorcy 

, ' _ ' ^ Pr\ ^ 9 f "* ^ f / «\ »/ \ j \ 

3c TVTBTiy (^y /tiny ^ eActcNrcyocAo^vep^^e^jTyjOye^iro^CT» 
'ni^ }c^^, To (^i. To J^g 5c'(^ 'z:>/>o^ To "^Tri ^>f JtTiXoc- 
<noyoc Ao^y e;;^i yj^Tr?^ >) ?c'^ 'z^o^ (^>i^ Minus e?gO id , ^//^^ 
fnbf^^^ eoauod ab ( comprchenditur ). Id ergo quod 
fnb K^ad illud , qvod ab ^k, hoc efi , ad minorem ha- 
betrationcm, qvam id, qvod ab x;^ ad id , qvod ab ^,. 
vcro ab k({ comprchcnditur) haber adilludy qvod 
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ab duplicatam rationem , qnjam ^^ad ^k- to deno" 
tat reftangulum qvodcunque : '^cl^ folum qvadra- 
tum. qvodplurimisaliislocisliquet. Scaliger ergo 
aliique Geometrae , diftinftas res diftmftis vocibus 
explicuere. Neque dubito fi Grammaticos confulas, 
citius concedent , comprebendiftiblj^MmMm eft^Cjqvam 
tuas illas voces yfupertertius^ /upero£favus & exce(fivas 
Ticdefe^ivas, Imo, qvid fi dicent compHhendt fub 
jeque Latinumefle, ac comprehendt ab: & vel neu- 
trum , apud optimos fcriptores Latinos exftare , vel 
utrumque ? Qiiod fi haec, Latine melius verfa volue- 
ris : Commandinus ille , qvem carpis , eleganter qvi- 
demlocumEuclidistranflatumtibidabitj ut infoeli- 
cem plane iUum effe oporteat , qvi te interpretem 
poft Commandinum defideret* Sed de his tuis er- 
roribus Meibomi , ipfemet prius eum Grammaticis 
tranfige : anteqvam vu*os doaifljmos, tantasque eru- 
ditionis, ut inhis minutiiseruditionem nec ponant, 
ncc qvserant , leges injufllis privatufque pracfcribere 

aud^s^. ^^^^ revertamur , deprendit Pythago- 

ras, m omnibus fonis, duplam tenfionem, five m chor- 
dis, five in tibiis, five alio qvocunque inftrumento 
fa£tam , femper harmoniam dare ^tci.7nx<T^v, feu oda- 
vam, hoc eft, qviE inter ut & ut, re & re.fol &cfol confi- 
deratur. Sefqvialteram vero tenfionem, harmoniam 
dare '^'^' ^eu qvintam ,utfoly re la^ Sefquitertiam 
autem, harmoniam dare ^^^^Tiosoifm , feu qvartam, utfa, 

P 3 
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refol^ mila. Ex divifionc autem rationis (efqvialtc- 
Tx per fefqvitertiam , fit ratio fefijviodava* Reduc- 
tis enim binis rationibus 3 ad 2 , feu fefqvialtcra, & 
4 ad 5, feu fefqvitertia , ad commune confequens , ita 
ut fefqvialtera fit 9 ad 6 , fefqvitertia 8 ad 6 : fi 9 ad 6 
dividaturper 8 ad 6,fa£taratio crit pad 8 , feufefqvi- 
o£tava. Inter ^i^^nosctfm autem &c ^Kx^Tiim , feu qvar- 
tam & qvintam , intervallum cfl: integrum : amboque 
toni integri. Ergo pro integro tono ponatur ratio 
iniy^oog fcu CcfqvioQ::iV3.. Adeoque dato primo tono 
ut^ pro fecundo tono r^, fumatur tenfio i^y<^'oog fefqvi- 
oftava. ut fi tcnfio prima partium fuerit 192 rtcnfio 
pro rey crit 2 1 6. ratio enim 2 1 6 ad 15) 2 cflijUt, 9 ad 8, 
fcu fefqvioftava. Rurfum pro intcgro tono m fu- 
maturproxime antccedentis tenfionis fcfqvioaava, 
hoc efl: , fumatur tenfio 243 partium talium , qvalium 
tenfio re efl: partium 2 1 6. Ratio enim 24 3 ad 2 1 d , 
eft , ut 9 ad 8 feu fefqviodava. Qiiod fi ratio fef- 
qvitertiadividatur pcr rationcm duplicatam rationis 
fefqviodavas , hoc efl:, per rationcm 8 1 ad 64 : habc- 
bimus diff^erentiam tcnlionis mt &cfa, Ncmpc rcdu- 
cantur rationcs^ ad 3 , feu fefqvitcrtia , & ratio 8 1 ad 
64 , feu duphcata rationis fcfqvioaavx , ad communc 
confeqvens; crit ergo ratio 25 6 ad 192 fefqvitcrtia • 
ratioautcm 243 ad 15)2, duphcatarationis fcfqvioaral 
vae , feu ut 8 1 ad 64. Ratio crgo fafta cx divifione 
rationis2f6ad 192, fcufcfqviteftixper ratioucm 87 
ad()4> duphcatam rationis fcfqvioaavx cfl: 256 ad 

243; 
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143: qvasmultominoreftrationerefqvioaava. Ra- 
tioenim 273 feread 243>eftfefc|vio£tava* Hanc er- 
go partem vocarunt Mufici ^<^^f^<^' 

Atq^exhis incelligiturpulcherrimus ille Platoni» 
locus , qvi eft in l^imceo , feu Ubro de Vniverfo : qvem 
quidem hbrum, tanti fecit Cicero , ut integrum in 
Latinam lingvram transfunderet : cujus verfionis in- 
fignefragmentumadhucexftat. Locus autem Plato- 
nis hic eft. Miyvu^ iuilx tti^ 2^0104 , T^tSv TroiyiavLr 

/Lcapcti- ^TO^eTcluTTlv i^JvigeiJi^TrActcTW t)1v au 

'j%^pT>iv hv^A^^ Ji^TTAw. nef^^TT^^S^i , TgirarAw 

T>i? TeiTfJ^ , TW ^e e>CT>tV T^i^ TrgaT^J^ OX^lgL^TCXcLCTlMf. 

l^^fjiMV St , jTT^&JccqetxoiTot-TrAitcricw rr. ^a^^s. Me^ 
^ewS^, ^yyeTTAipacTi tot^ S^^TTActo-jcc^i^ Tpi^TrAiaia i^ctg^- 
'fioLT^ , Atofp:«4 e-n kS^ef ^-nA^vc^v m^u^ ei^ t^^^^^^; tw- 
TOV, ci9^ ev eK9t7^ h^Lqrf^Ti Sbohv^^ /x^ctdttiV ,tw , TOt>^ 
TS^?ei T ^xg^y auiSF ^eg^x^dctv ^ -xl^srege^^^v^jv. tJ^v 
r<7a) /4(1 ^e^eV^av , iaCf^ ^^e ^^s^e^t-^^fAm- 

'H/>uoAia)K ^e ^ct^cij.^)/ , i hn\l^f , i tTnr^S^ccv y^nfAmr, 

J^ou l\^T^jMtT4 , T^. e^^HTe/'^ ^tJve^A^ig^To , X^Trri^ 
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X, S'iotx<:(7/cc)V jTTgo^ Tf/o. :^ Te^flotg^xoy^gt 5(5H Jtcf/Jo-ix. Quse 
qvidemitaLatineprotuIitCicero librodc Univerfo. 
pe rnnfcens ctmmateria^ cum ex tribus effeciffet unumy 
i^ pfim in ea qva decuit membra partitm efl, Ju7n 
paf^ teis fingulas ex eodem & altero , & ex materia tempe^ 
rd^it, Fuit autem talisiUa partitio, Vnam princi^io 
pa^tem detraxitextoto: fecundam autem^ prim^e fartts 
duplam : deinde tertiam , qva effet fecunda fefquialtera , 
pr^ma tr ipla : deinde qvartam , qu£ fecund^ dupla effet: 
qvintam tnde , qv^ tertia tripla : tum fextam , oBuplam 
prima : poftremo feptimam , qva feptem & viginti par- 
tibtis ant ecederet prima. JJeinde inflituit dufla & tri^ 
fla intervaUaexplere^ farteis rurfusex toto diffecans : 
qvM intervaUts ita locabat , ut infingulis effent bma me- 
dia :vix enimaudeo diceremedietatesy quas Gr^ci 
appellant : fedquafi ita dixerim intel/tgatur : erit enim 
planius* earum alteram eadem parte prteftantem extre- 
mis , eademque fuperatam : alterampari numeropra- 
ftantem extremis .parique numero fuperatam. Sefqui- 
alteru auteminter-vaUu ,&ftfq'vitertns,& fifqviha- 
-vts fimptu ex his coUigat:omb:4s inprimis interiaUu 
Jefquweiavomter-vaUo ,fefqf/itcrtiaomma expkbat , cum 
pmtculamfngulorum relmqveret. Ems autem parti- 
cuUmtervaUo , habibat numerus admtmertm eandem 
Vroporttonemcomparationemquein extremu , qvam ha- 

bent 
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bent CCLFJ^ cum CCXLIII. Nempe harmoniam 
Univerfi explicatiirus Plato eandem in toto efle exi- 
ftimavit , qv a in omnibus & fingulis partibus animad- 
verterat. Etcum omniaex numero,pondere, ac men* 
fura conftent ; numerus autem omnis , vel par fit , vel 
impar : omnia autem corpora , fiiperficiem liabeant & 
foliditatem , qvJe per qyadrata & cubos optime expli- 
cantur: ex unitate , qva: tam in fingulis corporibus, 
quam intoto confpicitur, & ex binario, inter pares 
numeros primo , & ex ternario primo impari numero, 
horumque qvadratis 6c cubis , omnium naturam de- 
pendere affirmavit, Qvippe , cum & totum Uni- 
verfumunum fit, & fingula in hoc univerfo unum: 
omnia autemex plurimis corpufculis componantur, 
qvx rurfumexaliis corpufculis coagmentantur , par- 
tim numero paribus , partim imparibus : coagnienta- 
taautem, unum corpus generant,fuperhcie &: lolidi- 
tatepraeditnm: corpusergohocnaturaununi, ex pa- 
ris & imparis numeriquadratis cubifque cOnftat : ade- 
oque , & duplum habet , & triplum , & qvadruplum , 
& noncuplum, &oauplum, & vigecuplofeptuplum. 
Intervallaaiitemhxcduplatriplaque, eo modo lunt 
difpofita, &itainterfecombinata , ut convementi- 
aminvicemhabcant,gratamque harmomam faciant: 
nvod experimento , m omnibus corponbus fumpto 
demonftratur. Erunt ergo intervalla hxc medieta- 
tibusqvibufdamharmonicis conjunaa, qvarum qui- 
dem una , eadem parte minus extremum excedit , qva 

Qa ^'^ 
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ab altero extremo Hiperatur : altera aurem medietas 
eodemnumeroabunoextremo fuperatur, qvo alte- 
rum excedit. Ut fi minus extremum fuerit 6» majus, 
duplum liujus , erit 12. medietasautem interduohjEc 
extrema 8 & Excedicautem oftonarius fenarium 
tertia parte fenarii. nempe binario, qvi eft triens fe- 
narii: a duodenario autem fuperatur odtonarius qva- 
ternario, qvi eft triens duodenarii : adeoque od:o- 
narius tertia parte fenarii excedit fenarium , tertia au- 
tem parte duodenarii exceditnr a duodenario : hoc 
eft, eadem parte extremorum excedit & exceditiir. 
Novenarius autem excedic fenarium ternario ; exce- 
diturautem a duodenario, etiam ternario, hoc eft, 
eodem numero excedit & exceditur. Inrer binas au- 
tem hafce raedietates ratio eft iniySoo? fcu fefqvioaava, 
Unde pofitis hifce binis : coetera fpatia fefqvioaa- 
vis explentur» Adeoque, fecundus tonus eft fefqvi^ 
oaavusprimi: tertius autem, fefqviodavus fecundi. 
Qyartus autem tertu fefqvioaavusnon eft : fedratio- 
nem habet m numeris, qvam zf^ad 243. cujus caufa 
antea a nobis fuit explicata. Rurfum , inter fefqval- 
teram&duplam, ponitur fcfqviodava : & rurfum» 
hujus iefqvioaava. Adeoque , pofito in medio fef- 
qvitcrtio , coetera omnia fefqvioftavis explentur Id 
autem m numeris plenius exphcatur .• poncndo primu 
numer u 3 3 4. q vi enirn an te ipfum numeri,omnerhafce 
proportiones non admittunt. Sumatur enim dimi- 
dius hujus 192. ent ergo fonus sS+ad i92<^'«m.^.. 

Pri- 
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Primus autcm e^^o3?eft 2 i6fcure. Eft enim 216 kC- 
qvioftavus numeriipiJUius autem fefqvioftavus feu 
7ai eft 244)*. Primi autem numeri fefqvitertius eft 
256. Grsecis ^iochosd^cov vulgo fa. Hujus autem fefqvi- 
oftavus, primivero fefqvialter eft 288 , ^io^^vji feu 
fol: cujus fefqvioftavus eft 3 24* la. Hujus autem fef- 
qvio£tavus non datur* 

Pofito autem 3 84 primo numero, erit fefqviodba- 
vus, feu re^ 43 2 : & hujus fcfqviofta vus, feu mi, 4 8 6. & 
fefqvitertius primi, feu j^, f 1 2. & fefqvioftavus hujus, 
vel primi fefqvialter^qvi cAfol, f76. Grxcis ^^o^^vrv, hu- 
jufque fefqvioftavus la 648, & hujus rurfum fefqvi- 
oaavus 7/729. denique duplus primi , qvarti vero fef- 
qvialter, Scqvinti fefqvitertius eft 76S ^/^W^v, feu 
odtavaw^. Obqvam etiam caufam Timasus Locrus 
apudPlatonem hunc numerumanimiEnundi tribuit , 
primamque vbcat : id^ /^cLyvoiivl^Zyi^-^v^^ h'm(ji>yt- 

^ Xfovoi ) ^iadvTi^v iTiiiH , fxicLV ict)ctipe^y tccv ^ch' 

Ut qvidem minime incognitnm elfepq(fit,exqmbus,& 
Der av£ h£c {mimdi) anima cdnftttuta : qvam, non 
idtimamordinavitVeuspofl corpoream iftam ejfenttam, 
ut nos affirmamus : ( iUudenim qvod konorattus eft, & 
Doteftate, & tempore prius)fed antiqviorem creavtt, 
nam hanc primam auferens, qva unitatum erat qvatxxor, 

' ^q z &octo 
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& oBo praierea denariorutn , & trium centenariorum' 
hoceftinnumerisCCCLXXXIV. Has autem me- 
dietatcs Theo Smyrna^us certam qvandam o^vocxoyioci 
feu proportionem generare dicit , ab dvxxoyix iHa qvam 
Geometrae confiderantdiverfam. Quem fecuti po- 
ftea audtores Latini, prgportionum varia genera fece- 
runt , & aliam qvidem vocarunt Geometricam, quan- 
do eadem eft ratio unius extremi ad mediumjqv^e^me- 
diiadalterum extremum: aliam Arithmeticam , qvan- 
do eodem numero, & majus extremum excedit medi- 
um , & medium excedit mmus extremum : aliam Mu- 
ficam , qvando , eidem fui parte, majus extremum ex- 
cedit medium, qva extremi minoris parte medium ex- 
cedit minus extrcmum. Equidem non multis heic 
difputabo , an bene & commode, vel a Theone Smyr- 
nxo, vel abaliis Geometris , hx proportiones vo- 
ccntur ? Nequeenimdevocibuscum ahqvoconten- 
dere voluerim. Sufficit enim nobis, qvod intelliga- 
mur. Id tamenmdicatum Ledori velim , me qvan- 
do proportionem fimpliciter nomino , femper , ex 
Veterum Geometrarum morc, eam intelligereocvaAo- 
r^^ ^vx v^ilgo Geometrica appellatur. Et de hac 
mtelhgendilunt Vetercs Geometrar, qvando ^.^w^, 
nommant. Qi^od , fi Meibomius diligentius obfer. 
vafTct, ahqvot forte errorcs vitaffct,ut iam ftatim dc- 
monftrabimiis* 



CAP. 
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CAP. XIV. 



29 



Ex iis autem qvae hucufque de compofitione & 
divifionc rationum 5 diligentius atque accuratius diC- 
putavimus : hoc inter alia liqvet 5 audis antcceden- 
tibus qvarumcunquerationum^ipfas rationes augeri : 
& antecedentibus imminutis^ etiamipfas rationesdi- 
minui» Nempe, qvocunque modo , antecedens au- 
getur 5 eodem retento confeqvente ratio ipfa com- 
ponitur: & qvocunqve modo, antecedens imminui- 
turj ratio ipfa dividitur* Mutato autem ordine, in ca 
compofitionequxfitmultiplicando, fi confeqventia 
diminuantur, antecedente eodem retento^ ratio ipfa 
diminuitur : fi vero confeqventia augeantur 5 ipfara- 
tio imminuitur. In ratione enim <v ad cps fi antece- 
denstvaugeaturjfiatqueaequahsipficj^t erit ratio e- 
adem qux ad 4)€* At o^u ad <tg eft duphcata rationis 
rv ad 4)£5 adeoque major. Unde audo antecedente 
rv & seqvaU conftituto ipfi o^:erit ratio ipfa aufta. Quod 
fi in eadem ratione, <v ad 4)s , confeqvens imminuatur, 
fiatque ^eqvale ipfiO^ , erit ratio fada aeqvalis rationi 
ad Ot^. Hxc autem dupla eft rationis <v ad ^)^, adeo- 
qvemajor. 

Eodem modo in ratione defeftils 4)g ad , h cpe 
antecedens terminus augeatur , fiatque aeqvalis ipfi 
ry : erit ratio ad cfjL , duplicata rationis 4)? ad ou , ut ca- 
pite XII. demonftravimus : adeoque major rationc 
L ad ou. Si vero confeqvens imminuatur , etiam ra- 
^ ^ 3, tio 



I 
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tio audta erit* Ut^in ratione^^e ad o/x. fi conleqvens 
terminus imminuatur^ fiatque arqvalis ipfi^v^erit 
ratiofaftaaeqvalis cf^ead^v. Eft vero ratio^^sad <^vdu- 
plicata rationis 4)g ad 0|W. ut demonftratum fuit cap. 
XIL ergo & ratio fafta erit major. 

Qupd fi antecedcns imminuatur , aut confeqvens 
augeatur: ipfa ratio minor fiet. In ratione enimex- 
ceflus ofAzddpiy Ci antecedens terminus imminutu5, 
asqualis fiat ipfi 5 erit ratio fa£la a^qvalis rationi ad 
(p2. Eft vero ratio adcf^g minorquam adcpg, ut- 
pote ejufdem fubduplicata. Ergo & fafta hoc modo 
ratio minor erit* Au£to autcm confeqvente <piy & se- 
qvatoipfi^v^eritratiofafta asqvalis o^ ad t^, qvx mi- 
nor eft ratione of^ ad <pi , utpote ipfius fubduplicata. 
Hoc ipfum in rationibus defeftus locum habet^ In 
ratione enim pizd ^v, fi antecedens imminuatur , fiatq-, 
a^qvale ipfi ^cT, erit ratiofaaaseqvalisrationiG^ad^v! 
qv^minor eft ratione 4)g ad ^v, utpote fubduplicata e-^ 
jufdem. Siveroineademratione(4)8ad^v ,confeqvens 
terminus fv augeatur , fiataue fiq valis ipfi o,u; ratio fac- 
taentcTqualisrationicfeado^, qv^e minor eft ratione 
4)€ad^v,utpute fubduplicata ejufdem. Atquehoc in 
omni antecedentium augmento , confeqventiumve 
decremento j tum qvoqve in omni antecedentium 
decrcmento , confeqventiumve augmento , eodem 
modo fc habet. Id ipfum enim , qvod in ratione du- 
phcata & fubduplicata contingit , etiam in cccteris 
omnibus contingit tam triplicata & fubtnplicata, 

qvam 
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qvam qxadruplicata, fefqviplicata, & fic in infiiiitum : 
cujusreidemonftatioexcapite X//: petatur. . ^ 

Qujbus explicatis , facile intelligitur , qvx ratio 
majorfit: &qv2eminor? Nempcfidataeqvptrcunquc 
rationes, ad idem confeqvens reducantur 5 cujus an- 
tecedensmajuseft jillaratio major : cujus verdante- 
cedensminuseftjillaratiommor. Sumantur enim in 
figuri XIX dux rationes y p/3ad4^e3 ad re- 
ducanturq-, ambae ad commune confequens , nepe 4>e, 
fitq-„ut QfA> ad ^jfic W ad cps erit ergo ratio p/B ad (piininor 
qva ad ^^e^cum antecedens iUiuSjpiinus fit antecede- 
te bujus:adcoqi ratio p/^ ad cfje minor etit ratioqe ad^. 

Eftergohaec breviflima atqv expeditiflimametho- 
dus inveniendi 5 in datis qvibufcunque rationibus 3 
qux inter eas major fit, & quae minor. Reducantur 
ambge ad idem confeqvens : & tum illa ratio minor e- 
riti cujus antecedens nainua illa autem major , cujus 
antecedens majus. Atquc hoc npn tantum verum 
eft, quandodua: rationes excefsus , aut du^ rationes 
defeftus comparantur invicem : fed etiam, qvando 
ratio excefsus comparatur cum rption.e d^fe^iis, & 
cbntra. Eadem enim raoiQ obtinet , neque xninori id 
evidcntiademonftratur. Cum enimm omnibus ra- 
tionibus excefsus antecedens majus fit confequente : 
in rationibus vero defeftus antecedcns minus fit con- 
feqvente : ergo redudis binis talibus qvibufcunque 
rationibus ad idem confequens , erit ratio excefsus 
femper major ratione defeaiis. fiqvidem , quam vis 

hoc 
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hoc ipfum per fe fatis clarum fit ; alia tamen demonftra- 
rione , id ipfum clarius explicabo* Conftat ex lis 
qu^ hucufque fuere demonftrata , in omnibus rario- 
nibusjtamexcefsus quam defeaus, quomajora fue- 
rint antecedentia, eo majores eflTe rationes : & quo mi- 
nora flierint antecedentia, eo mmores efle rationes. 
Adeoque, ratio dupla minoreftqvam tripla, & hxc 
qvam qvadrupla, Eodem modo, ratia fubdupla ma- 
jor eft qvam fubtripla , & hxc^ qvam fubqvadrupla. 
Subdupla enimratio eft, qvando antecedens confe- 
qucntisdimidiumfuerit, adeoque, confequens ante- 
cedentis duplum. Subtriplaautem, qvando antece-» 
denstcrtiapars feu triens foerit confequentis , adeo- 
que confeqvens triplum antecedentis. Sic in ratione 
fubqvadrupla confeqvens antecedentis eft qvadru- 
plum. At qvo majus confeqvcns , eodem retento 
antecedente ; eo minor ratio* Subqvadrupla ergo 
ratio, minorqVamfubtripla;& hxc, qvam lubdupla^ 
Sit emm 4);^in fig. X/X dupla ipfius Oa, tripla autem 
ipfius j qvadrupla autem ipfius <x>j. Ratio ergo cc>i 
adc|);>^ minor erit qvam^v ^dcpx' &^vad4);:^minor eric 
qvam ad cpx' cum ot,y, antecedens fit minus qvam ^v , &c 
antecedens minus qvam Ga. Eft vero ^6»? ad cpx fubqva- 
drupla5fvautemad(p;^fubtripla, & denique 6Aad (^x 
fubdupla. Ratio ergo fubqvadrupla eft minor qvam 
fubtripla, Schxc minorqvam fubdupla. Atque fic 
in infinitum. Comparentur nunc invicem rationes 
duae, una excefsus, altcra defcftus : ncrope, tripla cum 
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fubtripla , &c dupla cum fubdupla, feu dimidia. Jam 
neminem ego adeo mente captum arbitor ; ut dimidi- 
am rationem feu fubduplam, dupla majorem dicat: 
adeoque nec fubtriplam tripla* Marcus qvidem 
Meibomius, contra communem mentis intelle£tum, 
dimidiam rationem feu fubduplam asqvalem ait efle 
duplae : majorem autem dicerc non audet. Et (a- 
ne, qvis mortalium 5 iftum hominem fana mente prse- 
ditum,arbitretur ? qvi, dimidium alicujus magnitudi- 
nis,ejufdem,velaeqvalis magnitudinis,duplo,aeqvaie 
maj lifve diceret. Verum de ifta Meibomii abfurda o- 
pinione poftea agemus. Nunc illud tantum fupponi- 
mus , rationem dimidiam feu fubduplam non efle ma- 
jorem ratione dupla : neque fubtriplam,majorem tri- 
pla, &fic in infinitum. Dico autem, rationem fub- 
duplam , ncque asqvaleni eflfe dupl^: neque fubtri- 
plam, triplse. Ideoque , cum neque asqvalis fi t ; neq; 
major : ergo minor erit. Et fubtriplam qvidem ra- 
tionem tripla eflfe minorem, ita demonftratur. Cum 
enim ratio fubdupla, ratione dupla major non fit j fed 
vel minor , vel ex falsi Meibomii fententia cidem 
qvalis : crit utique ratio fubdupla , minor ratione tri- 
pla qvandoqvidem ratio dupla, minor efl ratione 
tripla. Atqui ratio fubtripla, minor eft ratione fub- 
dupla ; qvandoqvidem, hujus antecedens , fiamb^ 
rationesadcommuneconfequens reducantur, majus 
fit , antecedente alterius. At qvarum rationum an- 
tecedentia, refpeau ejufdemconfeqventis, funt ma- 

Rr jora; 
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jora illse etiam rationes funt majores : & qvarum an- 
teccdentiafuntminora, ilte etiam rationes funt mi- . 
nores* ut principio hujus capitis demonftratum fuit. 
Ratio ergo fubtripla, cum minor fitratiane dupla j 
ctiam manor erit ratione tripli : cum fubdupla ratio 
minor fit ratione tripla. Eodem plane modo, ratio 
fubdupla demonftratur, minor efle ratione dupla. 
Sumptis enim binxs rationibus , una excefsiis , altera 
defeatas,nempe fefqvialtera & fubfefqvialtera : erit 
ratiofefqvialteraminor rationedupla : adcoquc, & 
fubfefqvialteraminorerit ratione dupla. Ratio au- 
tem fubdupla, minor eft ratione fubfefqvialtcri j cum 
hujusantecedens, refpeftu ejnfdem confeqventis,ma- 
jus fit antecedente illius. Ratio crgo fubdupla , mi- 
nor eft rationc dupli. 

Facileergoexhispcrfpicitur : qvidsequalis ratio 
fit , & qvx major , qv acve mmor ? Nempe , rcdudtis, 
datis qvibufcunque binis rationibus, ad idem confe- 
qvens : fi antecedentia jeqvalia fuerint ; crunt ratio- 
nesxqvales; fivero iniEqvalia> illaratiominor, cu- 
jus antecedcns minus : illa vero major , cujus antece- 
dens majus. Qvod in omnibus omnino rationibus 
verumefle, hucufque demonftravimus. Euclides au- 
tem , vel fi mavis Eudoxus ( cujus,librum qvintum 
EIementorumefle,auftor fcholiiillius m V.Iibrum te- 
ftatur ) aliam plane definitionem rationum arqvalium 
&: inaeqvalium nobis deditj longe qvidem ed obfcuri- 
oremjqvam propofuimus : verara tamen ac minime 
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falfanijpraut contra Meibomiumnunc monftrabimus, 
Etde aequalium qvidem rationum definitione, quas 
Euclides vel Eudoxus eafdem vocat , nuUam nobis li- 
temmovetMeibomius. Quoniam tamen pofterior 
definitio rationum insequalmm, feu majorum mino- 
rumque, exilladebeatexphcari -.utramque Geome- 
trice demonftrabimus. 

CAP. XV. 

^AXoL^Tx^occTict , TOV TV S>cv-npli '■n^^prt^ Imu^ 'TToMot- 

*7f AoWTiWV 7C5t6' OTTDiOVVV '7nt?^CL'&\clG-lMf/2v , eXslnpOV B-HSTip^ y 

Ji , ?i JtAtot ^ifix^ M^J^v"^ X5^^'M)jAoc. ^ T* 

TDV iu^^y ep(cy^ fjucyi^v ^oyv y kvixoyv x^. Aeic8a>. ''O^gc» 
J^g TOV iotJtxi^ OT^ActurAowi«v , 'h! ^ TV 'a^^T^ OTMoitjrAot^ 
enowL^^P^X^ ^euTEpi^ OTMcfsrAao-t^^ , 'ro ^ e t? TpiV^ 
-TToMofnrAcio-iov fMi ^L;srepex>l tv tv TB^&Ipl^ TTDM.ccTrAotcrt^^, 
/TOTe 70 -zvS^&v^zsf <y^uT6pov /^e*(^ovct Ao^y e^^^^ii^ Ae>i)oq , ei-- 

-Trtg TO Tpt^ ^^«^ t^^gtp^gv. 

Ineademratione^ magnitudines ejje dicuntur , /^n- 
ma-adfecunddnij&tertia ad aymam , g^z;^;/^^ /^r/V;^^ 
terti^ ^qvemultiplices , jecunda & qvarta aqve- 
multtplices^juxta qvamcunque multiplicationem y utra- 
queUtrdmque^^^elunafuperant , vel una aqvales funt 
1 Rr 2 



vel 



316 WlLHELMI LaNgI. 

•vel una deficiunt inter fe comparata. §lva vero , e- 
andemhabent rationem^ magnitudines,proportionales vo- 
centur* §lvando autem aque multiphcium , multtflex 
qvidem prima fuperaverit multiplicem fecunda : mul' 
tiplex vero terti^e non fuperaver it multiplicem qvart^y 
tuncprima adfecundam majorem rationem habere dici' 
tur, qvamtertia ad quartam. His verbis definitio ra- 
tionumaeqvaliura&inaeqvaliumab Euclide libro V. 
Elementorumconcipitur. Notandum autemeft,ea 
verba, qv:E in priore defimtionerationum,nempe, 
jEqvaIiumfeuearundem,reperiuntur,Ksty' oTnmh -ttoa- 
X!i.-sr\aMnx<f(A]iijuxta qvamcunque multiplicationem , et- 
jamin pofteriore definitione efTe repetcnda cumali- 
asipfa defimtionimisfitanguita: qvod ipfe quoque 
Meibomius veruni fupponit* Id vero mirii fatis 
nequeo,quid,yelEuclidem, vel Eudoxum moverit , 
ut definitiomsloco h;Ec fupponeret; aha vero hinc 
dcmonftraretlonge his clariora. Qva qvidem in re 
ejufdem criminis accufari poteft , cujus in priore libro 
reum ex Proclo peregimus ApoUonium • nempe , 
quod dum res manifeftas demonftrare conatur , ea 
qu^magis obfcura funt , & quorum veritates minus 
perfpicu^ , cogatur fupponere. Definitiones enim 
Geometrica^exphcant paucis tantum verbis, iifque 
perfp;cuis , quid illud fitquod definimus. Et taTes 
noftrre funt , capite hu us libri Vll . cyEavaks ra 
tmesdtcnntur, qv.J^nvicem. nec m^r?"pm, nec 

mino- 
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tninores. Ratio autem^ altera ratione major dicitur , 
qua; aqvalem excedit.Minor vero qva ab aqvali defictt. 
Qvodautem antecedeiitia xqvalium rationum juxta 
qvamcunque multiplicationem aequemultiplicata fi- 
mulexcedant confequentium arquemultiplicesj inse- 
qvalium vero rationum non itcm : id demonftratione 
qvadam & explicatione fatis operofa indiget. SaU 
tem, obfcurius hoc eft , qvam illud, quod inter propo- 
fitiones V* libri Elementorum demonftratur^o^^'^^- 
lia ad idem eandem habere magnitudinem^ Atque 
hac qvidem in parte non ab omni culpa liber eft auftor 
hujusoperis, fiveEuclidesiseft, fiveEudoxus. Nc- 
quetamenhxcmovetMeibomius j fedunamexhifcc 
definitionibus falfam efle ait, nempe rationum ina^- 
qvalium. Eqvidcm Euclides folam majorem ratio-. 
nem definit : minoris vero naturam ex oppofito intcl- 
ligi vult* Quod autem male falfitatis a Meibomio 
accufetur, id nunc demonftrabimus. Et ut haec quo- 
queabEuchde pr^terleges Geometricas allata cer- 
tamdcmonftrationemhabeant; treshafce Propofiti- 
onesinmediumadducam , quas fi Geometris placue- 
rint ; Euclideis pro exphcatione adjungantor. 

Propositio I. 

Si dua quacunque finit£ magnitudines aquemulu- 
plicenturj habebunt earum aquemultiplices eandemin- 
ter fe rationem , qvam magnitudo admagnitudinem : & 
multiplum^rimamagnitudinis , adprimam magmtudi^ 

Rr 3 nem 
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nm-, eandem habebit rationem, qvam^ multi^lum fecunda 
magnitudinis, adfecundam. 

Sintenim, indiagrammatchujuslibriZJST, AE&c 
ADqvaccunque magnitudines , quae , jequeraultipli^ 
plicatx , faciant qvafcunque magnitudines, v* g. AF 
& AG, vel AH & AI, vel AK & AL , vel denique AC 
& AB : dico, ut, AE ad AD, fic AF ad AG, & AH ad 
AI , & AK ad AL , & AC ad AB. Vel enim AE, 
qvatur ipfi AD , vel non sequatur. Si aequatur : ergo 
per Axioma VI. libri I. Elem. aiquemultiplicia eo- 
runi mter fe erunt xqualia. Eodemenimjure,quo 
ejufdem vel xqualium magnitudinum dupla, inter fe 
funt ^qualia , etiam tripla erunt aEqualia;& qudrupla > 
& decupla ; & millecupla , & fic in infinitum. Si ve- 
roin^qualiafuerint; unum ergo majus erit , alterum 
minus. Sit AE major magnitudo ; AD autem minor: 
ereaaqueex Dperpendiculariquacunque, itaut an- 
gulus ad D fit rearus ; conjungantur AE & ADcirca 
A: ita ut faciat, cum perpendiculari, triangulumAED 
Multiplicetur nunc linea AD, ita utduplum ejusfit 
AG , tnplum y^/, quadruplum AL , & fic in infinitum. 
ProducaturAEverfusE infinitav. caufainM. educ- 
^Sr A M^- a ^ Pe^-Pendicukribus ufque dum fe- 
centAM. mfinite eduaram; dico fingula fegmenta, 
daredup um,tnplum,qvadruplum, qvintuplum ipfi- 
Zv ^^^^' Perpendicularem ex G fecare AM. 

veroe?>r ^''AT^\^P^'"' AE : pcrpcndicularem 
vero cx /fccarc AM in H , ita ut AH fi> tripla ipfius 

AE, 
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AE 5 ficut eft tripla ipfius AD, Atque eodem mo" 
do perpendicularem exL.fecareAM inK: itaut AK 
fitqvadruplaipfius AE. rurfumque perpendicularem 
ex Bfecare AM inC , ita ut AC fit qvintupla ipfius 
AE. Quoniam enim DE. GR IH. LK. BC funt per- 
pendiculares ejufdem tcQ:x AB : crgo inter fe omnes 
funt parallel:^ : adeoque erit , ut AD ad AG , fic AE 
ad AF; & ut AD ad AI, fic AE ad AH: & fic in fequen- 
tibus* Vel,aliamethodo,junganturEG& DF. qvo- 
niam ergo triangula hxc EFD, & EGD funt in eadem 
bafi ED 5 &c inter eafdcm parallelas ED. FG:erunt tri- 
angula in vicem asqualia* Eft vero triangulum AED, 
etiam aequale triangulo EGD, utpote m eadem altitu- 
dinc&maeqvalibusbafibus. AQenim duplaeft ipfi- 
us AD , adeoque DG sequalis ipfi AD. Qux autem 
cidem sequalia , etiam invicem funt a^qvalia. Eft er- 
go triangulumEFP asquale triangulo AED.Sunt vero 
ineadem altitudine. erunt ergo & bafesasqvalespcr 
I Sexti Elem:adeoque EF aequalis ipfi AE.Totaergo 
AFerit dupla ipfius AE. JunganturporroEI&DH. 
quoniam ergo triangula EID, & EHD funt inter eaf- 
dem parallelasiED & HL, & fuper eadem bafi ED, e- 
runt invicem asqualia. Eft vero triangulum EID du- 
plum trianguli ADE. Sunt enim m eadem altitudi- 
ne: adeoque^fehabent invicem,ut bafes. DI au- 
tem, dupla eft ipfius AD. tota enim AI , tripla eft ip- 
fius AD. Triangulum ergo DHE erit duplum trian- 
ffuli ADE. Sunt vero hacc triangula lu eadem alti- 
^ tndi- 
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tudine. Ergo & bafis HE bafeos AE dupla erit : a- 
deoque , tota HA , tripla erit ipfius AE* Eodem 
modo j unftis EL . & DK. demonftratur EK e/Te tripla 
ipfius AE, adeoque AK5 qvadrupla efle ipfius AE. 
Et fic AC ipfius AE qvintupla. Ked:x ergo AF 
& AG funt aequemultiplices AE & AD. Tum 
quoque AH & AL & rurfum AK & AL. & denique 
AC & AB. aequemultiplicesipfarum AE & AD. Eft 
autem.ut ADad AGjficAEad AF.&ut AD ad AI, 
fic AEad AH.vel, ut ADad AE , ficAGadAF5& 
AIadAH,ScALadAK,&ABadAC. Rearxenim 
DEjGFjHIjKL, CB 5 funt parallelse , iitpote ei- 
dem rcQ:x perpendiculares. Ut ergo magnitudo ad 
magnitudinem , fioa^quemviltiplices ad a^qvcmulti- 
plices. Rurfum ut AF ad AE , fic AG ad A D , & ut 
AH ad AE 5 fic AI ad A D. Ut ergo 5 a^qvemultiplex 
primasjadprimammagnitudinemj fic , seqvemulti- 
plex fecundx, ad fecundam. Qupd erat demonftran- 
dum* 

Propositio IL 

Si fiterint qvatuor magnitudines , qvarum prior ad 
feamdam , eandem habet rationem^ qvam tertia ad qvar- 
tam^ antecedentiavero qvacunque multiplicatidne modo 
ambo eadem multiplicentur : tum qvoque confeqventia^ 
qvacunque mulriplicationeyfed ambo eadem , multtplicen" 
tur : dtco 5 // multiplum prma 5 excedatmultiplum fecun- 
da 5 etiam multi^hm tertia^ excedere mu/tiplum qvart^: 
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& fi deficiat 3 deficere : & fi aqvetur •, aqvari, Et 
vice verfa 5 Ji antecedentibm aquemultiflieatis , & con- 
feqventibus etiam ^equemultiflicatis 3 multiplicia ante- 
cedentium^Jtmul excedant multiplicia confequentium ; 
Jimulve ab iis deficiant^ autjimul a^qventur^ in omni mul- 
tipli^tione : tum frimam^ ad fiecundam , eandem habere 
rationem^ qvam tertia^ ad qvartam. 

Sint enim in figiira num. XXI. magnitudines AB^, 
AC.JV.&cAEi &cfit,utyABzdACi ficAD ad 
AE^ iEquemultiplicentur AB &c AD.ncmpc qvin- 
tuplicentur , faciantq^ AF & AG. AC autem & AE, 
confeqventia esiam acqvemultiplicentur , faciantque 
duplicata^H&t^ir) triplicataautem, ^iV/& AL: 
dico, fi AF, multiplex primnc, feu^, fuperaverit 
^//multiplicemfecundaefeu^C; etiam^G m\]lti- 
plicem tertia: fuperare AI, multiplicem qvart^^ Et 
fi AF multiplex primx 5 minor fuerit qvam AM mul- 
tiplex fecundce : etiam^G multiplicem tertise , mi- 
norem cfTe ALqux efl: multiplex ^£,feu qvart^ : & fi 

vetur, seqvari. Qupniam enim demonfl:ratum fu- 
it prsecedente propofitione , seqvemultiplices dua- 
rum magnitudinum eandem invicem habere ratio- 
nem, qvammagnitudoprimaadfecundam : eritergo, 
ut , AB ad AD , fic AF ad AG, Sunt en im AF & 
j/G^qvemultiplicia magnitudinum AB & AD. Et 
rurfum, ut, ACzdAE, fic AH^dAl Sunt enim 
AH &c ^/sequemultiplicia magnitudinum AC &c AE, 
At vcro exconftruaione, eft, ut, AB^d AC , fic AD 

S f ad 
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ad JE : vel , ut, JB ad , fic t^Cad Erit 
crgo, ut JB ad JD , hoc eft , ut JF adJG ^ fic 
ad^£,hoceft, fic AHzdJI, vel AMzdi^L. Si 
crgOtvfF multiplex primac, feu , fuperavcrit 
i^//multiplicem fecunda^ j etiam ^//G multiplex 
tertix fupcrabit Kyil multiplicem qvarta^. Eft ecim^ 
ut , ^Fzd^H, fic o^G ad ^I Et , fi 
multiplcx prima^, minor fuerit qvam multiplex 
fecundse : etiam t^G multiplcx terti^e , minor erit 
qvam multiplex qvartx. Eft enim , ut ^^F ad 
CAM , fic t^G ad t^L. Dcniqve, fi multiplex 
t^Caeqvalis fuerit multiplici c/fB , ftiam multiplex 
ty^Ey ceqvalis erit multiplici t^D. 

Pro altera autem partc propofitionis demon- 
ftrartda, fit FA & Go^ ^eqvemultiplicia anteccdenti- 
um f^B & i^T> , qvae qvidem juxta qvamcunqve 
multiplicationem 5 fimul excedant asqvemultiplicia, 
confeqventiumo^C&t^£ fimulqj dcficiant , aut 
fimul aeqventur ; dico t^B ad c/^C eandem habere 
rationem, qvamc/^D ad AE. Qupd in omni hac 
multiplicatione verum eft. Si enim adverfarius hoc 
negaverit, dixeritqj , antecedentia qvidem aeqvemul- 
tiplicatajuxta qvamcunqvc multiplicationcm, fimul 
exedcre xqvemultiplicia confcqvcntium &c* non 
tamcn ideo rationes effc eafdem fcu a:qvalcs : fit ergo 
unaqvidem ratio AB ad AC > altcra autcm AP ad 
AE , qvarum antecedentia cx advcrfarii hypotefi 
xqvemultiplicata juxta qvamcunqve multiplicatio- 

nem 
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nem limiil cxcedant xqvemultiplicia confeqvcn- ' 
tium : nec tamcn ipCx rationes fint asqvales. Qum- 
tupleair AP. fitqve AQ, Retentis ergo prioribus, 
qvmtuplum qvidem AB , unius antecedentis, efl: AF : 
qvintuplum vero alterius antecedentis , nempe AP; 
cft AQ^ Ex prioribus autem, duplum ipfius AC, pri- 
.orisnempeconfeqveptisefl', AH j duplum vero AE 
/pofterioris confeqvcntis, efl: AU Excedit autem 
AF a^qvemultiplex unius antecedentis ipfam AH 
qvemultiplicem fui confeqvcntis. AQjiutem aeqve- 
multiplcxalterius antecedentis, nonexcedit AI as- 
qvcmultiplicemalteriusconfeqventis ; ergo non fi- 
mul excedunt icqvcmultiplicia antccedentium ^eqve- 
multiplicia confcqventium : qvod ^fl: contra hypo- 
thefin. Supponitur cnim cEqvcmultiplicia fimul cx- 
cedcre* Quafcunq ve ergo rationes inseqvales fumat 
adverfarms 5 fl:atim dcmonfl:ratur seqvemultiplicia an- 
tecedcntium , non fimul cxccdere aeqvcmultiplicia 
confeqventium juxta qvamcunqve multiplicationem: 
adcoqve ahqvid concludi , qvod efl: contra hypothe- 
fm. Liqvet ergo, propofitum verum eflre. 

Propositio III. 

Si qvatuor tnagnitudinum ^prima & tertia qvacunq^ 
multiplicatione aqnemulttplicentur , acfecunda & quarta 
etiam qvacunque multiplicatione aquemultiplicentur : 
quemultiplex autemprimi^ excedat aquemultiflicemfecun^ 
di yfed ^quemuUtplex tertii non excedat aquemultiplicem 

Sf 2 quar- 
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quarti: trunt du^ ilLe ratioms inaqvales-, &iUaqvi' 
demmajor^ cujus antecedentts aqvemnltiplex^ confeqnentis 
aquemiiltiplicem excedit : illa autem minor , cnjus antece- 
dentis aqvemtiltiplex , confequentts aquemnltiplicem nori 
txcedit : hoc efl , prma magnitudo ad fecundam majorem 
habehit rationcm , qvam tertia ad qvartam-, Sint in 
liguraXXI.qvatuormagnitudines AB, AQ APjAE. 
qvarum prima & tertia qvintuplicatas dent AF & 
AQ^ fecunda vero & qvarta duplicat^e dent AH, AI : 
dico , qvoniam AF , multiplex prim.T fuperat AH 
multiplicem fecunda^, AQ^autem multiplex tertiiE, 
nonfuperat Almultiplxcemquarta^ ^ qvod ratio AB 
ad AC major fit qvam AP ad AE. Quod enim ratio 
AB ad A C diverfa fit ab ratione AP ad AE , adeoque, 
bmxh^K rationes in^qvales.-pnEcedentipropofitione 
demonftratum eft. Cum ergo rationes AB ad AC , 
& AP ad AE fint in^qvales : ergo una ncceflario mi- 
ngr erit s altera major, At illam rationem majo- 
rcm efle , cujus antecedentis multiplum , majus eft 
multiplo confeqventis i illam autemminorem, cujus 
antecedentis multiphim 5 minus cft multiploconfe- 
qventis ipfa redta ratio & fana hominis mens diftitat* 
Quis enim fanuscontrarium ftatueritPaut qva veritate, 
vcl in mediu illud adduci, vel fapientibus viris-probari 
potcft.^ Ini6vero,rcipfarationem ABadAC, ma- 
jorcm cflc, quam AP ad AE , iride Iiquet. Reduftis 
cnnn ambabus rationibus ad idem confcquens AE • 
cnt qvidem , ut ABad AC , fic ADad AE. Ratio 

crgo 
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ergo AD ad AEs xqvalis rationi AB ad AC, cft major 
ratione AP ad AE. Eftenimantecedens AD majus 
antecedente AP. ideoque illa ratio major hac 5 per ca, 
qvx funt demonftrata c^pite. XIV. pag 311. 

Qu|bus demonftratis 5 ipfa definitio VII. libriV. 
Elcmentorum Euclidis veriflima deprehenditur : fal- 
fumque omne illud quod Meibomius in contrarium 
movet : tum qvoque , ea omnia vera , qvce Propofitio- 
jne VIII. & X. libri V* Elementorum funt propofi- 
ta 5 cum ex hac definitione , demonftratio eorum jux- 
taEuchdem procedat. Imo vero , fi hxc definitio 
omitteretur : harum tamen Propofitionum veritas fa- 
cillima methodo demonftraretur. Eft enim VIII. 
Propofitio 5 hsec. Inaqvalium magnitudinum major ad 
eandem, majorem habet ratiomm , qvam mmor : & eadem 
adminorem , majorem habebtt rationem ^ qvam adpmo' 
rem. Nempe , tribus qvibufcunquc magnitudmibus 
datis 5 eadem , vel utraque datarum major eft , vel mi- 
nor, vel alterutri^^quahs , vcl denique una qvidem 
major, altera minor. Ut in figura X aII* Sint dux 
datse AB major , & CB minor , qvx qvidcm conferan- 
turcumaha,nempe,vel AK, itaut AK utraquc data 
major fit,vel AF, qvae utraquc data, minor fit , vcl Al 
aut ACqvarum illaipfi AB, haec, ipfi CDcft^qvalis, 
vel denique AH, (\\\x neutri datarum ^qvalis eft , fed 
minor qvidcm qvam AB , major autem qvam CD. In 
omnibus ergocafibus , ratio majorisad candem major 
eft • qvam minoris adeandem : cum retento eodem 
' ^ Sf 3 - ton- 
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conreqventc, antecedens illius rationisfitmaju9. Da- 
tfficnim rationes,qva;invicem coniparantur,funt, AB 
adEK,&CDadEK. ABad EI , &CDad EI • AB 
adEH, &CDad EH: ABadEG, &CDad EG- de- 
mque AB ad EF , & CD ad EF. At in omnibus his- 
cc rationibus femper priorum rationum anteceden- 
tia funt majora antecedentibus pofterioruni .• cumil- 
hcantecedens fit niajor magmtudo,heic minorj con- 
icqvens autem idem. Rationes ergo majoris macrni. 
tudmisadeandemmajores funt , qvamrationes mi- ' 
noris magnHrudinis ad candem : qvoniam illic antece- 
dens majus eft 5 hic minus : juxta demonftrata capitis 
XlV.pag. 311. ^ 

■ ^/^''*%''°^.^"^<Jemprincipiisconftat, rationeme- 
jufdem ad mmorem magnitudinem majorem cfle ra- 
none ejufdem ad majorcm magnitudinem : hoc eft, m 

SaB &T?r^ '"^Pr-n^efrcqvam EK 
adAB, & fic Elad CD majorem rationen? haberc, 
ovamEIadAB : eodemque modo EH , vel EG, ve 
LF majorem habere rationem ad CD qvam ad AB 
Si enim eodem antecedente retento , confeqvens au-' 
gcatur: ipfa ratio imminuitur : jnxta ea qva: demon- 
AratafuntcapitcXIV^pag. 5x0! Unde^umrn om. 
lubushirceratiombus idemf.t antecedens, unumau- 
temconfeqvcnsmajus,altcrumminus : erit etiam,1?a 

Sor^m S''''"' majus: adcoqve, ratio cjufdem ad 
^morem magnitudmcm , major, qvgm ejuldem ad 

majo- 
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majorem magnitiidinem. Unde tota Propofitio VII L 
certiflime ac breviflime demonftratur. 

Sed& decima propofitio hujus libri ex hoc eodcm 
principio demonftratur. Verba Euclidis fimt. 
Tav^^o^ cLww Aoy>y e^^vlcav y ^tqv iUi(^ovcLXoy>v t^^v ^ g)ce<v# 
IIzkCov ifriy^z^o^ 0 <36 To ctujo ^eiQ ovot Xog^jy ep^fct:)gx^vo eAocrloy e<n/c 
^^adidem rationem habent ^ e(?r»;» majusqvidem illud 
efi qvod majorem hahet rationem : ad qvodautem idem 
majorem habet rationem^ilhdminm eft. Nempe, cum 
duaemagnitudines antecedentesidem habeant confe- 
qvens j unum autem antecedens, majorem ad idem 
habeat rationem,qvam alterum : feqvitur , hoc ante- 
cedens majus eflfc. Etenim demonftratum antea eft; 
majorem illa rationem habere, qvorum antecedentia 
cum eodem confeqvente comparatafiintmajora : mi- 
norem vero 5 qvorum antecedentia minora. Vidc 
capite XII. & XIV. Haec ergo tam certafiint, ac 
folemmeridie lucere, aut nos homines efl^. Unde 
falfum ac vanum omne illud qvod a Meibomio in 
contrariumadfertur. Videndum tamen, qvibusar- 
gumenais haec oppugnet Meibomius , & an illa fa- 
picnte viro, aut veriratis amante digna.^ 

CAP. XVL 

Ipfum ergo Meibomium nunc difl[erentem audia- 
mus libro fuo de Proportionibus pag. 1 26. Falfaigitur 
eko^avaTropoJitio Itbriqvinti EUmentorum Euclidis 
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c^decma^qvas pag, ^2, & ^6. retuli & mtdtaali^^ 
quaab pjispcndent, Falfa ergo eH , uti po/iea amplius 
ofiendam libri qvinti definitiojeptima^ qvam paginaso^. 

4. retuli 5 qud tanqvam bafi o£iava lUa Propofiitio ni* 
titur. Multa autem Tropofitiones veterum qvamvis 
falfie non fimt ^ male tamen ex his elem.entanbus demon* 
firata probanUir. Male enim Euclides hac oEiava quin^^ 
tt ufius demonftrauit efifidem Ubri Trofofitiones XIV^ 
XX. XX L Malequoque divinus Archimedes ex eaderU 
demonfiravit fiecundam^ropofitionem libriprimi deSpha- 
ra & Cylindro , qvam pagina 5 7. adduxi , ad qvem Eu^ 
tocius commentando multoj erroneas Propofitiones , e^s 
oBava qiiinti dedu£l^ts^protulit qvasante tpfium Pap- 
fus produxerat Mathematicorum CoUeCtaneorum lib, 
VIL ex quo defiumftas y libriqvinti Elementorumfini j 
Juniores iUa adtexuerunt. Ex iUa quoque oBanja 
qvinti 5 propuUulavit infiignis iUa paralogifimorum fieiies^ 
mfiecunda demonflrationeVm.Propofitwms Itbr, 11. de 
Sphara & Cylindro qv£ a pagin£ 48 . verfiu 2 3 . his ver^ 
hU incipit 3 cS^ixt^ov h om ro Iltw F©/ Monfirandum 
igitnr qvadratum d CHtn HF minus efife re^angulo a 
BHC in H G* qvod idem eff ac monfirare quadratum a 
CHadre^fangulum.d BHC minoremrattonem habere^ 
qvam reEiam GHadHF. Nempc 1 6. ad 24. minorem 
habere rationem qvam habeat \o\ad is\^vel zxad^i. 
cumcontrafiatuendumfit 16. ad 24, majoremhaberera'^ 
tionem, qvam habcat ii.ad^i. (^omam enm e!f , ut 
16, ad 24, ita 2U ad sii, ma:or efi d/fianttainter 

21. & 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuestLLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.314 



De Veritat. Geometr. Lib/II. 329 

2i.cb"3iT, hoc eff 16. ^ 24 5 qvam inter 21. & '^i^ 
Nulla autem ex omni antiqvitate CMathematica illujtri- 
or Propojitioproferripoteft y qvam h£cfit o^ava CAr* 
chimedUy in qvatoties dicatur 5 qv£ ratio major Jit ^ 
qu£ minor 5 qv£ alterim dupld^ qva fefqvialtera^ in quo 
cum Theonejuniores omnes (^inprimisGregoritis aSaB. 
Vincentio tam ample errarunt. Ideoque Eutocit com- 
mentarium , qvo fufifjime h^c Tropojitio & Eucltdea 
doBrina y ideH , lii?ri qvinti Propofitwnes VIII, & X. 
enarrantury totumproferendum putavi: ut, qvid veteresy 
hic docuermt^ clare omnibm conflaret. Ita autem h£C 
coh^rent , ut o?nnes Juniorum errores, nifi perfpe^is 
veterum erroribas folide dijudicari neqveant. ^are , 
inqviebat Euthymius , cumvs pracipiius hujus narratto- 
yns mihifcopus ft, ut.totam antiqvitatem,ignorat£ in 
qvibufdam Elementvs Geometri^ convincam demde 
autem.Juniorum pravas explicationes monftrofas haU 
lucinatwnesdemonflrem 5 antiqvisbunc honorem habe- 
bOiUtprimi^ demonflrationumviribus ada[ih veritatiy 
omnium rerum antiqmffim£ , viBoriam concedere co- 
gantur. Agite ergo, 0 pr^clari Mathematici , & omnes 
hmniineruos contendite, ut & acute omnid qu£ porro 
rdaturusfuminfpictatvs, &alacriter veflra ratwmbus 
adduEivs defendatis. Falfam dixi qvinti Ubrt Tropqfi- 
tionem o^tauam, ^od fi tlla qua tnprtnctptts , paulo 
ante cxpofui, bene vobts perpenfa effent .falf tatvs moque 
caufas perfpeBas haberetis. T>uobus autem modis tUius 
falfitatem ofiendam, Primofa/faEucUdtsprtnciptade- 
' ^ ^ jf; mon^ 



WilhelmiLangL 

tnonfirando : Altero , 'vera Euthymti pr/ncip/a confir- 
tnando. Itaautem Sccontra Euclidem porro argu- 
mentatur & fua probare conatur. Tres autem hiijus 
Tropofitionvs cafid^s effepojjimt. Vel enim tertiaD: (nem- 
pe adhibeatur diagramma Euclideum ad hancPro- 
pofitionem a Commandino allatum } utrauis reliqua- 
rum B 5 C mmor e(i , vel major : vel majore ^ , minor > mi- 
nore autem C^major, Primo cafu , prmum kujus Tro- 
pofitionu membrum^ qvod pagina 3 2. relatum eft hvs ver- 
bvs 5 Inaeqv^alium magnitudinum major ad eandem ma- 
jorem rationem habet, qvam mmor Euthymius verum 
pronunciat: falfum autemmembrumfecundum^ reuer- 
tendo aduerfam priori fententiam proferens > quod ibi- 
demhisverbis conceptum attulimus & eademadmi- 
norem , majorem rationem habet, quam ad majorem. 
Atque hujm primi cafus illud exemplum ponemus , quod 
.Graci codices editus & manufcripti adferunt : quod & 
Commandinus retinuit , Gr£ci Codicts retigiofus inter^ 
presy quem ftne caufa hic defcruit Clauius , dum tertiam 
T> ^ fecunda C pofutt majorem^propofitionumXlV^ XX ^ 
XXLejufdemlibridemonjbratioHes^ utptito^fecutus, Ve- 
rumigitur efi primum membrum^^adT) ^ feu 7 ad^. 
majorem rationem habere^ qtiam CadT^.^ few) adj^ : at' 
falfum membrum fectmdtim , nempe T> ad C^fen A-ad^y 
majorem rationem habere^ quam D ad \ ^ feu ^ ad 7- 
Secundo cafu^ p^imum membrumfalfum eff j verum au- 
tem fecundum. Falfum enim eff ^ ad 6 y majorem 

ratio' 
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rationemhabere , qvam 3 add. fedverum 6ad^9 
jorem habere rationem , qvam 6 ad 4. 7Vr//^ 
falfum eH utrumque membrum , qui^pe & hocfalfum 
eff^ad 3 5 majorem habere rationem^quamz adl \ & 
ijludiadz^majoremhahererationemyquam 3 ad^.quod 
diuerji generis rationes inter fe comparari nequeant. 
§luare ex tribm hujus Trofofitionis cafibus^ unus verus 
e /?5 reliqui duofalfi , ut flatim demon(irabimus . Hxc 
ipfius Marci Meibomii verba funt , in quibus praeter 
ftolidamquahdamvanitatematquearrogantiam , in- 
fignis quoque fe monftrat falfum dicendi libido.^ E- 
qvidem capitc XL hujus libri accurate & plene de- 
monftravimus, qvam turpiter Meibomias Le£toriim- 
ponat , dum Theonialiifque juniorum errorem affin- 
git , qvemnoncommifere : quam falfo hunc ipfum 
Theonem & Eutociumaccufet, cum & is, &cocteri 
poft ipfum Mathematici, optime eaomnia fcivermt, 
q vse Meibomius pro fuis oracuhs venditat pagina68. 
Unde hxc tam cruda rurfum Ledtori apponere opus 
non erat. Eqvidem, in iis qux antea attigimus , ita 
fe geffit Meibomius, ut fraus non ab omnibus tamr 
facile animadverteretur. Quotufquifque cnim eft, 
quiTheonem veterefve legit. In his autem , qux 
contraEuclidem movet,ipfa veritatis pnncipiafmgu- 
lis omnibufque hominibus innata, convellit 5 ut mul- 
to q vide helleboro ipfi opus fit , ad tam craflbs humo- 
rcscerebropellendos , qvibus occupata mens , idvel 
ignorat . vel refpuit , quod nemo fanus veriun efle non 
^ Tt 2 per- 
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pervidet : nemo, nifi mente motus, pro falfo unquam 
habuerit. Falfam dicit oftavam & decimam Propo- 
fitionem V. Elcmentorum Euclidis : falfam VII^ 
definitionem ejufdem libri : quas omnes veras efl^e, & 
nunc dicimus , bc antea clariflime demonfl:ravimus. 
Unde nugse funt , qux de erronbus & falfis exphcatio- 
nibus Vet^nim pariter ac recentiorum hac in parte 
fomniat Meibomius. Qiye enim hifce fundamentis 
nituntur, atque hincfolidedemonfl^rantur, certiflima 
funt 'j cum ipfa fundamenta fint optima ac certiflima. 
lUivero, qviexifl:imantnos Meibomio nihil contra- 
rium diccre , advertant huc animum. Is enim falfam 
oftavam & decimam Propofitiones libri qvinti Ele- 
mcntorum dicit ; ego utramquc veram efle demon- 
ftro. Is rationcm 1 6 ad 2.4 , majorem efl^ ait ratione 
2 1 ad 3 1 ♦ ego minorem dico. Is falfum efle ait , ra- 
tionemj^ad6^minoreme(Je quami^ ad 6. ego idipfum 
verumeflfeaffirmo. Qiiidmagis contrarium , qvam 
verum & falfum ? affirmatio&negatio ? majus&mi- 
nus ? 

Sed conferamus invicem Euchdis^hoc efl^jnofliram 
afl!ertionem 5 cum hac Meibomu : &:prim6quidem , 
intertioMeibomiicafu, ubi AB, feu unam datarum 
magnitudinum, tcrtia feu D majorcm ponic 5 C au- 
tem feu fccundam , eadcm tcrtia minorem. Sirque 
ui figura num. XXIL hujus libn, AB Meibomii , feu 
prima inxquahum, ctiam noftra AB. C. autem Mei- 
bomiifcufccundaina^quaUum, fitnoftraCD , deniq; 




tcrtia 
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tertiafeueadem qvx eft Meibomii & Euclidis D , fit 
iioftraEH. Dicic autem Euclides rationem AB ad 
EH 5 majorem efle 5 qvam CD ad EH. Tum qvoq;, 
EH ad CD, majorem habere rationem , qvam ad AB. 
Utrumque fallum efle ait Meibomius ; nos autem ve- 
riffimumefTeanteacertiflimedemonftravimus. Per 
ea enim, qv^e capite XIV. & Xll. fuerepropofita, 
manifeftum fecimus : redu£tis binis rationibus , ad 
idcm confequens , tum illam majorem eflTe , cujus an- 
tecedensmajus ; illam verominorem, cujus antece- 
dens minus. Retento autem eodem antecedente, 
illam rationem majorem , cujus confequens minusj 
lillam vero minorem , cujus confequens majus. Ratio 
ergo ABadEHjmajorerit, quamCDadE-H ; cum 
antecedens AB, majus fit, antecedente CD. &rurfus, 
ratio EH ad CD , niajor erit, quam ad AB y cum illud 
confequens minus fit 5 hoc majus. Videndum ve- 
ro , quid contra manifeftam hanc veritatem adferat 
Meibomius ? Dicit utrimque membrum hoc cafu fal- 
fumeffe , quod divcrfi genens rationes exceffiva & de- 
feBiva inter fe comfarari nequeant^ At vero undc 
probatMcibomiushafce rationes comparari invicem 
nonpofle ^ Creditne nos adeo fungos eflfe , ut fidem 
habeamus contra claras ac manifeftas demonftratio- 
nes fine probatione qvicqvam. proponenti ^ At fi 
in Geometricis difputare veht , faltem principia ipfi- 
us cognita habeat. Demonftravimus autem in prid- 
ribus,mhiliaGcometriafupponidebere : nifiquod 

Tt 3 com- 
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communi omnium hominum notione venim depre- 
henditur. Sicut illa Geometrarum Axiomata vere 
talia funt. §lv^e eidem aqudia etiam inter fe funt 
qualia. Et totum majus fua parte, At vero talene 
ihoc eft principium Mcibomii. Rationes exceffiva & 
defe^iUie comparari invicem nequeunt. Quis unquam 
mortalium hoc conceflTerit , praster Meibomium.? 
Contrarium docent omnes Geometrsejomnes Mathe- 
matici.Imo rcipfa comparant in vicem rationes cxcef- 
fus&defedlus. At fi impoffibile effet rationes excelTus 
&defeftus invicemcomparare: nequeid feciflent Ge- 
ometra^. Qupd enim impoflibile eft, aut fieri nequit, 
id nemo mortahu facere poteft. SanCjid quivis ratione 
prseditusperfpicit: quodea quse fieri nequeutj ab ne- 
mine fiat. At revera comparatur invic erationes excef- 
sAs&defeftus.Ergo comparatio tahu rationumfieri 
poteft,nequeeftimpoflibiUs.Sed video facile , quid 
Meibomium in hunc errorem pr^ecipitaverit* Fando 
forte audiuerat, efl^ qvxdamapud Geometras , qux 
comparari invicem nequeunt. Crediderim quoque ex 
verbis hifce Euchdis in Definitionibus rationum, 
Xoy^ e9x ^>^9Sv ojjuoycmv )cA. Ratio eff duarum 
magnitudimm ejufdem generis &c. erroris fiii funda- 
mentum traxiflc. Verum qvidem efl , nullam ratio- 
nem pofle fumi inter ahquid & nihil. TS hv^^ 
ro i^v j^J^^ \oy>s '6^. Ratio enim rei alicujus 
feu (entis) adnihil nuUaeft. Unde hac quidcm in ' 



parte 
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parte verum ait Meibomius pag. 146. Cquamvis nihil 
noviadferat) diuitum bona , cum pauperum bonis, 
qux nulla funt , conferri non pofle. Sed unde pro- 
bat Meibomius , rationes excelfivas (ut illeloqvitur) 
aliqvidefle , defeftiuas vero nihil ? Sane, rationem 
aequalitatis vocat rationem nihili. An vero rationes 
defeftusetiamfintrationes nihili ? id autem ignoro. 
Quod fi has quoque tales fecerit , jam non video qvid 
incerrationes aequahtatis & defedus difcriminis fiet. 
Equidem inter jocoferia narratum mihi aUquando fu- 
it, vaccam fine cerebro vixiflTe per fpatium aliquod 
fatis longum , craniumque apertum nibil cerebri mon- 
flraflTe^fedviasquidemduaufqucomnes, tum quoq-, 
pulpam ipfam in lapidem mutatam. Quod ego Mei- 
bomio evemflenollem. Tum enimfacile fieripoflTet, 
ut cui nihil in capite cerebri efletj iUi quoque ipfa ratio 
adeo dcfeaiva foret , ut plane inftar nihfli fieret* Sed 
meHora fperamus optamufque. Tantum id ajo , male 
argumentariMeibomium, pag. 146. qui principium 
fuum, nempc rationesexcejjus&defe^nsnon pojJeiU' 
rvicem cmparari hinc probat j quod bona diuitis & 
esentis,feuquinilpoflidet, nequeant conferri. Vc- 
rum enim efl: , fi quidem Titius nihil planc poflideat 5 
tum bona Lucii , cum iUius bonis, comparan non pof- 
fe- cumnullainftituipoflit collatio, inter ahquid & 
nihil Hoc autem contra comparationem rationum 
c^ccUis & dcfeaus nil concludit : cum , rationes de- 
feOus vere fint aliquid ; ideoque , collatio ifta fit rei 
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alicujus ad aliam. Ut autem curiofb Leftori , gratam , 
hacinparte, operampr^eftemus : paulo accuratius de 
iis difputabimus y qux comparari in Geometricis invi- 
cem nequeunt* Inter ea ergo , ratio in Geometricis 
fumi nonpoteft : qun^, communem aliquam menfu- 
ram non habcnt. Cum enim ratio proprie atq-, accura- 
te loqucndo, fit mutua duarum magniVudinum relatio 
fecundumquantitatem: hoceft, ratiofit illa habitu- 
do, qvamuna magnitudo habet ad aham ; nempe, 
quod velirquahsalterifit, veldupla , vel tnpla, vel 
centupla , Sc ficporro in infinitum : hxc autem relatio 
feuhabitudo , noncognofcaturfmecommuni menfu- 
ra: ergo, ubi nulla communismenfura, ibinequera- 
tio. Ubienim nulla fueritcomm.unis meniura : ibi 
nequedici potcft, anunum alterius duplum fit , an 
triplum , an dimidium ^ unde nec ipfa ratio haberi 
fcirive poteft. Equidem, in magnitudmibus inefla- 
bilibus dicere nequeo , unam alrenus duplam rriplam- 
ve efle : certam tamen harum Iinearum menfuram 
habeo , ita ut in qvibufcunque datis lineis eandem 
menfuram exprimere poflim. Inter lineam vero & 
quadratum quodcunque, in Geomctricis nulla ratio 
datur : quianullahorum perfeaacommunismenfura. 
Longitudo quidem totam hncam menfurat , fed qua- 
dratumcubumve non nifi fecundum unam menfuram. 
Ccctcra: autcm menfurx in latum nempe &z prcfun- 
dum, m hncanon funt. Idcoquc , cum menfurarieo 
modohneancqucat i utique ncc dici potcft , quota 

pars 
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pars y aut quotupla qvadrati cuMve fit. Hanc ob 
caulam , neque ratio inter finitum & infinitum datur: 
( Infinitu enim illud vocatur, cujus nulla eft menfiira ) 
ficutneq-, inter magnitudines, ponderaaut numeros. 
Neque enim magnitudinis alicujus &numeri, com- 
munis menfiira datur. In magnitudine enim qua- 
cunque , qvicunque numerus fijmitur : cum omnis 
magnitudo in infinitum dividatur : adeoque , &: u- 
numj&mille, &centummille numeri illic concipi- 
antur* Eodem modo in eodem pondere diverfi nu- 
meri diverfasque magnitudines confiderantur. Si 
enim cubus ferreus cum cubo plumbeocomparetur: 
fi magnitudo eadem fuerit , pondus di verfiim erit ; & 
fi pondus utrinque idem , magnitudo erit diverfa. 
Cum ergo nuUam communem menfuram habeant 
magnitudines, pondera & numeri 5 neque comparari 
invicem poflTunt fecundum magnitudinem : adeoque 
necinterillas ratiodari. Euclides, aliis qvidem ver- 
bis explicuit naturam eorum qyx comparari invicem 
poflunt. Definitione IV. libri qvinti. Aoy^A-^^iv^o^ 
ci?^yiXdL [jucyi^y\ KiyCiou^-, ^ S)jy(tlca Tro^^cLWXctaicL^^ofuvct iM>i- 
Xccv 'K^ifi-^^iv, Rationem ifivicem magnitudines hakre 
dicuntur > qu/e multiplicata fe invicem pojfunt excedere, 
Unde,rationeminvicemnonhabebunt , qvx multi- 
plicatiie, feinvicem excedere nequeunt. Atque ita 
qvidem, infinitumad finitum , nuUam habebit ratio- 
ncm : qvandoqvidem, quodcunque finitum, qvomo- 

Vu docunq; 
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docunqiic autltiplicetur , femper finitam habeat mag- 
nitudinem , ideoque infinitum cxcedcre nequeat. 
Nefcio tamen , an ha:c dcfinitio fatis fit accurata ? ]n- 
rcr lineam enim &c cubum ratio non datur. Et ta- 
men haud pro certo dixerim , faltem , non tam clarum 
Scmanifeftum id cfle arbitror,ut fupponi debeat ; Ji- 
neam,qvocunque modo multiplicetur , qvadratum 
tamen , cubiimve excedere non polTe. Certum qvi- 
dem eft excefFum lineie ultra qvadratum aut cubum 
non dari» Verum id ideo contingit , qvod nulla fit 
menfura, qva excefliisifte menfuretur. Omnia crgo, 
quae communem menfuram nullam habent , funt pla- 
neirrationalia, hoceft, nullam ad invicem rationem 
habent Scio aliter vocem inationalis Gcometris 
qvibufdamufurpari nempe, proeo, qvod nos inef-^ 
fabilem rationem dicimus fed h.^c propria atque 
accuratavocisfignificatioeft.. Qua: ergo communi 
mcnlura carent, ea neque comparantur invicem fe- 
cundumqvantitatem. Cocteraautem poflunt Sic 
Imeacurya & recTra comparantur invicem. Linea e- 
nimparabolica, hoceft,curva, a:qvaturaltcri vtStx 
:sic lineacum Imeis , pondera cum panderibus, nume- 
n cum numeris comparantur. Id autcm , q vod dc 
menfura hucufquc diximus , accuratius adhJc nobis 

cvanS ""'^""'r ^^«^ ^<^-""dum 

qvantitatem cum aliocomparatur , talcmomnino ad 

vcl mur, o ' ^^^'^^" fif -^'qvale, velmajus, 
vclminus. Omnis cmm ^.V,;, fccundum qvantita- 

tem , 
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temjin riifce tribiis confiftit^nempejUt antecedens ter- 
miniis confeqiienti , vclxqvalis fit, velmajor , vcl 
minor. Atqvi hoc fciri neqvit , nifi per commiinena 
menfiiram 3 qvx qvidam indicat , an ambo termini , 
:3eqvales fint, an unus major., altcr minon Qu^e ergo 
haccommunimenfuracarentjiniUis neque fciri po- 
tefljjanr^eqvaliainvicemfint ? anmajora, minorave? 
adeoque, nec lcin , qvam^:^^^'»' invicemhabeant : unde 
nec ratio inter talia darur. Si autem communem 
menfuram habuerint , facile cognofcitur qvis dato- 
iimi terminorum major fit, qvis mmor ? nifi ambo 
fuerint arquales. At fi cognitum eft terminos , vel 
xqualesefle, velmajoremunum, alterum minorem, 
idque certo modo , ut unus alterms, vel duplus fit, vel 
triplus 5 vel fubduplus, vel denique, ut linea ad lineam; 
qvce omniamcnfuracognofcuntur : jam qvoque ra- 
tio ipfa datur. cum ratio nihil aliud fit , qvam haec ipfa 
^scif qvam unum qvantumhabet adalmdjuxta datam 
qvantitatem. At vero omnes rationes communem 
habent menfiiram , nempe antecedentium termino- 
rum. Id enim qvodqvantitatemexprimitacdefinir, 
mcnfurat rem. Sed antecedens exprimit & definit 
qvantitatemrationum. Sienim antecedens duplum 
fuerit confeqventis , ratio efl:dupla fi, antecedens 
triplum , ratio tripla : fiantecedens fubduplum , ratio 
fubdupla : atquc fic in infiinitum Cum ergo in om- 
nibus rationibus, tamexcefsus qvam defedus ante* 
cedcns exprimat acdefiniat qvantitatem rationum, 

Vu 2 ergo 
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ergo communis rationum menfura datuf > adeoquc 
invicem polFunt comparari. 

CAP. XVIL 

Sed aliud forte argumentum opponet Meibomi- 
us : nempe 5 cum ipfe Euclides fateatur, eas folas mag- 
nitudines mutuam rationem habere 5 atque invicem 
comparari poffc 5 qvx , multipIicatcE fe invicem exce- 
dunt, ergo&illas folumrationes comparari invicem 
debentj qvsemultiplicata^fe invicem poflunt excede- 
re* At vero rationes defedtiis y fi in infinitum in fe 
multiplicentur^ nunqvam tamen excedent rationem 
qvamcunquc excefsus datam. Si enim rationem quam- 
cunque defeftus duplicaverim, triplicaverim, deniq-, 
millies , aut centies millies in fe multiplicaverim : 
femperratiofaaa, erit ratio defeaiis , adeoque , mi- 
Jior q vacunque data ratione excefsiK Cum enim de- 
monftratumanteafit, capite XIL & XIIII. rationes 
excefsus multiplicari , qvando media proportionalis 
multiplicationi refpondens 5 interextrema feu termi- 
nos inveftigatur : ratioque antecedentis ad mediam, 
eftfadtaexmultiplicatione : qu^e quidem priorc ma- 
joreftj&tamenfemperratiodefeftiis : ideoratiode- 
fearusnonpoteftexcedererationem datam exccfsiis. 

Verum fi hoc omnino ita fe haberet , certumque 
adeoforct, nonpoflb ranonesdefeausexcedererati- 
ones excefsus , neque uUo modoinvicem comparari : 
non ideo qvicquam , vci coatra Euclidem , vel 

contra 
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contra Veteres Geometrasproficeret Meibomius. Et- 
enim , vel verum eft id quod proponitur : rationes de- 
fedtus cum rationibus excefsus comparari non pofle; 
quod illae multiplicarx,has excedere nequeat: vel falfu 
eft.Si falfum eft; omniscontroverfiaeft finita , folufqj 
Meibomius erroris convincitur. Siverumeft: utiq; 
id non ignorauitEuclides,qui ea tantumcomparariin- 
vicem ^oiVe tradidit , quce fe invicem multiplicata ex- 
cedunt. Sane , nec inVir. definitione, neque in VIII. 
velX. Propofitione V. libri quicquam tradidit , ex 
quo demonftreturEuclidem , rationes excefsijs & de- 
fe£tus inviccmcomparafl^e. Pofito enim, ex mente 
Meibomii, rationes excefsus & defeaus invicem com- 
pararinonpoffe, qvoniamift^ multiplicatae has non 
excedant; cumultimumhoc, fit prmcipuim Euch- 
deum • dicendum omnino , fi prius verum eft, neque 
illud ignoratura fuifle Euclidi : cum nihii difertis 
verbis contra hoc dogma fcripferit. Ubi enim De- 
finitione VII. rationes inxqvales , nempe majores & 
minoresdefinit, italoqvitur, ut verba qvidem ipfius 
facileexplicaripoflint, deratiombus ejufdera fpeci- 
ci i fi qvidem fupponatur , rationes excefsus cum ra- 
tionibus defeftfis non comparari» In demonftratione 
qvoq; Propofitionis VIII. verba illa ^mS^oilo-)^ -riS^^ 
aUaveromagnitiidoqiicamme A.ita explicari poflunt} 
ut eadem magnitudo ; nempe a , yel major fit , utraque 
data , vel minor. Si enim Euclides exiftimaflet ra- 
tione'sexcefsuscumrationibus defedus ommno non 
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comparari j ncqiie ncceflarium fuifTct dc eo heic mo- 
nerc,quod cadcmfeu D. mcdiainter utramquedatam 
fumi non poflet ; quandoqvidem , id cx alio princi- 
piocognitum eflet ^ eoncmpe, rationcs exceffus & 
defedus non pofTe invicem comparari ; qvod fe invi- 
cem exccdere ncqvcant* Atque ita qvidem conftat, 
fi verum omnino foret id qvod Meibomius fupponit : 
nempe, non pofle rationes excefs^^s Sz defedus invi- 
cem comparari , non tamen ideo ullum Euclidis prin- 
cipium a Meibomio everfum eflc : cumis nufquam ra- 
tiones excefsus &c defeftus invicem difertis vcrbis 
comparet* 

Sed nec argumentum hoc Meibomii ullo modo 
vcrumefl:, DefinitioenimEuchdeaqua? de iisagit, 
qu^ rationem invicem habent, tanrum de magnitudi- 
nibusloqvitur: &fiipfisquoquerationibus necefla- 
rioapphcaridebcrct, nihiltamcn contrahoc certum 
prmcipium concluderet ; qvandoquidcm , rationes fi 
mvicemaddantur, tandem, qvamcunque aham ratio- 
nem excedant : & ratio qvxcunquc defea:i)s poflit 
peraham quandam rationem , ncmpc cxcefsus , ita 
multiphcari 5 ut datam rationcm cxceCsus omnino ex- 
cedat. Atquc in additione rcsclara eft. Dctur e- 
mmqvaccunqucratiodcfcaiis,ncmpe i ad 2, ahaau- 
tcmexcefsfis 3 ad 2. Si prior ratio qvatcraddaturin- 
vicem,cntratiofasn:a4ad2, adcoqucmajor, quam^ 
ad2. CujusrcidemonftratiocxcapiteX. pag. 221 
& feq* pctatur. Verum , in multiphcationc , etiam 

idipfum 
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idipfitmliqiiet. Datis cnim binis hifce rationibiis, 
1 adi 5 &: 3 ad 2. fipriorem miiltiplicavcrimperratio- 
nem 7 ad 2 ; prodit ratiofafta 7 ad 4> qva^ major eft 
ratione 3 ad 2 , feu 6 ad 4. ^ 

Id vero,qvodprincipiodixi 5 non pofle rationes 
defeftfls infe multiplicatas ullam rationem excefsus 
fuperare : nihilimpedit, quominusrationesideoin- 
vicem comparari queant. Etenim antea demonftra- 
vimus 5 ea tantum invicem comparari fecundum mag- 
nitudinem non poffe 5 qux communi menfura carent. 
Rationum autem menfura ex antecedentiii terniino- 
nim qvantitate dependet : qvx faciUime cognofci- 
tua, ubi amboe rationes ad idera confeqvens hierint 
reduftcT. Tum enim facileperfpicitur, quotuplus, 
aut qvota pars confeqventis antccedens terminus fit 5 
adeoque communis menfura rationum datur. Sint 
cnimin figura XIX. rationeso.uad^v, &<x>^ad(pg invi-* 
ccmcornparandae : reducanturambxadidemconfe- 
quens 4)2 , fitque , tit ad fv, fic ad cpu Cum ergo 
ratio ad <pi , hoc eft , cu ad ^v, comparatur cum ratio- 
lie cty ad 4)€ t facile perfpicitur^ antecedens xy, partem 
eire cortfeqventis (pi : antecedens vero ^v, totum ali-^ 
quodefTejCujusparsfit^^: adeoque , illic elTe ratio- 
nempartisadtotum : heicautem, totius ad partem* 
Unde , communis menfura harum i^ationum datur. 
Jpfx enim rationes , nuUam, proprie loqvendo , qvan- 
fitatem habent. Sunt enim fcni relationes qvan- 
titatum^ qvbad qvantitatem^ Quantitas autem ip- 

farum 
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farum ex qvantitate antccedcntium tcrminorum (im- 
pliciter dependet* Si enim antecedens terminus, 
confequentis duplusfuerit : ratioeft dupla ; fi ttiplus, 
tripla: &ficin infinitum. Nihil ergo obfiat , qvo 
minus , rationes excefsus & defeftus invicem confe- 
rantur. Quod enim definitionem illam Euclidis at- 
tinet, eanempe comparari invicemdebere-, qv^ejtifdem 
Jimtgeneris ^ nullo modo nobis adverfatur. Rationes 
enini excefsus & defedus , non genere difFerunt , fed 
fpecie. Genus autem commune habent , nempe ratio- 
nes* Eodeni enim modo , quo animal genus hominis 
& bruti, dividitur in rationale & irrationale j qvce 
quidem divifio , diverfas cjufdem generis fpecies dat: 
itaetiam, ratio dividitur in excefsus, a:qualitatis & 
defedus, utdiverfasfpeciesejufdemgeneris. Atque 
hx veritates tam clarrefunt ; utipfe quidem Meibo- 
inius, qvamviscontrarium verbis doceat , re tamcn 
&opereeasipfasprobet. Pafilm enim in libro fuo, 
acfigillatim pag. io6. & 104. ait rationem duplam 
:EquaIem efl^efubduplar, feu dimidix ; & fefqvialte- 
ram, fubfefquialter^ quod, qvamvisineptumplane 
actallumfit; idtamen, quod proponimus 5 clare in- 
?^^^^^tf"^^^^^P^ ^^^'^oniium, rationes excefsus 
& del-eftus mvicem comparare fecundum qvantita- 
tem. Qacqmd enim ccquale alteri dicitur , id cum 
ino neceffario comparatur fecundum qvantitatem. 
^vaUa enim funt, quorum quantitaseft xqualis. 
n ivieibomxus rationem duplam fcu cxcefskis, csqvalem 
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cfleaitrubdupla:, feu defeftus Sc fefqvialteram et^ 
jam excefsus , fubfefqvialtera^, feu rationi defedtiis: 
ergo rationes exceftus &c defeftus fecundum qvanti- 
tatem invicemcomparat. Adeoq-, pofllmt invicem 
comparari. Unde nullus hic lapfus , aut error , vel 
Euclidis 3 vel aliorum. Geometrarum : fed folius Mei- 
•bomii, qvieafieripofllc negat, qux omnes Geome- 
trce faciunt, imo qv^ipfemet facit MeibomiuSi qvam- 
vis hicfalfam jilliveram &c reftaerationi conformem 
comparationem tradant : de quo plura fequenti capi- 
te» Hocenim claredemonflravimus, rationesexces- 
fus cum rationibus defeilus vere conferri pofl^e, ideo- 
que male agere Meibomium , qui Euclidem Geome- 
trafque hanc ob rem erroris infimulat. 

CAP. XVIIL 

Duos vero reliqvos cafus Meibomii qvod attinet, 
primum nempe & fecundum , iniis qvidem hoc uni- 
cum obfervandum efl , qvod Euclides irt comparati- 
one rationum defc£tus,eas minores ponat^qvarum an- 
tccedentiafunt minora; eas vero majores, qvarum an- 
tecedentia, redu£tis rationibus ad idemconfequens, 
majorafuerint. Qiipd etiam verum efle , antea capi- 
tcXII. &:X1V. hujus libri, accurate demonftravi- 
mus. Neque aliter communis omnium hominum 
intelleftus, ipfumque veritatis lumen in natura refi- 
duumdijudicarepotefl:^ Si enim res mihicumhofte 
quodam eflfet , qviexercitum fexagintamillium arma- 
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torum contrameducerct:ego autemgeminuhaberem 
exercitum, unum XL millmm armatorum , alrerum 
XX. certum eft, fi duos exercitus conjungerem : tum, 
qvoadnumerumbellatorum, rationem utrinque efle 
seqvalitatis. lunai enim ambo mei exercitus darent 
LX.Marmatorum, qui numerusaltcrius numero 
qvaliseft. Si vero propter alias caufas , ambo ex- 
ercitus coUigere , locove movcre nequirem ; mihi ye- 
ronecefTariumforet , unoexercitu hoftiobviam ire, 
maximeque rebus meis cpnducere judicarem, fi illum 
mecum exercitum ducerem , qvi majorem ad hoftis 
cxercitum rationem haberet crediderim, nuUum in- 
ter omnes duces^ omnefvemilites futurum , qui non 
eum exercitam 5 majoremad hoftem rationem habere 
diceret , inqvo quadraginta milhaarmatorumfuntj 
quam eum, in quo viginti milha : adeoque, re & opere 
teftarentur, rationem quadraginta ad fexaginta, ma- 
jorem efre, quam viginti ad fexaginta. 

Eodem modo, fi Princeps decretum ahquod in qvi- 
bufda urbibus qua citiflimepropofitumvelletjeamqj 
ob rem^quinq; vel fex tabellarios cmitteret 5 qui man- 
data ad quatuor vel quinque urbes prasrcipuas eo- 
demintervalloa metropoH vel regia fede remotas de- 
ferrent ^ unaque in pagis 5 vicifque; per quas fingulo- 
rum iter inftituendum erat, eadem iudicarent* Ad 
cxcitandum vero ftudium ac dihgentiam curforum , 
pracmia fingulis proponeret^pro ratione itineris qvo vis 
die fadi : dico majora prxmia eum habiturum , qui 
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majorafpatiaconfecerit ; adeoquc rationem itineris 
ipfius majoremefle. Sit cnim inVig. XXIII. hujus 
libri A fedes regia. B. C. D. E. F. urbesprimarix reg- 
ni, eodem interuallo ab A diflita: . decurrant autem 
plures tabellarii, unusquidem verfus B , alter verfus 
C 5 tertius verfus D , quartus verfus E , &c qvintus ver- 
fus F. Primo autem die 5 pcrveniat curfor AB in G : 
curfor vero AC, in H: curfor AD, in I : & curfor 
AEjinK; &deniquc curfor AF, in L. dico , eum 
quieft in G , majus prarmium accepturum, quam eum, 
qui eft in H, aut in I5 aut in K , minus vero quam eumj 
qui eft in L. eo quod plus itineris confecerit 5 quam 
vel H, vell , vel K , minus vero quam L. A ccipiunt 
autem pr^emiajuxta rationem itinerum fuorum ad to- 
tum* Eftautemratioitineris ejus, quieft inG , ut 
AG ad AB , ratio autem itineris in H , ut AH ad AC > 
& ratio itineris in I , ut AI ad AD. & fic itineris in K , 
11 1 AK ad AE. denique ratio itinerisin L , ut ALad 
AF. Quoniam ergo majus prarmium accipiat is , qui 
eftinG, quamisquieftinH, autl , aut K : minus 
vero quam is , qui eft in L : fmguli autem, pro ratione 
itineris fui 5 quovis die peradti , pr^emia accipiunt 5 er- 
go, ratio AG ad AB, major erit quam AH, ad AC, vel 
Alad AD , vel AK ad AE. Eadem vero ratio AG 
ad AB , minor erit qvam AL ad AF. Sunt vero A B 
AC, AD & AF aequalia. ReduQris ergo omnibus 
rationibus ad eadem , feu sequalia confequentia ; ratio 
illa m^jor efle d^prehenditur, cujus antecedens ma- 
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illa autep?, tninov , cujus antccedcns minus: 
quod quidem antea ex claris certifque Geomctricis 
prin cipiis cap. XI I. & Xl 1 1 1 . fui t demonftratum, un- 
de Lcftor plura petat. Quid autem contra hxc Mei- 
bomius? Principium quidem tale fupponit , quod 
non manifcfte vcrum cft , ficut illa qux in Geometri- 
cis fupponuntur, (k cx quibus fua demonftrauit Eu- 
clides, ahique poft illuip Mathematici : fed quod ma- 
nifcfte falfum & ineptum eft. Ponit enim pro princi- 
pio,rationem duplam^equalemeflefubduplx feudi- 
midiXy & fefquialteram fubfefquialter^* Verba ejus 
pag. 104. Itaque ratio teqtialis eH rationij fubdupla 
dupU . At fi requales funt h^e rationes , dupla nem- 
pe & dimidia 5 dabunt proportionem Geometricam : 
eritqueadeo, fecundum Meibomium 5 ut 4 ad 8 , fic 
s ad 45 vel i6ad 8. Hoc enimex ipfo Meibomio li- 
quet. Wxc enim verba ipfius funt pag. 1 8 > . Itaque 
omniumoptime profortionem AriJIoteles finivit rattonunt 
leqvalitatem. Verva illins ex K Ethicorum Nicomachi» 
orum adponam. ri hcLKoy^ «otStm; A oya h reTlap . 
mv lx<t;)(lqiii^s Proportio cft rationum a^qvalitas &€- 
,Dico autem) fi haec dcfinitio analogix feu proportio- 
nis omnium optima eft , ut ipfcmct Mcibomius ait: 
ergo convertitnr. Omnis enim bona definitio dcbet 
convertifimpUcitcr: utomnishomo eft animal rati- 
onale; &omne animal ratiouale cft homo. Dicen. 
dumcrgocftj omnis proportio Gcomctrica (^dehac 



emm 



Early European Books, Copyright © 20] 1 ProQuestLLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.314 



DeVkRITAT. GeOMETR. LlB. II. 3AC} 

enim verba facit & Ariitoteles & Mcibomius^ efl 
rationuma:qualitas : & omnis rationum sequalitas efl: 
proportioGeometrica : quod & verum omnino eft'. 
At 11 ratio dupla & dimidia invicem arquantur; ergo • 
iliic cft a^qualitas rationum fecundum Meibomium, 
adeoqueproportioGeometrica. Hx ergo rationes 
funt a^quales Meibomio. 2 ad 4, & 8 ad 4. tum quoq; 
2 ad4,& i6ad8. Ratioenim i6ad s^dupla, azqva- 
tur rationi 4 adS fubdupla^ fecundum Meibomium* 
Eft autem ratio 2 ad 4? rsqualis rationi 4 ad 85 cum hxc 
vere fint proportionalia : quod ne Meibomius, qui- 
dem negaverit. Qya^ vero eidem aequalia, etiam in- 
ter fefuntccqualia. Ratioergozad^j eftxqualisra- 
tioni i6ad 8. Unde hxc fecundum Meibomiume- 
runt proportionalia, ut 2 ad 4, fic \ 6ad 8» Propor- 
tio enini fecundum Meibomium eft aeqvalitas ratio- . 
num-, adeoq;, ubi valitas rationum, illic proportio. 
At fi Meibomio fides 5 a^qvales funt rationes2. ad^. 
& 16. ad 8. ergo etiam proportionales erunt. Idip- 
fum 5 in qvadruplis &fubqvadruplis rationibus verum 
erit, fi vera dicit Meibomius, Qvoniam enimratio 
dupla seqvatur fubdupl^e, triplaautem fubtripl^e, & 
qvadrupla fubqvadruplde , atq-, fic in infiriitum ; ergo 
ratio fubdupla minoreft fubtripla, & hrrcfubqvadru- 
plaj atq-, fic in infinitum. Nempe uno abfurdo dato fe- 
qvuntur infinita* Erunt ergo 5 ut 2 ad 8, fic 64 ad 1 6. 
jiixta Meibomium. Equidem Marte Meibomi , fi 
maenoinxre alieno effes, crederem facile propriam 
^ Xx 3 ob 
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ob caiifam , hoc abs te jnfipidum dogma efle confic- 
tum ,uc magnis crcditoribus magnis nugisfatisfacercs. 
Si enim quifcniam centum millia a:ris pluribus credi- 
toribiis unive deberet ; bona autcm ipfuis non nifi 
millia aeris jcquarent : twi quidem dodtrina multuni 
proficeret : cundtifque creditoribus facile fatisfaceret. 
Cumenim ratio bonorum ipfiusad debitum , fit fub- 
ccntupla j ratio autem debiti ad bona centupla ; juxta 
teautcm,ratiocentupla &fiibcentiipla cequalis : ergo, 
cum ratio bonorum ad debitum , qu;E eft lubcentupla, 
aequetur rationi debiti ab bona , fcu centupl^ .- omni- 
bus ergo creditoribus fatisfa£tu m eli. In libris cnim 
mercatorum, quandorationes crediti a:quanturratio- 
nibus debiti : omniafalua funt, fidefque zrcx integra. 
Omnibus ergo obieratis magnam luc in parte gratiam 
faceres : fi tamen verborum Chrifti meminiire nol- 
lent» giupdainque vultis ut -vobufacmnt homines, id& 
factte iis. & qvod tibi non vis fiert, alteri nefeceris. Sa- 
ncMarcc Meibomi, non mihi perfuadere pofTum, 
hanc doannam tibiipfi placituram. Si enim quis tue 
ilhus pulchrxfapientiie cupidus , binis menfibusope- 
ralntibinavare vellet, atquepro illis ofto tibi aureos 
polhceretur : poftea vero pro cocteris omnibus menfi- 
busproportionaliter» Tranfaao autem XVI. men- 
luim fpatio : quando tu nummos tuos rogares : is poc- 
nitcntia duftus , quod bonas horas tam male lo- 
canot,tergiverfariinciperet , tcque tuis artibus pete- 
ret: credidcrimfacilc, idgratum tibinon futuaim, 
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fipro64aurei5 5 folosribi qvatuornumeraret. Neque 
tamen ullatemjuria afficeret: cum ex tuisprincipiis 
hanc fapientiam haufifler . Pollicirus cnim eft, fe tibi 
proportionaliter pro cocterismcnfibus daturum. At 
vero , juxta te , ubi :^ qualiras rationum 5 illic propor- 
tio* Sunt vero juxta te , a^quales hx rationes, 16 ad 
64, &: 16 ad 4. Ratio enim 16 ad 4 eft qvadrupla* 
-Ratio autem 16 ad 64 fubquadrupla. At fi ^quales 
h<^ rationes , ergo hic eft sequalitas rationum , adeoque 
proportio. Dabitergotibijuxta tuam proportionem 
quatuor aureos, pro fexaginta quatuor aureis, Ego 
quidem , aliique onines mortales calculum ita pone- 
remus : fi duo menfes dant o£to aureos, ergo i6 . men- 
fes dabuntfexagintaqvatuoraureos. Nam ut duo ad 
ofto , fic fedecim ad fexaginta qvatuor. Is autem 
taa^fapientixconfultus rcfponderet , ut iedecim ad 
fexaginta qvatuor , fic fedecim ad quatuor. Sunt enim 
rationes h^, asquales invicem, quadrupla nempe fub- 
quadrupte : adeoque verehaec funt jnxta tc propor- 
tionalia. Unde is, qui pro duobus menfibus ofto 
aureos promiferat: proportionaliter , hoceft^juxta 
tuam proportionem 5 pro fedecim menfibus tantum 
qvatuor aureos daret. adeoqj tua tibi fapientiano- 
cumento ac detrimento foret. Eqvidem non dubi- 
to 5 qvin pro egregia tua prudentia , aliqvod cfFugiura 
qvasras, ne tam clarce veritates caecutientem telunainc 
fuo enecent. Nam & exceptionem qvandam propo- 
nis. Dicis enim rationem duplam a^qvalem efsc fub- 

dupl^ 
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duplse in fuo gencre, Sed exiftimis ne q vemqvam fa- 
pientumadeofimplicemfore, uctuis hhi verbis im- 
poni patiatur. Qyid efl: ncqvale , Marce Mcibomi? 
Id qvidem qvod eandem qvancitatem habec ; fcu, • 
cui altera eju^dcm generis quantitas ^qvalis datur. 
Si enim diverfi generis qvantitas fuerit: noncompa- 
rantur invicem. Ita crgo due ulne Selandicc ^qvales 
funt qvatuor pedibusRhinlandicis infuogcnercj hoc 
eft in magnitudine. Quoad nuraerum enim , eqva- 
les non funt. Omncs ergo res qu^ ^qvales dicuntur: 
fecundumidcmgenus quantitatis calescfle dicuncur. 
Qupd ergo ais , raciones cxcefllis &: dcfeftus invicem 
eflt gqvalesjduplam nempe fubdupl^j&criplamfub- 
tripl^e , in fuo genere : nihil aliud dicis quam co 
modo efl[e ^qvalcs quo ahce omnes res quc (^qvan- 
tur fibi , eciani fnnt ^quales : hoc eft quatenus ean- 
dem vel (jqualcm ejusdem gencris quantitatem ha- 
bent. At fi hoc modo ^quales funt: ctiam proporti- 
onales juxta te erunf. omncsquc illc abfurdc concluliio- 
nes, quas antca propofui, juxta te erunt veriflim^e*, 
Qyod fi aUo in genere confiderari ha:c vehs, qvani 
juxta qvod comparantur: nihil quidcm Euclidicon- 
crarium dices , fed magno conalu magnas nugas ages. 
Si enim Sophiftarum more progrcdi volueris facile 
doftrinamhanc tua confirmabis. Qvatuor enmi pcdes 
j^qvantur binis ulnis. At qvatcrnarius cft dupKis 
binarii : ergo duplum a:qvatur dimidio. Ha:c 
qvidcmintcrlophirtica proponi pofsunt, Scd apud 
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fapientes viros, ne audiri qvidem digna funt. Qyo- 
niam enim dua^ ulncc qvatuor pedcs faciunt, ergo mag- 
nitudo utrinqv eadem eft; qvamvis^ob diverfitatem 
menfurse, alio atq^ alio numeroexprimatur. Tum 
qvoq^ Logici contra hanc argumentationem ftatim 
dicent, qvatuor in ea terminos efse. Majorenim agit 
de magnitudmibus: mmor, de numeris. Qyamvis ergo 
dux resjaliqvando^non qvatuor tantumjfed & mille& 
centum mille rebusfmt majores : non tamen ideo 
dimidium aut fubmillecuplum, duplo aut millecuplo 
majus eft. Dupla enim qvantitas eft , qvx aliam qvan- 
titatem bisinfecontinet. Atmagnitudoqvatuor pe- 
dum magnitudinem duarum ulnarum femel tantum in 
fe continet. Adeoq^ ipfius dupla non eft. Unde nec 
duplaratioullomodo probatur rationi dimidise efse 
arqvalis.Potcft enim fierijUt du^ res fiant ^qvalcs qva- 
tuor rebiis.- ficut dux ulnq a^vantur qvatuor pedibus. 
Neqi tamen ideo dimidiura cqvatur duplo* 

CAP. XIX. 

Sed ut vanifsima hqc argumenta & exceptiones 
Meibomii cuivis ob oculos ponantur; &: qui ratioci- 
nari nouit, ficiliori negocio omnia perfpiciat : hoc ca- 
pite argumenta qv^da, Syllogifmo inclufa, propo- 
nam. 

^^icq-v/d mmts , minm aut aqvale dicitury idjim- 
pliciter tale ejje cenfetur 5 qvoad qvantitatem. Ra^ 
tio major ^ minoryaut aqvalu alteri diciturytam Mei- 
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bomio qv2im Euclidi. Ergo talis fimpliciUr ejfe cen^ 
fetur qvoad qvantitatem. Major propofitio eft cla- 
ra* Nihil enim inGeometricis, majus, minus aut 
qvaleefle dicitur, nifi refpeftu quantitatisipfius. Scio 
qvidem alicubi, in ufii vulgari, formulas qvafdam da- 
ri^qva^ aliter explicari pofsunt. Sed Euclides > con- 
traqvemdifputat Meibomius, proprie & accurate lo- 
qvitur* Si ergo hunc falfi arguere velit Meibomius , 
etiam proprie & accurate loqvatur: ut idfalfum effe 
^ ' demonftret, quod Euchdes v erum eflTe dicit. Mmor 

\ propofitio eft utrmqj concefsa. Non enim difputat 

Meibomius> an rationes.qvantitatem habeant: fed po- 
fito^qvantitatem eas habere^dicit^Euchdem in eo falfu 
fuifse 5 qvod eas minores dixerit , qvxrevera funt ma- 
jores. Si ergo ratiounaaltera minor eft, & major: cer- 
terationes qvantitatemhabent fecundum Meibomi- 
um ; & qvatenus quantitatem habent, majores mino- 
resve aut ccquales dicuntur. Conchifio ergo clara eft. 
i Unde rurfum tale argumentum in medium adduco. 

i . qvofolo qvantkas ret alicujus dependetyex hoc 

folo , magnitudo , aqvalitas & parvitas rei dependet. 
Ex fola qvantitate antecedentis termini refpeEiu 
confequentis dependet omnts iUa qva in rationibtis 
confideratur qvantitas, Ergo ex fola qvantitate an- 
tecedentis termini refpe[iu confeqventis ^ magnitudo^ 
parvttas aut aqvalitas rationunt dependet. Major 
clara eft,ex pra:ccdentibus. Minor etiam omnibus 
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cognita e ft. Si enim, antecedens termimis confeqven»- 
tis dupliis fit^ratio eft dupla: fi confeqventis triplus^ra- 
tio eft tripla : fi confequcnti seqvalis , ratio eft a:qvaii- 
tatis! ficonfeqventisfubduplus,ratio eftfubdupla:atq-, 
fic in infinitum. At duplum eflcjtriplum efle, fubqva- 
druplum eflTe, eft illa qvantitas qux in rationibus con- 
fideratur. Conclufio ergo manifefta eft , qvod ex fola 
qvantitate antecedentis termini^refpeftu confeqven- 
tis, magnitudo, parvitas aut arqualiras rationum de- 
pendeat. 

Illud ergo quod antea Geometrice capite XIV. de- 
monftravimus, exhoc noftroSyllogifmo verilsimum 
eflrecognofcitur.-nempe^reduaisbinisrationbus ad i- 
dem confequens^illam majorem eflcjcujus antecedenjs 
majus : illam verd minorem , cujus antecedcns minus. 
Quoniam enim ex qvantitate antecedentis termini, 
refpeftu confeqventis, dependet magnitudo, parvitas 
& seqvalitas rationum: ergo, quarum antecedentia, re- 
fpeftuejufdem cotfeqvenris, majora funt^ cx rationes 
funt majores: & qvarum minora , ill^ minores: deniq^, 
qvarum antecedentia seqvalia, ill^e rationes sequales. 
Veritas ergo certifsima afsertionum Euclidearum an- 
tea pluribus demonftrata , hinc quoq^ clarifsime pate- 
fcit. Unde falfitas dogmatum Meibomii una patet. 
Quod enim vero contranum eft ; id falfum eft. At 
Meibomius contraria hac in re Euclidi fe afserere glo- 
riatur. Qujcquid ergo excipit, & qvocunq; modo fe 
expedire conatur Meibomius, vanus falfusq^ depre- 
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henditiir. Quibuscunq-, enim verbis hqc explicue- 
rit> nifi idipfum pbne, vel verbis, velre dixericqvod 
Euclides^ falfum plane dicet, utpote vero contrarmm. 
Si vero, fuaitainterpretari vohicrit^utcum Euclide 
convenianr^ jam idco falfus eft, qvod Euchdem falfo 
accufaverir^ Vcrum neq-, crediderim , Meibomii ver- 
ba uUam talem exphcacioncm latura. Clare enim & 
perfpicue ait : Ratlomm duplam ^qvdem cffe fubdu- 
pU hoc efl dimidi^:\\ndc &z tripla fubtriplc cqvahs erit> 
atq-, ficininfinitumprogrcdiendo. Hoc cnim funda- 
mentum eO: argumenta^ionis Meibomiana:. Si enim 
ratio dupla ^qvahs eft fubdupl^ leu dimidicj & fubtri- 
piacqvahs triplp, atq-, ficconfeqventer: ergo cum ra- 
tio triplafit major duplaj erit & fiibtripla, major 
fubdupla* Sedeodemjure conchiferim cgOjfubtri- 
plam rationem majorem efle dupla* Quod enim 
Meibomius ait a^qvales efle rationes duplam &: fub- 
duplam in fiio genere^idfententiamipfiusplanenoii 
juvat. Qyatuor enim pedes Rhinlandici a^qvales 
funt duabus ulnisSarlandicisfcu noftris in fuogcnerc, 
hoc eftjin magnitudine: qvoad numerum enim aqva- 
les non funt. Adeoqve^qvicqvidxqvale cft^xqva- 
lem habet qvantitatem in eojjuxraqvodxqvalc di- 
citur. Rationes ergo dupla & fubdupla, fi in fuo 
genercjhoc eft qvatenus inuno gcnerc convenmnt, 
xqvales funt; invicem ergo candem vcl xqvalem 
habebunt qvantitatem^ ^Eqvalitas enim in Geome- 
tricis ex folaqvanticatcarqvaU depcndet. Argumen- 

tum 
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tum igitur tale fit. §ivicqiiid ^qvak dteri eft^ id 
aqvaUm alternis qvantitati qvantitatem habet, Ra- 
tiones fnbdupla & dupla Meihomio aqvales fimt* Er- 
go ^qvalem habent qvantitatem, Quancitas au- 
tem rationis duplce eft dupla, & qvanriras rationis 
fubduplce eft fubdupla. Ergo qvantitas dupla ^cqva- 
tur quantitati fubdupliK feu dimidise. Quo pofiro, 
jam ex falfis confeqventiis Meiboniii argumentor. 
Si qvantitas duplaceqvatur fubdupl^e: ergo qvatuor 
pedum magnitudo seqvalis eft duum pcdum magni- 
tudini. Sed falfum pofterius: ergo & antecedens. 
Ergo & ea omnia falfa y unde ha:c tam vana depen- 
dent. 

Alterum autem argumentum ^ex qvo hoc mani- 
fefte falfum problema probare conatur: asqve qvi- 
dem falfum eft, fed minus ferendum: qvod in impi- 
um qvoddam dogma Meibominm detruferit. Di- 
cit rationes duplam & fubduplam ceqvali intervallo 
abefle a ratione nihili: ideoqve^inter fe efle ^eqvalcs. 
Ut autcm fcias qvid ratio nihili Meibomio fit, ip- 
fumloqventem audi pag. libri fui 190. lin. 1 8 . C^te- 
rum illarum rationum mediam^qva ex ^eqvalibus ter- 
minis conjlat , qvam profterea deqvalem veteres appeU 
larunt 5 nihili rationem vocat Euthymius 5 qvemadmo- 
dum o nota milla feu fifhra in abfolutis numeris nihi' 
Itim fignificat. lUas autem rationes^ qva ex in^qvali- 
hm terminis condant 3 qvarum infinttus numerus eH 
ab utraqve parte nihni rationis ita difcriminat , ut 

Yy 3 qvarum 
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qvarnm antecedens terminm major ert termino confe- 
fvente ^ adeoqve\ -7iihili\ratione funt majoresy Xoyn^ 
o^ep/SoAixi)? ExcefsiViis rationes y generali nomine aL 
pellet : fed qvarum contra antecedens terminus minor 
efi termimo confeqvente^ qva ideo nihili raitone ftint 
ynimreS:, eas vocat Xoya^ gXA&iTrT^^c^V rationes DefeSit- 
va^s. qvomodo ratio ^eB excefsiva^cujusdefe£fivae^i 
Ha:c funt ipfius Hermotini verba fub Euthy- 
mii 5 hoc eft Meibomii perfona prolata. Verum vel 
hinc clarum fit, qvanta fit vis veritatis, ut etiam 
nolentes trahat^ Ipfemet Meibomius ait rationes 
exceflus efle majores ratione nihili, rationes vero 
defeftusj minores ratione nihih. At fi rationes de- 
fe£tus fcu defedtiva: funt mmores ratione nihilij ra- 
tio autem nihiU minor rationibus exceflus: ergo, & 
rationes defeftus minores funt rationibus exceflus: 
adeoqve ftibdupla ratio minor ratione dupla, neqve 
eidem aeqvahs* JIccc clariflime fluunt ex ipfius Mei- 
bomii verbis, qva: ipfemet fibi ipfi tribuit : qva^q; 
iuter cflentiaha doftrin^ fu^ proponit. Sed & pla- 
ne certiflimum ijhid principium pro vero agnofcit, 
rationes illas majores ejje ^ qvarum antecedentia majora: 
minores autem qvarum antecedentia minora. Verba 
ejus clariflima funt , qve antea adduxi, qveqve hoc 
fimpliciter indicant ; ideo rationes dcfcftivas,nihili 
rationibus eflTe minores , qvod earum antccedentes 
termini minores fint tcrmino confeqvente : exceflTiis 

autem 
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autem rationes 5 ideo majores ratione nihili, qvod 
antecedens illarum terminus major fit termino con- 
leqvente* At ideo rationes lunt majores, mmo" 
noresve ratione ^eqvalitatisj qvia anrecedens termi- 
nus eft major minorve confeqvente termino: ergo, 
qvarum antecedens terminus major eft, illa ratio 
major : & qvarum antecedens terminus minor eft, 
illa minor. Qvod certiffimum veriffimumqve pinci- 
pium, antea capite XII. & XIV. demonftravimus* 
Neque Meibomius excipere poteft hxc fe ex alio- 
rum mente dicere : cum & Euthymii fententiam re- 
citet^ hsecqve claris & abfblutis verbis proponat. 
Sed Meibomiani dogmatis conftantiam antea mon- 
ftravimu^ capite XVII. de ratione asqvali & propor- 
tionem generante. Id vero prscterire neqveo, qvod 
ait, ratwnem aqvalitatvs feu qva eH tnter duas. res 
aut terminos a^qvales^fe vocare rationem nihili : prae- 
fertim cum in prrefatione fcripti fui dicat T>eum ip- 
fum conjiderari in ratione nihili. At fi Deus confide- 
ratur in ratione nihilijconfideratur in ea jiixta Meibo- 
miu, qvx duos terminos irqvales habet. At termini 
non fimt in Deo.Quicqvid enim in eflentiaDei eft^De- 
us eft:neqve ab eflfentia ullo modo diftingvitur* Vnus 
ergo terminus cum Deusfit.-alter terminus eruntres 
creattT* PtiEter Deum enim nihil eft non creatum. 
Cum ergo Deus confideratur in ratione nihili , hoc 
• eftj ex fententia Meibomii^illajqv^ duos terminos 
iEqvales habetj erunt ergo a:qvalia Deo : fedhoc 

falfum 
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falfum iisq-, contrariu qvx aitPropheta^imo Deus ipfe 
apud Efaia. Cui reicomparabttisme^ Si enim confidera- 
tur in ratione nihili, habet aliumterminum fibixqva- 
lem. At unus tantum Deus eft: c^tera omnia cre- 
ata. Ergo creatura alter terminus erit : hecqvc Deo 
eqvahs , fi credimus Meibomio. Eqvidem non tam 
impium Mcibomium arbitror, lit h^c aflcrat ; Atde- 
bebat fibi in mcmoriam revocaffe Poetc illud : 

§n^£rite materiam vejins^ qui fcribttis j ^eqvam 

Viribtis^ 

neqve ea traaalTe qve non inteUigit» Quid porro 
eft ratio nihih.^ Certe, omnes res, fi cum Deocom- 
parentur, vere funt in ratione nihili. Sunt enim 
ut nihikinu Omnes enim gentes qvafi nihilum & in' 
ane refutata fnnt ei Efaie XL. H^c ergo efl' ratio 
nihiU) qvando ahqvidjcurfi nihilo comparatur* Eft: 
enim ratio niiiihad ahqvid. Tum qvoqveratio fi- 
niti ad infinitum certo modo poteft appellari ratio 
nihiU : qvod nuUa dari poflit comparatio inter li- 
nitum &:infinitum5 non magis^ qvam intet ahqvid &: 
nihil. Tahs autem non cft ratio ozqvaUtatis. Eft 
eniminter duasres^qvales. Lieptit crgo Mcibomi- 
us ^qvi heic nodum in fcirpo qverit* Optime enim 
ratio hec, qvc eft inter duos tcrminos cqvalcs , ratio 
eqvaUtatis appcUatur. Male autcm imo peflime ra- 
tio nihiU vocatur^pr^fcrtim fi Dcus juxta Meibomi- 
um in hac ratione confidcrari debeat : cum nil, prc- • 
ter Dcum) ^quale fit Dco. 

Quod 
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Qyod autem rationes exceflivas & defedivas 
Meibomiiattinet; nihiliniisnovi, qvoad resipfas^in- 
venit Meibomius. Sunt enim eaedem, qvas omnes 
Geometrsc fub nominibus majoris minorisve ^eqva- 
litatis cognitas habent. An vero inde egregiamlau- 
dem 5 ac fpolia ampla refcrat , qvod duas voces bar- 
baras in Geometriam introduxerit.? id fapientibus 
dijudicandum relinqvo* Satiseft, nihil eum novi 
invenifle 5 aut Geometras hac in parte docuifle. 

Ab hac autem ratione asqvah' tatis, qvam ille 
nihili vocat, rationem duplam & fubdupbm xqvsili 
remotam intcrvallo Meibomius ait : unde conclu- 
dit^a^qvales ipfas rationes efle. Argumentum ejus 
fyllogifmo comprehendam , ut infignem omnes Mei- 
bomii dialefticam admirentur. Hoc ergo efl:. Qupe- 
cunque a^qvali intervallo ab ^cqvalitate diftant , ea 
inter fe funt ^eqvalia. Rationes dupla & fubdupla 
asqvali ab rEqvalitate diftant intervallo. Ergo ratio 
dupla & fubdupla funt inter fe seqvales. Sed, non 
mirum eft, qvod Meibomius Euclidi contraria fcri- 
bat : cum ipfemet, ne eas quidem veritates perfpice- 
re valeat^qv^e longe funt clariflimse. Sane^concluflo 
ipfi, in hoc argumento , facile ipfum docere poterat, 
prirmifla non efl!e vera. Utraque enim propofitio 
non tantum probatione indigetj {ed& falfa eft. Audi- 
amus tamenMeibomium hsecexplicantempag* 106. 
I o 7 . & 1 2 1 . &: propria pnncipia e ver tentcm . Cum 
itaqve ratio fefqvialtera %tanto fpatio abfit arationeni- 
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hili % . quanto fpatio ab eadem nihili ratione % abeft ratio 
hibfefqmaltera% hadua rdttonesfefq^vialtera&fubfes- 
qvialtera inter fefunt aquaies y quamvts nonfint eadem : 
quod tma tanto exceffu nihili rationem fuperet , qvant 0 de^ 
fe^fualterad nihtd ratione defcit : feu qvod tina tanto 
fpatio ad dextram dtjtet , quanto altera adfimfiram. In- 
ter fe mitem du£ h£ ratwnes fefqvialtera & fubfefqvi' 
dtera dijlant ratione biffefqvialtera feu duflafuper- 

quarta , qvod etiam ex addttwne fit manifeftum Si- 

militer ratio biffefqmaltera.feu duflafuferqvarta% tnajor 
eH > qvam ratio fubbijfefqutaltera , feu fubduplafuper^ 
quarta ratione quaterfefquialtera , feu ratione bifdupla- 
fuperqvarta^hoc ejl ratione qvintupla Juperfextadeci- 
tna. Pagina vero 121* ait. Effentia autem fua fub- 
dupla ratio aqvalis eH rationi dupU qvia difiantia 
fnagnitudinum utriusqve rationis eH teqvalvs , qvippe 

inter dupla rationis magnitudmes \ 5 % tanta diftantia 
efiyqvanta inter fubdupl^e rationis magnitudines^y^i 
At vero^c^m in diverfas partes h£ rationes tendant^ 
dupla afcendendo 5 defcendendo fubdupla : ratio dupla fu- 
perat rationem fubduplam ratione qvadr^tpla- S uperat 
autem ratio qvadrupla rationemfubqvadruplam ratio- 
ne fedecupla. Haic vcrba iprius Meibomii funt: qv^ 
ncame conliftaarbitrcrisjipfumutlcgaspeto. Vide- 
bis enim nil magis fibi ipfi unqvam contrarium: nil, 
qvod plura abfurda fimul continucrit. Si cnimra- 
tio dupla fuperat fubdupU\m , & qvadrupla fubqva- 
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druplam} ut difertis verbis heic affirmat Meibomius: 
ergo ratio dupla major eft fubdupla: &c quadrupla 
fubqvadrupla. Quod enim certa qvadamparte ali- 
ud fuperatjid majus eft. Imo difertis verbis affir- 
mat Meibomius rationem % feu biflefqvialteram five 
duplamfuperqvartammajoremefle ratione fubbifles- 
qvialtera feu f . At fi ratio 9 ad 4, major eft ratione 
^adp. caufa noneft, qvinratio Sad^, etiam major 
fit quam4 ad 8. adeoque dupla ratio, major fubdupla. 
Quod quidem longe veriffimum eft : fed Meibomio 
plane contrarium. Ipfemxt igitur propria principia 
penitus evertit. 

Sed his omnibus fepofitis, formetur argumentum, 
ex terminis Meibomianis , pro confirmatione majo- 
ris propofitionis in dato fyllogifmo* Hoc ergo ta- 
le erit. ^varfmcunqve ratiomim magnittidines aqva- 
liter diftant , ilU rationes funt ^qvales, Rationum 
duplie&fiihdiipl£ magnitudinesy aqvaliter diflant. Et" 
go^ rationes dupla & fubdupla funt aqvales. Major 
minorqve eft Meibomii , ipfaqve conclufio Meibo- 
niiana.Sedomniaaeqvefalfa.Magnitudinesautem yo- 
cat Meibomius terminos rationum* nempe in figjibri 
fuijpagina 1 20, magnitudines rationis dupl^ funt linea: 
EF GH 5 magnitudines vero rationis fubduplse funt 
line^ MN^OP.Diftantiam vero vocat^qvando antece- 
dens rationis exceflus confequens eadem qvantitate 
excedit , qua antecedens rationis defeftus. Ita enim 
in fchemate ponitEF excedere magnitudinemHG. 

Zz 2 eodem 
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codem intervallo, feu eadem quantitateFH, qua MN 
cxceditur a PO* nempe NP. Male quidem voces 
diftantix & intervalla huic rei applicantur. Quae- 
cunque cnimdiftantia fueritterminorum ejufdemra- 
tionis: eademfempereftratio. Sienim EFfueritS. 
pedum, HG autem 4 pedum : five magnitudines hx 
u.namfaciantlineaminduaspartes in:^quales divifanij 
five vaftillimo intervallo fejungantur5& tanto qvan- 
tum eft ab extimo coclo ad hunc noftrum orbem: 
eadem femper eft ratio. Male ergo Meibomius vo- 
cibus hifce utitur. Indicat vero pcr hxc differen- 
tias excefliis& defedhis ^ ficut ex fchemate^ipfius pa- 
tet; utjam vidimus* Hxc ergo Meibomix propo- 
litio erit claris verbis concepta, iUa ratio leqvalpsefl 
alteri , ctijus exajjus y alterius defe^ui , aqvatur. At 
hoc falfum efle clarifllmeliquet. Sint enimduaera- 
tiones 2oad iS^&iiSad is^unaexcefliis^alteradefec- 
tus- Jam excefllis unius ^quatur dcfedui alterius. 
Sienim auferatur a 20 excefllisultraiS.hoceft, binari- 
us>ipfiautemi6addatur defeftus ab isfeu binarius: 
remanet utrmque ratio aequalitatis , nempeiS ad 18. 
Diftantergo magnitudinesharum rationum a:qualiter 
ab ^quahtate* Unde juxta Meibomium hx rationes 
crunt ^quales, fefquinona, fubfefquiodava:. 20 ad 1 8 , 
feu 1 o ad 9, rationi i ($ad 1 8, feu 8 ad 9. Eodcm modo, 
ratio 6 ad i2,^qualiserit rationi 18 ad 1 2. Si enim 
fenarius, qui cft cxceflus 1 8 fupra cquahtatcni fcu 1 2 , 
auferatur a 18, idcmquc addatur fcnanoi habetur x^ 

quali- 
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qiialitatis ratio, nempe i2'adi2^ At juxtaMeibomi- 
um. ^arum rattomm magnitudines ^feu termini a- 
qualem dijiantiam hahent^ e^e rationes funt^quaks. 

Terminiaiitem, (itaenim loco laudato ipfemet 
Meibomius explicat ^ magnitudines ) rationum i8 
ad 12. & 6 ad 12. asqvaliter diftant ab a^qvalitate 
feu a 12. Tanto enim intervallo abeft 18 a i 2 in 
excellu, qvanto fex a 12 indefeftu» Ergo ratio 6 
ad 12 feu fubdupla a^qvatur rationi i8ad 12 feu fef- 
qvialterai:. Qvac qvidem omnia vana fimt ac falfa* 
Unde & priEmifla falfa funt^ Video qvidem origi- 
nemerrorisMeibomiani, qvem&anteaattigi. Nem- 
pe^cum ex Mathemathicis didiciffet , proportionem 
qvandam efle (nempe Arithmeticam^ qva exceffiis 
unius termini, jrquaturdefeftuialterius : fciret autem 
in proportioneGeometricarationesefle asquales: er- 
go, confufa proportione Geometrica& Arithmetica, 
id illi tribuit^ quod huic tantum conveniret* Verum 
enim eft, inproportione Arithmetica, unammagnitu- 
dinumtantointeruallo excedere ^qualitatem , quan- 
toaltera ab sequalitate deficit. Sedidin proportione 
Geometrica verum noneft. Tum enim Arithmeti- 
ca & Geometrica proportio eadem eflet. Diftinxere 
autem Veteresfapienterinterhafceduas: ficutexPla- 
tone antea planum fecimus. Neque Meibomius pro- 
be argumentabitur, fi, cum Euciides de proportionc 
Geometrica aliquid demonftret : isillud verumnon 
eflt dicatin proportione Arithmetica. De eo cnim du- 
* Z2: 3 bium 



\ 



^66^ W I L H E L M I L A N G I. 

biumnoncft : nequeid, velEuclides, vcl uUusGeo- 
metraruni affirmat ; fed contraria docent qui de eo 
quicquam fcnpfere. 

CAP. XX. 

Atquc ex his liquet , etiam alterum membrum 
argumenti Meiboniiani falfumelTe: nempe, rationes 
duplani & dimidiam feufubduplam arqvalitcr diflare 
ab a^qvalitate. Primo enim verum non eft^ magni- 
tudines harumrationum^qualiter diftare ab ^qualita- 
tCjUt ipfe Meibomius aitjfeu^quod idem eft^juxta fche- 
ma iVleibomii^exceftiimuniusmagnitudinis cquaride- 
feftui alterius. Si enim rationes comparari invicem 
debent , omnino priiis funt reducende vel ad unum 
confequens ambc, vel ad unum antecedens ; ahas de 
quantitate earum nihil certi affirmariporerit. Qux 
enim menfurari debcntinvicemjad communem men- 
furam neccflario funt applicanda. Si cnim agnl qven- 
dam pertica incompertx longitudinis menfuraveris> 
aIiumveroagrumdecempeda> quantitas agrorumin- 
ter fe non datur^quive alterum excedat majorve fit.Ita 
quoque rationes quc muicem menfurantur, ad com- 
munes terminosjvel idem confcqucns, vel antecedens 
funtreducendc. Hocvcrofi fiat: nunquam antece- 
dens rationisduplcjcodeminteruallo excedet confe- 
quens, quo antccedcns rationis fubduplc exccditur 
a confequente. Confcrantur cnim inter fc rationcs 
^oad lo^&c^o ad 60. quarum quantitas ut pcrfpicia- 

• tur; 
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tur : reducantur ad commune confequensjvelanteec- 
dens ; fitqueratio f ad 10 a^qualis 30 ad 60. Ratio 
autem 20 ad 10 eft dupla^ ratio 5 ad 1 o fubdupla* At 
major eft diftantia 20 &: lo, quam^ &10. Quod li 
Meibomius urgeat fe neceftario duos tantum terminos 
conliderarevelle: ajo ipfum lucem fugere, atque ex 
iisargumentari, unde nulla demonftratio. Si enim 
dicatrationem ABadBCinfig. XXIV. ^qualemefte 
rationi BC ad AB , quia AB eadem magnitudine exce- 
dit ipfam BC 5 qua BC exceditut ab AB .• dico id falfifm 
efle, neque ex uUo certo prmcipio probari. Imo con* 
trarium ex claris principiis patet. Sit enim AB 20 
partium, qualium BC i o. Eft ergo , ut BG ad A B , 
hoceftjut load^OjficBDadBCfeufad 10. Ratio 
ergo DBadBC feu,5ad loeft ^qualisrationiBCadAB 
feu, 10 ad 20 At ratioBCadABjuxtaMeibomiumeft 
seqvalis rationi AB ad BC . ergo & ratio DB ad BC jux- 
ta eundem ^qualis erit rationi AB ad BC. Quq enim 
eidem JEqvalia, etiam inter fefunt seqv^lia. At fi 
hoc verum : utique pars ad idcm aeqvalem habebit 
rationem toti. Qu2e autem aeqvalem ad idem.ratio- 
nem habent, eainter fe funt seqvalia. Ergopars erit 
^eqvalis fuo toti. Hxc funt confeqventia2 Meibo- 
miance. Qvod vero ait Meibomius ideo rationem 
fubduplam ^qvari dupl^^quod eadem operatione^ara- 
hx rationes ad oeqvalitatis rationem reducantur id 
falfum eft. Verum qvidem eft mutua antecedentium 
& confeqventium multiplicatione reduci ambas ad 

qvali- 
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Sed hujus rei ratio ex prncccdentibus 

Quando enim ratio excefsiis conjun- 

gkiir cum ratione defeaus , tum, illa qvidem di- 
viditur ac imminuitur , harc autem componitur 
atque augetur. Ideoque , m illa conjunctione du- 
plex eft operatio, hujusqvidemdivilio, alterius ve- 
ro compofitio. Antea enim dcmonftravimus omnes 
rationesfiericxrationea^qualitatis, excefsus qvidem 
componendo , defeaiis vero dividendo. Si ergo de- 
feftus rationesadiEqualitatis rationem reduci debe- 
ant contraria operatione id fieri oportet , nempe 
componendo: & fic rationes excefsus dividendo. Eo- 
demmodo, qvo fi magnitudo BD foret fubfeptupla 
ipfiusBC, ABautemejufdemBC fcptupla, fi AB di- 
videretur in feptem ^equales partes, & BD multiplica- 
retur fepties , fa£tum utrinque foret xquale. Ita eti- 
am fi ratio fubfeptupla per feptuplara componatur , &c 
ratio feptupla per fubfeptuplam dividaturj utrinque 
prodit ^equalitas : cujusrei demonftratioexiispeten- 
da eft, quae de divifione & compofitione rationum an- 
teafuntdifta* Liqvet ergo exhis, ea omnia quc Mci- 
bomiuscontraEuclidemadducit, non tantum incer- 
tis & dubiis, fed & plane falfis principiis niti. Neq-, 
ahter fieri poterat. Cum enim ccrtis ex principiis 
demonftratum antea dcderimus, EucHdis afiertiones 
longe efle veriflimas j impoflibile plane eft , contrari-' 
um ipfarum falfumnon efle. Nihil enim fimul ve- 
rum &falfumefl^eporeft. Qupd autem exempla ip- 
fiusattinet, eaomniajvclnihilplancconcludunt, vel 

id 
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id quod nos hucufque demonftravimus* Adeoque 
milla in re ipfi ufui funt. Qux enim itincra inter fe 
funt sequalia , five a dcxtris, five a finiftris , five ad O- 
rientem , five ad Occidcntem inftituantur : femper 
funt a^qualia. Unde id , quod eft in quaeftione, proba- 
re nequeunt, rationem duplam irquari dimidi^e. Quid 
enimadremfacit, fi Sejus verfus finiftram progredi- 
endo duplum itineris Nonii fecerit : Mevius vero ad 
dextram pergendo, a:quale quidem iter,Sejo , duplum 
vero Oftavio Nonioque fecerit.^ Si enim iterSeji 
duplumeftitinerisNonii, aequale autem itineri Mse- 
vii ; erit & iter M^evii, duplum itineris Nonii : ratioq; 
itineris Seji &c Maeviiy ad iter Nonii & Oftavii aeqva- 
lis 5 utpote dupla : /atio vero itineris Nonii dimidia , 
adeoque minor. Sedneque exemplumillud, quod 
^ demercatoribusGajo^Lucio, MasviOjSejo &c.ponity 
' huc quicquam facit. Qui enim nihil in bonis habent: 
neqve qvoad opes pofllint cum divitibus compara- 
ri: cumnullaratiofitinteraliquid &nihil. Bonaqui- 
demcum^ere alieno comparari pofllint. Sedutduas 
rcs 5 qug quantitatem liabere confiderantun Ac fi 
bonaexcedantdebitum : ratioquideni bonorum eft 
excefsiis : fi vero debitum excedat bona 5 ratio a^ns a- 
lieni eft excefsiis. Adeoqucjex his nuUa demonftra- 
tio de rationibus petitur : cum utrique parti easdem 
pationes conveniant. DeniquCjquod ex Mufica ad* 
ducit 3 fi xqualibus chordis appendantur in:3equalia 
' pondera^uniquidem iS.alteri iz.terti;^ 8. facietqui- 

Aaa dem 
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dcmprima ad fecundam, diapente intenfum t tcrtia 
vero cum lecunda, diapente remifliim. Quod li ergo 
illi roni majores fint appellandi, qui cx majore tenrionc 
proveniunt ; niajor fonus erit diapente intenfum , mi- 
nordiapentcrcmiiTum : adeoque, ratio fonorum de- 
pendebit ex ratione tenfionum, hoc eft, ex rationc 
ponderum.Undeeritindiapente intenfout 18 ad 12: 
indiapenteremilTo, ut 8 ad i z. adeoqueillicratio ma- 
jor, heic minor. Ipfa ergo MCibomii exempla contra 
ipfumconcludunt. 

Id ergo demonttravimus Mcibomium Euclidem 
coeterofquc Geomctras falfi atque ignorantiic accu- 
fando, miras falfitates committere : & eos quidem ab 
crrore liberos cfTe 5 ipfum vero Mcibommm falfifli- 
ma 3 quxque clariflimis accertiflimisaxiomatibus con- 
vmcuntur , in mcdium adferre. Atq> hoc modo^verum 
quidemeftjMarcum Mcibomiumnovaquxdam propo- 
fuiflet qu(jtamentaliafunt5 utnemo,qviinter verum 
ac falfum diftingverc potcft , ea ab ipfo difcere percu- 
piat. In Euchde cnim accufando plane fe infenfatum, 
fi non mente captum monftravit : qvod ca pro vcris 
fupponatj qux ncmo fana mcntc pracditus falfum efle 
nonvidct: in Theone autcm cceterifquc Geometris 
infignem velofcitantiam, vel ftuporem , vel niaUtiamt 
cum earum reru ignorantia iis obijciat,qvas optime no- 
uerunt^Undc vaniflima5c falfifllma eft ipfiusjadtantia, 
qua pagina nona Hbri fui proponit,qvamqj nos pagina 
4. fubinitium hujusopcriscxfcripfimus.Verbaiterum 

repctann 
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repetam. Itaq*:, & recentiores omnes reprehenda^ qvi an- 
tiqtios non tntellexerunt ^ Et antiquos corrigam^ quima^ 
le qu£dam prodiderunt ; Utrosque infuper rioua doEturus. 
Verum nec iiUo vel verifimili argumento probauit 
recentioresjantiquosnonintellexifle; multo minus, 
antiquos Geomctras male qv^Eda prodidifle.Nova au- 
tenijGeometris vcl antiquis,vel rccentioribusignora- 
ta nulla plane propofuit^priieter fomnia& deliria. quod 
illi verum eflTe fatebuntur, quihacc legerint. Qu2c enim 
de duarum linearum appropinquatione,fine concurfu, 
in infinitum habet jilliignorare nequeunt, qui Iineani 
in infinitum^dividi pofle norunt : quod nulIiXjCome^ 
tro! ignotum cfl:, Quod autem lineam in tres partes 
fecare doceat , idfacfliori methodotyrones Geome- 
trin^ expcditum dabunf.ficut &compofinonem ratio- 
num. Coeteraomnia nugasfunt & qvifqvilix , nec 
fapientum ocio digna. Quis enim tantam ac tam ef- 
frsenam aliis maledicendi libidinem: tam portentofos 
errores , tam ftolidam ac ridiculam jadantiam quieto 
fl:omacho ferre poflet.^Sane, vel ultima hxcjctiam Sto- 
ico, fi non bilem faltem rifum moveret : cujus ego fpe- 
cimen,fiheicdareveUem, comoediam forte Leftori 
ob oculos ponerem , & poft Plautumjnon Militem , 
fcd Literatorem Gloriofum confcriberem. Confili- 
um quidem Meibomio dederim , ut fi quid poft hac in 
publicum edere velit , femper vulgatum illud ob ocu- 
loshabeat. 

Aaa 2 Nec 
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Nec te laudaris.nec te culfaveris ipfi'- 
Hoc faciunt (iulti^ quosgloria vexat inanis . ^ 
Neque enimulliim videbis magis ambitiofum,qvique 
fibi plus fapientia: tribuat , alios autcm omnes ^rx fe 
contemnat , quam mente motum 5 aut fingulari qua- 
dam ftultitia occupatum. Qupd fi exiftimaverit fe 
maledicendo pervincere velle : idem ipfi eveniec 
quod canibus : qvi , cum dm allios allatrarunt , ubi 
fecontemnividerint, necquicquam a quoquam op- 
poni ; demum fdent ingratiis. San.e^Meibomii cau- 
fa ne harc qvideni fcripfiflem , quamvisinter coeteros 
Mathematicos provocatus. Si enim corrigi vellet;vel 
pr ivatd admonitione id fieri pofll^t.Quonia vero quida 
viri graves &c prudentes^quibusocium non eft^ifta exa- 
juinandij fcntentiam tamen ferre noluerint^ante rem 
probe cognitam : hifce demonftrare volui , omneni 
contraEuclidcm inftitutam accufationem, hoc funda- 
mento niti: dupiam rationem aqualem ejjk fubdufla feii 
dimidid^ :&tri^lamfubtripla y atque fic porro in aliis. 
quod, quale fit ; ipfi nunc judiccnt. 

Hacautem contraMarcum Meibomiumfcribcn- 
di occafione.data , etiam Secpticorum , atq-, imprimis 
SextiEmpirici argumenta examinare ac refutare oc- 
cocpi 5 qvi non unam aliquam veritatcm, ut Mcibomi- 
us 5 fed omnes in Geometria,aliifque fcientiis evcrtc- 
re conatus eft , qvamvis longc majori ingenio , & ar- 
gumentis perquam fpeciofis. Si cnim Lcftorcm is 
iiaftus fucrit m Gcomctricis non probe fubaftum, 

facile 
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facile in errorem ipfam perducet : ciijus rei nuUum k 
MeiGomio periculum , modo Ledtor ratione uti ve- 
lit. Noftra vcroquodattinet, ita ea legi cupio , ut 
fiqvainrelapfus fuerim, eo me modo Leftor can- 
didus & benevolus erroris moneat , quo fuos fibi 
nxvos indicari optaret. quibus non ipfe 
minus obnoxius eritjfijagendo fpe- 
ftari velit. 

Hanc vemam petimufqj damufqy mcijjim. 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuestLLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 




SUMMtE capitum. 

LIBRI. I. 

CAPUT. I. 

E materia certitudine fcientiarum. 
Cur Geometric^ & Arithmetica veri- 
tates 5 alits omnibiis in ^hilofophia veri- 
tatibmfint evidentiores ? Geometras ali- 
quando l^bi , in verHs^ aut falfa metho- 

- do. Hosqvi corrigunt^ laude digni ; qni 

autem falfoaccufant , vituperio^ Marci Meibomiijac- 
tantia ; & qvam vana - cum nihil novi invenerit ^ nifi 
qvodfalfum e^h S umma totim fcripti. 

CAP. II, 

<T\E ScepticaThilofophia, AuBorfeci^Tyrrho, Hu- 
^jus mores , indituta &, vanitas, Scepticoy^um fcire^ 
eff vmnes fcienttas deftmere. Sexti Empirici fcripta. 

CAP. III. 

JN Mathematico aliquid fit fnmendum ex hypothef, 
§uidfit hypothefis ex Sexto, An jlotele & Stoicis^ 
jtixtaProclum? Qjad Arifiarcho Samio & Archime- 
di ? Accurata vocvs explicatio. Dtfercntia inter Axi- 
oma^efinitionem , Hypothefm & Po/iulatum. ^alvs 
jit Hyfothejis Gcometrica? Definittoncs Gcometride. Axi- 
omataGco7netrica,Defa\fishypothefibma^udGeometra^. 

CAP. 




CAP. IV. 

CExti Empirktargnmenta^ contra Hypothefes Gcome- 
^trarum^ expenduntur : &^ vel nihil ad rcmfacere^ 
veJy ex ipjim Sextifententia ^falfa ejfe^ mnflrantur^ 

CAP. V. 

E definitionibm Geometricis ^ earumque utilitate. 
Vundid 5 lineas , fuperficies& corpora Geometrica^ 
'n;ere dari : & id effe , quod a Geometris ejfe dicuntur* 
Sexti argumenta refutantur^ "PunStum motum^ line' 
am defcribere^ demon[tratur. 

CAP. VI. 

T Tnea/rerta^s in infinitum dividipoffe y quamuis nun- 
-^quam adpunSium njeniatur, Concurrere autem in 
indtvifibili feu punBo. Lineam ex punitis non com- 
poni. 

CAP. VIL 

Emonftratur 5 maximam & minimam lineam , aqua- 
lia nimeropunStahabere : & totin una concipipoffey 
quot in altera, Falfm ergo Sextm , qvi punBum line^ 
magnitudinem explere dixit. Natura inaivifihilium^ & 
ininfinitum divifibilium^ humano ingenio non comprem 
henditur. Id in numervs^ quadratis^ cubicis^ & fic for- 
ro progrediendo^demonfiratur: & quod^ininfimtiSy mille^ 
& centum^& tria^, & unum non diflinguantur : adeoqut^ 
nec infinitorum natura percipiatur. Unde concluditw^fi 
in naturalibm tnfimtis^ nihil humana mens capit : multo 
minuSi in diuinvs, C A F. 






CAP. VIIL 

J^Exti argtimenta^ qttibm probare conatur , punBum 
efjedhtijibile^ refutantur. T>emonJlratur^ nec punC" 
ta^ line£ nec lineas , fuperficiei corporif^ve partes ejfe : 
guamups eorundem fint extrema. runUum non eff m 
loco, 

CAP. IX. 

yfN lineajitfluxus ptm6ti ? Superficies tangunt fe in- 
-^■^linea^ inque infivitum dividtmtur \ nec tamen un- 
quam adlimas perwnitur. 

CAP. X. 

CUperficiem , neque ex lineis componi , neqve inlineas 
^dividi. In minorifuperficie ^totidem lineas ejje^ quot 
in maximay Geometrice demonftratur X Tum quoqve ^ fi 
mille 5 centum mille^ imo \ quotcunqre mvicem in latum 
jungantur line^e : unam tantum Hneamfacere , omnis ex- 
pertem latitudtnis. 

CAP. XL 

VExtiargmnmtttm^ decircults latitudinem efficienti' 
bm^ refutatur : unaque demonftratur ^ periphertas 
nuUamlaiitudinem habere. 



CAP- XIL 



|£ compofitione & divifione Geometrica , quomodo 
dijfert a Mechanica. Je?'minos in compofitwne 

Gco^ 
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GeometricatoUi Jinecorporis detrinjento : & rurfimin 
m divijtone dari : In Mechanica vero , mn item. 

CAP. XIII. 

Q^t/ 0 S extt argumenta refutantur , unum , qvo dcmon' 
^^Jlrareconaturj lineam^ qvia latitudinem menfurat^ 
omninolatitudinemhabere: alterum^ Superficiem ex li- 
nevscomponiyCum evdtitm^fuperploHum^ Cylinder , in 
bneis^anum tangat-y planamautem fuprficiemd^fcribaty 

CAP. XIIIL 

^T\EcontaEiu corporum ^ qvomodo fiat ? Sextt argu^ 
'^menta refutantur 5 corporaque je invicem extremis 
tangere demonjlratur. Alterum Sexti argumentumy 
quodcorpm Geometricum Jit imperceptibik , cum neqm 
jine latitudine^ lon^udine ^craffitievefit^ neque iUud 
ftt j ideoque nihH Jit : tmperiti^ arguittrr. Multa enim in 
corporeejfe acctdentia^fineqvihus corpus non eH : nec 
tamen accidentia tUa^ effe corpora, 

CAP. XV. 

<T\EiinitTO reB^ lineo' . quid fit reBaRneaEucliS ? 

quid Archimedi? Vrrtttfquedefinitio idem conch-^ 
dere demonflratttr^ ex^rccto x reCtaqutlinea natura 
explicatur. Sexti argumenta contra definitionem an- 
guli y Geometria non adverfatury nec q^vicquam contra 
hujus principia conc(udunt. 



Bbb 
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.CAP. XVI. 

cT>^EanmVidefinttione. Accuratiffima anguli defini- 
J-^tio Geometria non necejjaria, Demonftratur 
annilum nec in Pradicamento ^antitatts.nec ^alita- 
tifeffe, contraEudemumPeripatettcum , Tlutarchum 
Mathematicum, ejufque affeclam ApoUoniitm ,&Car- 
pum Jntiochenum. Euclides non vtdetur tn Pradic a- 
mento Relationtsangulumponere, qtwdaitProclus. Jn- 
gultis eH in PrAicamento Sittis. Lineam bifariam 
diuidi pojfes contra Se^um demondratur : nec tamen 
fun£fum ideo bifariam:,uU6vemododividi : fictit neq-, 
incirctilidivifione, 

CAP. XVII. 

T^VcUdesnonomnesdefinitiones adduxit : fedqvafdam 
^omifit y non tantnmtitiles fed etiam dliquo modo ne- 
ceffarias. An ideo male traBari debeat ? 

CAP. XVIIL 

^'T\E Axiomatibus Geometricis, Carneadisfiultitia^ 
qvt Axioma hocnegavit ( Quse eidem reqvalia , et- 
jam inter le funt a^qvalia ) a Galeno reprejfa. Ea qua 
nunc in editione Graca Euclidis pro Axiomatibtis ha* 
bentury non omnia^ ab tpfo Eticlide^pro taUbtis pofitafu'- 
ijje: fedtriapofieriora^^Vel faltem duo exiflts interpo- 
ftulata, Videri Theonem Alexandrinum , ejtifve da^ 
mejticos^ h<ec ita ordinnjfe^ tit nv,nc legnntur. 



CAR 



CAP. XIX. 

yjToUonium & Euclidcm in demonflrando lapfbs^ illum 
"^-^ qvidemy qvodea demonjirare conaretur , qva de^ 
monftrari neqveunt , ut Axiomata 5 unde illud coaSttfs 
fuit fupponere-i qvod minm clarum eH : buncautem^ 
eaprooivtcnv^uKTnt? affumendo qva demonftrari & pojfunt 
& debent. 

CAP. XX. 

^JpOfiulaium illud-y qvodin Gracis Euclidis editioni^ 
bus pro X Adciomate ponitur , omnes nempe angu- 
los reftos invicem eflc sEqvales , Geometrice a Troclo 
demonfiratur, VidenturPappus pariter & Vroclm 
eainre m^xoyi^iJLQv commifijfe^ qvod angulos circumfe- 
' rentiarumreBo £qvalesfint drbitrati ^ qvi tamen re£ii 
non effenv Ipfa horum demonfiratio examinatur. 

CAP. XXI. 

T>Oftu]atum Vfeu AxiomaXL Quxtacodices Griecos 
4- ditos L Elem, Euclidps^) demonjlratur-y primum qvi'- 
dem a Ptolomao , qvamvis minm fufficienter : inde ple-- 
nim &melim a Proclo. 

cAP. xxir. 

COnira Epicureos probaifir^ non mde tgijfe Eudidem 
VeterefqueanteeumGeometrM , qviaccurate demon- 

' ' ' ejfeter^ 

majus 

LIBRI 



Jirarunt^ in triangulo re£tilineo duolatera majora e 
tio. Vari triangula , in qvibm unum latus fit 



binisreliqvps. 



Conclufio primi libri. 
Bbb 2 



LIBRI. II. 




C AP. I. 

^ Ro£mium libri fecundi^ EucliAem ob 
M qvadamomijfa^&confuji tradita accufa- 
^ ri qvidem pofe: Meibomii tamm accu- 
fationem longe ab hac diverfam , & pla - 
nefalfam. 

CAP. II. 

GVJ idfit qvantiim , &{fuotuflex ? ex Archyta Ta- 
^^'^entino, ^vidfit ratio in Geometricis , Arithme- 
ticis & Siaticis. Termini rationum* Divijio ratio-' 
numy in^qvalitatis^ & imeqvalitatis:ac harum^in excef^ 
fus & defeEitts.AlterArationum divifioy in effabiles & in^ 
effabiles, Effabiles dia funt fimfliciter tales , a/i^ , po- 
tentia tantum. In arithmeticu omnes rationes funt effa- 
biles. Divifio rationum effabilium exceffus in qvinque 
fpecies: & defeBusintotidem. Ratio muitipla & fub- 
midtipla. ubi de fubdu^a yfukri^lajuhqvadrupla &c. 

CAP. III. 

^J^ErattonefuperpArticulariiqv^Gr^cis ao>©- 3h^. 

e^&^ diciiur : & hm oppofita ^imimoeA^Sr. Ejus 
fpecies van^ejefqviaiterajefqvitertia, fefqviqvarta, 
iefqvmillefma : qvibus opponuntur fubjefqvtaltera, 
ii2:vidfit ratio fubfefqvmiUefinui. In numeris , pro 

dignof 
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dignofcendis rationibus , femfer recurrendum erit ad 
frimos numeros , qvi Gracis Tnj^fxivig dicuntur. §:vid 
voc^s \jzs^o\Ly(^ r:;^Kiy<^ Gr^cisjtgnificent, 

CAP. ly. 

G)yidfit ratio 3^fpr>& vlzr?7n^£p)^r, feu fuperpartiens 
fubfuperpartiens ? ^id mikoL^zshoLtni-miJio^-.^ feu 
multiplafuperparttcularis ? Hujus varia fpecies , nem^ 
fe duplafefqvialtera , duplafefqvitertta , duplafefqvi- 
qvarta 5 &fic triplafefqvialtera^ triplafefqvitertia &c. 
His autei^n oppfita funt , qvibus particula fub frapo- 
nitur. Ratio TiLi^oc^AtriiTniA.i^^g feu multiplafuperparti" 
ens : huicqueoppofita Omnes ratio- 

nes effabilespmcis explicantur^ tum qnoq-, ^iy(^ xsari^cxys 
feu ratio excefsus & huic oppofita ratio defeltus, Cur 
ineffabiles .kccT 4ox^v itaappellentur, 

CAP. V. 

^T\Ei rationibusfmpUcibus & compofitis\ ^vid fit 
compofitio in Geometricis. Compofitio alia fit^ad- 
dendo , alia multiplicando, ^e additione rationum ex 
'Euclide&aliis. Exratione aqvditatis omnes ratio- 
nes exceffus componuntur. Ujus additionis rationnm 
in Mecbanicis. T>e multiplicatio7ierationum,Additio^ 
ne rationum ambo termini non conjunguntur . Locus 
Ariftoteiis exflicatus. T>e multiplicatione rationum 
in lineis. Vfus multi^licationis rationum in Harmo- 
nicis^ 



Bbb 
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CAP. vr. 

<T\E divifwne rationum. Huji^ts natura ex partium 
^ reUtione ad totum expUcatur^ variifque exemplis il^ 
lujlratur ^ & q^vomodo divijiofiat multiflicando. Com- 
fofitio rattonum excefsils^ qv£ koSC i^cxy.v ita vocatur , & 
divifiorationtim defc^tus-^ eodem fit niodo: multiplicando 
utrofque terminos inuicem. 

CAR VII. • 

n Atio £qvalis & inaqvalis , qvid ? ^omodo ratto- 
•^^nes aqvales invefiigenttir ? T^e mtUtipli(fatione & 
divifione magnitudinum ^ pr^fertim linearum. §lvid 
ratio aqvalt4 Euclidi & 4rifioteli ? quid T heoni Smyr" 
n£o? Hicnon femper fatvs accurattts in fcribendo. Mar- 
cus Meibomitisfalfoomnesingenere Geometras accufat. 
givid rationes majores & minores Eticltdi , Arifiarcho 
Samio^ i^rchimedi & Theodofio^ 

CAP. VIII. 

multiplicatione & divifione rationum fecundum 
^modumprocedendi in magnitudinibtts ,S implicijfima 
MethodusmultipUcandt&dividendi rationes^ undeetn 
jam natura ipfa compofitionvs hujus cognofcitur. T>iffe- 
rentia compofitionis & dtvifionis, Propofttio XXHL 
Itbri VL Eleip. EucLexplicatttr. 

CAP. IX 

Eticlides Propofi XXIH. lib. VL difiinxertt tntcr 
mtiltif)ltcattonem & divifionem rationum, Slvid 




Early European Books, Copyright © 201 1 ProQuestLLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.314 



(TvyK^^ & av^lk^A^.Enclidi. T>e dejinitmte compofi' 
tionis rationttm EncUdea, Modm dividendi rationes 
defedtus per multiplicationem amborum terminortira 
invicem , idem plane ejl^ ac iUe^ qvo rationes excejfus 
componuntur. hujus' rei caufa, 

CAR X, 

y4T)ditio 5 multiplicatio^fubtra[tio& divifio ratio^ 
'^'^num plenius atque accuratitis expUcantur, Vro- 
batur additiouem rationum vcre & proprie ejfe & vo-- 
carirationum compofitionem, ^uplatio^ trtplatioy 
quadruplatio &c. rationum qyid (jt : ut &y quidratia 
dupla^ tripla' qvadrupla^ Jefquialtera ? ^id ratio 
fubdupla ^fubtripla. De rationum multiplicatione 
&divtfione: quidratioduplicata^triplicata ? ut & 
fubduplicata^ fubtriplicata &c. & quomodo difiing^ 
vantur a dupla^ tripla ,, fubdupla^ fubtripla &c. Mei- 
bdhiierror hac coyifundentis : ejufque iniqua & im- 
feritacenfura. ^vid JiTsho^oic^v, Trtisrhocaim ? Geometrds 
re£i€ dijlinxijfe inter rationes duplicatas\ & duplas . 
Novi heic nihil invenit Meibomim. 

CAP. XI. 

<lijfArci Meibomii temeritas , quifine omni caufa^ 
^^^y^irnofine omni ratione^Geometras infcitia ar^ 
guit: Gracis vero do^ifjimis^ iifquefatis antiquis-^prtf^ 
friiB lingua ignorantiam objicit : cum tamen neque 
hi , neque illi quicqvam erraverint. Idem in Theone 

iyilexan- 
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^lexmdrino accufando^crmen falficommtttit: idque 
duplici nomine, Falfo quoque Eutocium accufat: ut 
velneutrumlegerttj velclare acplane loquentes non 
intellexerit > vel mala fide ufusfuerit. Qtnd ^^V^? & 
^xm^^ Gracis Geometris&ThilofophM? Se^atorum . 
Lucii&Nicoftrati error, Meibomii tn his lapfus & 
inconftantia, Nicomachi Gerafeni fententia. Infignif 
locus iytriftotelis ^ qui optime explicat quidfit ^ozm: 
ficutlocm quidamFtolemai li ttha/k^v. ^omodo dif- 
ferant interfe 57w«'v 6^ th? a/k^v ? Theo xyllexandrinus & 
Eutocius reUe rationes compofuerunt : ideoque d ca- 
lumniis Meibomii vindicantur, 

CAP- XII. 

yfN EucUdes diuifionem rationum ignorauerit 7 
'^-^^robatur-^ re & opere eam cognitam habiiijje : atq-,, 
Una demonftratur^ compofitionem rationum , qu£ Ht 
multiplicando y verh d divifione rationum diftingui. 
T)efinHiones X, & XI. Itb. V. Elem. Euclid. expltcan^ 
tur. Methodus breuiffma componendi & diuidendi ra^ 
tiones omnes , tam excejfus cftiam defe^us proponiturj 
ac Geometrice demonftratur, 

CAP. XIIL 

^T\E medietatibm GeometricisyArithmeticis & Mu- 
"^^ficis. ^ujdo(,\'OLKc'yioc& proportio? Locus infignis hac 
de re Tlatonis in Timao a Cicerone Latine reddhus. 
avQt^Koy^Qc Theoni Smyrmeo, Infalicitas critica 



Mei^ 



Meibomii^atquein Gr£cis Latinifqite^ imo^ & inMuJi^ 
cii^ imperitia & audacia, Scaliger & Commandinus 
inique atque imperite a Meibomio accufati. Ratio- 
nes Mufic^ explicantur. Locns pulcherrimas Vla^ 
tonis^in Timao^ de Harmonia Univerfi & proportioni^ 
bm ejufdem explicatus. T)e ayiimte natura ex Timao 
Locro, 

CAR XIV. 

^T\Emonfiratur Geometrice^ au6io antecedente alicu \ 
jus rationis^ eodem confequente retento 5 ipfam ra- 
tionem atigeri&majoremfieri : imminuto autem an- 
tecedente^ rationemtmminui. Retento autem eodem 
antecedentey ficonfequens augeatur , ipfam rationem 
tmminui : &fi confequens imminuatur , ipfam ratio^ 
nem augeri. T)e ratione majore & minore : & quo^ 
modo utraque inueniatur ? Ratio dupla , major ejfe 
demonfiratur^fubdupla j & tripla^fubtripla : & fic 
ininfinitum. 

CAP. XV. 

nr\Efinitiones rationum ^qualium & inaqualium 
Euclidts explicantur 5 falfoque a Meibomio accu^ 
fari 5 demonjlratur Geometrice. Tropofitiones quoq-y 
Euclidis oEiaua & decima libri quinti Elementorum 
ab iniqua& falfa cenfura CMeibomii 'Oindicantur^& 
^eriffima ejfe demonfirantur, 

CAP.XVI. 

AAEibomii argumenta contra pradi£{as Vropofiti" 
^ ones examinanttir. Ejus vanitas^ arrogantia faU 

Ccc ftmg^s 



X 



fimq', dicendi libido. ^r^cipui errores Meibomii^ in 
Euclide accufayido commiffi^ recenjenturac refutan- 
tur. Rationes excejfus & defetfm comparari in^vi- 
cefhpojfe^demonf ratur^i contra Meibommm y ex va* 
riu : imv ex ipfus Meibomii tejiimonio, Inter qua ra^ 
tiofumatuY? Malaargumentatio Meibomii. Rati^ 
ones exrejftfs & defe^im communem menfuram habent. 

CAP. XVIL 

yiNrattones excejfns &defe£hts inuicem ideo compa- 
'^•'■rarinequeant ^quod multiplicat£ fe invicem non 
excedant ? Vofto^ rationes excejfus & defe£itis com^ 
parari invicem nonpojfe 5 ne tum quidemjure Eucli" 
demaCHeibomioaccufari, ^upmodo ratio defettus 
ita poffit augeri-i iit rationem datam exceffus juperet, 
Inconfantia C^leibomii^ quiproprium dogma euer^' 
tit. 

CAP. XVIII. 

JipXemplis illuftratur Tropofitio iUa antea Geome- 
trice demonftrata : qvarum antecedentia majora, 
tx rationes majores • & qvarum minora> minores. 
bomii principium Geometricum , manifefte falfum. 
Falf£ & abfurda conclufiones ex Meibomiifalfis prin- 
cipiis dedu6t£, Troportionalia Meibomio hac erunt : 
nt .lad^yfic (>4 ad 1 6. Inventum Marci Meibomii 
illisquidem utile eH^qui fraudem creditoribusfacere 
njellent: feditaforteipfi Meibomio noceret. hjtidfit 
^quariinfuogenerel ^idduplum? &c. 

CAP. 



CAP. XIX. 

/JRgumenta contra Meibomium^ipfiufqiieMeibomi}^ 
Syllogifmo i?iclnduntur:ut horum vanitofi ill&rum 
autem veritasfaciliusperfpiciatur. tMeibomius nullo 
modoafalfitate liberaripoteji^fiue idem cum EucUde 
dicat^ fiue contrarium : cum pofierius per fe falftim fit-y 
prius vero ideo kJMeibomium damnet^qnodfdfo Euclidem 
accufaverit, Ipfemet Meibomius fua principia evertit^ 
noftraque feu Eucidis confirmat, Ratio ^qualitatis ma^ 
leacinepte d Meibomio^ ratio nihili appeUata. ^luam 
imperitede rebm facris loquatur , dumTieum aitconfim 
derari in ratione nihili, De vocibm iffim excefiiui4 & 
defe^iuis. Rurfumprincifia fua emrtit^ noftraque con- 
firmat. Pervcrfa argumentatio Meibomii. (jMeibomius 
confudiffe videtur proportionem Geometricam &Arith' 
meticam: unde etiamerror ipfius originem fumpfit. 

CAP. XX. 

^ Ermini rationis dupla & fubdupla non femperinvi* 
cem difiant ^equaliter. CMeibomii abfurda & falfa. 
Trobationes omnes Meibomii vel manifefte falf^efiint , 
vel nihil concludunt , vel contra ipfiim concludunt, Ja^ 
Bantiam LMeibomii falfam vanamque effe. Nihil 
nim noui Geometras docuiffe-y quod antea ignorabant^ 
nifi quodfalfum effet. Nequejure^ aut uUa cum ve- 
ntatis (pecie^ velantiquos^ vel nouo^ Gcmetras accu- 
faffe, Conclufio operis. 
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ScriptoresciVihoc m o[)ere laudantur , defendmm 
cajiigantur 5 refutantur. 
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Ariftophanes Comicus. 
AriftotelesStagirita. 
Carpus Antiochenus. 
Cicero. 
Clavius. 

Diogenes Laertius. 
EucHdes Geometra^ 
Eudemus Peripateticus. 
Euftathius in Homerum. 

Eiitocius Afcalonica. 

Federicus Commandinus. 

Galilaius Galiljei, 

Geminus. 

Homerus. 

Juvenab^s. 
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Nicomachus Gerafenus. 
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Le&ori Benevolo S. P 



On mirabere Ledior , qvod multa hoc 
in opere librariorum negligentia per- 
peram edita atqve exarata invenias j 
qvaedam vero omilTajalia autembis pofita-.cum, 
necegooperis corrigendis tam anxiam curam 
impenderepotuerim, gravioribus negociis oc- 
cupatus j neqve alium haberem, qvem hifce re- 
bus prxficerem : ipfi qvoqve typothet3e,ea ali- 
qvando mutare noluerint , qvx ego emendari 
mandabam. Pleraq- tamen ex literarum fimi- 
lium , aut vicinarum pcrmutatione nata funt : 
ac f«pe qvidem c pro e, f pro f, n pro u, r pro t , 
& vice versa, pofita : in Graecis autem, x pro y\ , 
oprou,uprov, %pro%. In accentibus qvoq; , 
tonis & commatibus colifqve non femel erra- 
tum: qvxtamenLe£torper fe facile emenda- 
bit. Ego qvaedam infigniora , qvae inter per- 
legendum occurrerunt , heic annotare volui : 
atqve ea qvae omifla aut depravata erant, indi- 
care, Ccetera tuo Candori atqve eruditioni 
committo. Vale & fave, virtutiqi & veritati 
affiduam operam impende feliciter. 





Corrigenda^addenda. 
Nuynerm harbarns . feu friOTyfa^i- 

nam^pfterior[eu ^mams lineam 

mdicat. 

PAg. f. //». I. methodo. 6, IV. accurariiis 7. I/. ^ccoin^. 
ihidAU. (u^f^v lo./. viisrcflsW» ibid.yVllL o)? ^^'cp^jcnV. 
Jiirf.XXfl.^^ulc^srv.ii.Xr.figura. /t/^i. X/X fiierit. /fc/rf. 
XXa(rumituriz.X//.^5>5,«>totT£ov i^. /f; ncceflario» ibid.XIIL 
vxdsjKu^. Ihid, y^^.KoLiA&cKVfi, 2Z.XXF'/.foret.25* ult.ii. dvv7iKf»3a)v 

24» XX/. noftrum. ji.xm.extremum, jz. XII.pun&MS. Ibid. 
XXP7. animalcula 54. //• terminatam. XX///. qvod. }8. FT. 
eftlineam;9.r. lineam. AL 40. X^/. compofita, tum qvoplu- 
ra.48.XVI.infinita. /fc^rf. XXVIIK infinita 51. XVI/. autem» 
52. XVIII. defcribatur femicirculus. 5;. XII. coni. BZT. ibtd. 
XVII. conus BGH. fecentur. 54. V.portio cylindrica. XIX. 
qvadratum.6o, IL kccT laiiyS- ^i. H. parallelogrammum. 6^. 
IILinfinitasnumerolineas. 66. XVIF. angulus FbA. ihid. tri- 
angulo AFb» ^8. XXI. ac vaftillimum. 7J. IV. unicani» 75- 
XlX.fententia. 8 f. XI. &D extremum lineae 95. XVI. tameii 
9^. VI.^Ti/vo/iT^. VII, Mivm'^ 106. XV. fecundum longitudi- 
nem fumitur. 108. \^,t2i\ideleatUY 115. XV, fojl lincam clVe in- 
fer. Nequeenim omne illud, qvodjuxta unum pundum di- 
ft.it, lineam efle. n8. XI. figuras. 129. XXI» <P>;<w. /?o. XI. 
qvarcum. 140. XIII, angulus baf. 141. V. peripheriam BM. vel 
BI.i42,XVL0f»;,^»j<:. I4J. XVI. diagramma XIIL 144. XL 
nempe 3t>j & «fc/rf.X V.refta,binos, ibtd.caCde XVI.qvas in ^,>jJ*» 
^4(5»VL illud vel verfiisT^./fcfrf. VlILdempto /6/rf. IX. qvam k^>c. 
147.XV/IL^'€<^>;.I48 dv^gi^ y, t^. ib. IV. (ii^. i^%,Ktyt».V . ib. oii 

^ 3<J&.VIL€V K«.^^.i&.VIILTai^ ^^«^,15 i.Lobjcdioni. 
i55,XIV.figur;jtnnura. U. jfjtV» Publicus. 1^0. VIIL Ar- 
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f^^ciicc. it. X VII. Tf^ (n/^^uele/V. 166. XllL J i^cl^ov^. 167, VII. 
poft multipla ^dde. Vide tanien de his;, qvaein feqventibus, 
departium nomenclatura traduntur. 170» VII. TtccAiv iv TCb 175« 
VI. in infinitum. 1 7<^. XV. Trc^iKa-zs^aV^ov 17?. XVIII. o(3:uplo- 
fefqviccntefima vicefimaqvinta. 179. XXIL ad 10, fefqviqvin- 
tam^ad ii.fefqviundecimam. Ihid. XXVII. 9 ad 12. 180. I. 
& II. lege II. ad iz. v^^gTTiW/xTH^gH fubfefqviqvinta 6c denique 
vWg4)€v^£;caV fubfefqviundeciraa 1 1 ad i2.^.IX.nenipe xsur^m- 
^v^fxipy.c. Ihid.XlJege 11 ad f.efl: duplafefqviqvinta & 5 ad 
ii.fubdyplafefqviqvinta. ibid. XIV. Dqniqve 12 ad -f. 188. 
Xlt.po/?verfc^^antecedentes componuntur^rfzf(?. Nihilo tamen 
minusveraeftrationumcompofitio^qvaravis abaltera qvae fit 
multiplicandodiftingvatur: deqvibusaccuratius in {eqventi- 
bus. r89.VII. jungantur CD. GH: tota CDGH. 191, VIII. ad 
duo. i^o.XXV. conftituaturinfig. num.IIL cxAB. 194* VI. 
ratiof,feufefqvitertia i95r.XVn.qvadratialicujus. V. g. AB- 
CDiufig.num.I. Jbid. XVIII. qvadrati AF. ihid, XIX. ba- 
fis AE bafeos AB. XXI. bafis AE diagonalem Ac 1 9^. XX. nu- 
merusad numerum 198. XXVII. magnimdo AB in fig. num. 
IV, 20o.XIII.qvales AF. /6.XIIII. minus BF. zoi. l. deleantur 8c 
confeqventia cum confeqventibus. Ibid. V. & VI. lege , Com- 
pofitio ergo perfefta rationum excefrus,& perfeda divifio ra- 
tionum defedus eodem &e. 202. XXl defe<5lus. 207. XXII. 
utEA. z15.XVlI.ilIa.2i7.I- EadC. 2z2. II. Ar ad TEAbid. 
Xlll./?o^divifionem. f/ov^tee^.CAP.lX. ZZ4. Xll. h6iamMd. 
XX.eniminfigu,num.Xl.Z2f.lV. ut Ar ad rE. zz6.lUArad 
parallelogrammum. z 3 i.XX Vl. fig. nwm. Xl.vedis.z ^ 5 .XXV. 
B ACDLM fcmiflem. ibid. XXVllI. Adeoqve. Z37. XlX. trian- 
gularia LOK. ^&/rf.XXV.prifma lOL. z j 8.11. 0L.h0riz0nti.z40. 
XX Vlll.feu GE.Z41. 1.rationem EG. /6/rf.XVlI. GE ad BF.tbid, 
XVllI. GE ad BE. Z44. XX. aliqvam Z46. Xu\ rationum.z^?. 
X. qyx fit addendo XV.Qyod.25 j.XVl.bicubitale. ibid.XXVl, 
zf(5. VII, ''Ex^oe^.zyStVi.ncceirarium.zeetim^XXiV 

&• 



y 



o^i;-, AK,^ K^o^..z69. XXin.figuraXVlI.a8 f XXVm.y «3 
a89 XXlin.omnihacradonum.z92. XXI. e^-XXIUByer. 
qvamvis haec potius dc aeqvalitate duarum rationum rationis ab 
aliisexplicetur. 301. XXI. depreiiendit. ?o2,. XXVlI.ratio- 
nemSi. jio.XX.fiatqve aeqvalis. J2f. XXI, & CD minor. 
jzy.XXI.argumentis ^89. VIII. ^wv. J4J. XIII. cognofci- 
tur. J49- XXVI. fic 64. 3 50. II infipidum. XX tibiipfi. j 5 5. XIX. 
confeqvcntis. 372. XXII. Scepticorum. 

Coetera fi qva erunt , per te emendabis. 
Vale. 
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